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п Р Е Д II с л о в I Е, 

Евклидъ жилъ въ. Александріи ^ почти за 

2']0 лѣтъ до Рождества Христова, куда 

онъ переселился изъ Греціи по приглашенію 

царствовавшаго тогда въ Египтѣ Лтоло- 

мея Аага, и былъ ему совѣтникомъ и со- 

іпрудникомъ въ заведеніи славной Алексан¬ 

дрійской Школы. По описанію Паппа Эвк-г 

лидъ, сколь великъ умомъ, стольже отли¬ 

ченъ былъ и качествами сердца. Онъ, подобно 

великому Невтону, съ тихостію нравовъ 

соединялъ смиренное чувство собственнаго 

достоинства , былъ совершенно чуждъ гор¬ 

дости и предубѣжденія къ своизіъ по¬ 

знаніямъ, съ непритворною готовностію 

отдавалъ справедливость достоинствамъ 

др^'Гихъ, и всегда оказывалъ особенное внима¬ 

ніе и даже пособіе всѣмъ тѣмъ , кои какимъ 

либо образомъ споспѣшествовали къ распро¬ 

страненію ІМаѳсмаіііннескихъ наукъ. 

Изъ всѣхъ твореній Эвклида дошедшихъ 
до насъ славнѣйшее есть, такъ называемыя 

Начала (^гоіхшл Оно названо просто. 

\ 

\ 



Началами, потому что содержиіпъ въ себѣ ос¬ 

нованія, какъ Геометріи, такъ и Ариѳметики, 

а именно изъ тринадцати главъ или книгъ, 

иа кои онѣ раздѣляются , восемь (издавае¬ 

мыя теперь] содержатъ основанія Геометріи, 

а остальныя , частію Ариѳметику, частію 

приложеніе оной къ Геометріи. Ни одна изъ 

классическихъ книхъ , не была столь ува¬ 

жаема просвѣщенными мужами , какъ Нача¬ 

ла , или по крайней мѣрѣ восемь оныхъ 

книгъ. Онѣ были около девятнадцати вѣ¬ 

ковъ почти единственнымъ р_уководствомъ 

къ изученію Геометріи , и переведены не 

только на всѣ Европейскіе языки, но и на 

лшогіе Азіатскіе, какъ то : иа Еврейской , 

Арабской , Китайской и проч. Но и ни одна 

можетъ быть книга не потерпѣла столько , 

какъ Начала отъ издателей и переводчиковъ, 

которые по видимому старались напере¬ 

рывъ одинъ передъ другимъ отступать отъ 

подлинника , перемѣнять самыя лучшія мѣ¬ 

ста , которыя не могутъ быть иначе по¬ 

мѣщены и выражены , дополнять оныя 

предмѣтами іш мало не относящимися 

къ Началамъ , и находить ошибки , дѣйстви¬ 

тельно существующія только въ собствен¬ 

ныхъ ихъ понятіяхъ. Дабы въ семъ увѣ¬ 

риться, дово.льно будешь разсмотрѣть три 
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перевода, кои мы уже имѣемъ. Каждый 

изъ нихъ у а особливо послѣдній у можешь 

назваться хорошею Геометрическою кни¬ 

гою 5 но ни одинъ не можно назвать Эвк- 

.лидывыми Началами ; ибо въ нихъ сдѣ- 

•лаііо столько перемѣнъ у прибавленій у и 

проч., что едва оставлена тѣнь подлин¬ 

ника. 

Настоящее изданіе есть переводъ съ под¬ 

линника напечатаннаго въ Оксфортѣ , 

кромѣ весьма не многихъ прибавленій и 

поправокъ очевидныхъ онаго погрѣшно¬ 

стей. Все прочее оставлено неприкосновен¬ 

нымъ у чтобы любителямъ Маѳемашиче— 

скихъ наукъ доставить удовольствіе имѣть 

Эвклида въ собственной 'такъ сказать 

одеждѣ у особливо же потому, что Нача¬ 

ла сіи и донынѣ превосходятъ все , что въ 

семъ родѣ ни писано было у какъ по 

крашкосіпи ^ ясности и точности ^ такъ 

по содержанію предмѣтовъ и удивтпель- 

ному порядку. У) Тщетно сггхарались ^ 

(*) I. Сатарова, съ Латинскаго, І^Зд. 

2. Курганова, съ Французскаго, 17^9* 

3. Суворова и Никитина , съ Греческаго, 1784. 

{**) Енсіійіз, ^иж зирегзипіотта, Охопіж, іуоЗ, 
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говоритъ Монтукла, разные Геометры, 

коимъ не нравилось Эвклидово расположе¬ 

ніе , перемѣнить оное , не ослабивъ си¬ 

лы доказательствъ. Безсильный ихъ по¬ 

кушенія доказали, сколь трудно замѣнить 

Порядокъ симъ древнимъ Геометромъ изоб¬ 

рѣтенный другимъ порядкомъ столько же 

точнымъ. Таково было мнѣніе славнаго Лейб¬ 

ница , коего знаменитость въ селіъ дѣлѣ 

должна имѣть полный вѣсъ ^ и Г. ІЗольфъ , 

объявляіощіхі намъ сіе , признается, что 

опъ напрасно усиливался привести Геоме¬ 

трическія истинны въ совершеннѣйшій 

порядокъ, II что сего сдѣлать не возможно 

ПС предполагая того что не было еи;е 

доказано , пли нс ос.\абпвъ твердости до¬ 

казательствъ. Англійскіе Геометры,которые 

кажется болѣе другихъ соблюли вкусъ къ 

Геометрической точности , были всегда 

такого лтнѣпія , и Эвк.\идъ имѣетъ между 

ими ревностныхъ защитниковъ въ разныхъ 

искусныхъ І'еомешрахъ. Въ Англіи менѣе 

расплодилось сего рода сочиненій , которыя 

об.легчаюпіъ пмпь къ сей наукѣ токмо 

ослабляя оную. Тамъ руководствуются по¬ 

чти однимъ Эвклидоліъ 5 и однакожъ та-мъ 

всеіда довольно І'еомешровъ. 
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« Ѵпрекъ дѣлаемый Эвклиду въ несоблю¬ 

деніи іюрлдка зас[павляетъ меня воипіи въ 

иЬкоторыя разсужденія о томъ порядкѣ, 

къ коем^ новые Авторы Геометріи столь¬ 

ко пристрастны , іі о неудобствахъ огпъ 

него гіроизходящихъ. Можно ли назвать 

ііслгшннымъ порядкомъ топіъ , когпорыи за¬ 

ставляетъ нарушать существеннѣйшую 

іірпнадлсжнос[пь Геометріи , я разумѣю сію 

строгость доказагпельешва, которая одна 

токмо можетъ заставить разумъ убѣ¬ 

дишься отвлеченными исіішннами. Между 

іпѣмъ пѣтъ ничего обыкновеннѣе у ііолія- 

н^тыхъ Авторовъ, какъ нарушеніе Геоме¬ 

трической точности. ГІмъ непремѣнно нуж¬ 

но было отступишь до того , чтобы не 

начинать о какомъ либо родѣ протяжен¬ 

ностей у пока не изложено будетъ о дру- 

голіъ проспіѣйшимъ, и они любили лучше 

доказать въ половину ^ то есть вовсе не 

доказать, нежели нарушить мнимыи поря¬ 

докъ коимъ они ослѣплены. Мнѣ же кажет¬ 

ся нѣкоторымъ родомъ ребячества та при¬ 

вычка, чтобы не говорить, па примѣръ, преж¬ 

де о треугольникахъ, пока не будетъ все ска¬ 

зано о линіяхъ и объ углахъ.Я даже 

не боюсь сказать еще, что сей любимый 

ч 

I 
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порядокъ стѣсняетъ разумъ, и приучаетъ къ 

ходу противному тому, чрезъ который 

открываются истинны » (*]. 

Сіе мнѣніе знаменитаго Историка мо¬ 

жетъ сложить отвѣтомъ на всѣ возраже¬ 

нія противъ порядка Эвклидомъ наблюда¬ 

емаго , и доказательствомъ , что предмѣтъ 

Геометріи не требуетъ столь по видимо¬ 

му естественнаго раздѣленія на Геомет¬ 

рію линій , Геометрію поверхностей и Гео¬ 

метрію тѣлъ, ибо раздѣленіе сіе несовмѣ¬ 

стно съ Геометрическимъ порядкомъ, коего 

сз’щность состоитъ въ томъ , чтобъ пред¬ 

лагаемое ученіе выводить изъ несумнитель- 

тельныхъ основаній и посредствомъ умо¬ 

заключеній убѣждющихъ разумъ. 

Сверхъ возраженій противъ порядка На¬ 

чалъ вообще, есть еще нѣкоторыя противъ 

особенныхъ частей оныхъ. Важнѣйшія изъ 

нихъ суть слѣдующія : 

Первое. Одипиадг^атая аксіома , говорятъ, 

не есть аксіома, а ѳеорема , и слѣдова¬ 

тельно должна быть поліѣщена между пред- 

.хоженіями, и доказана. Нельзя не согла¬ 

ситься , что аксіома сія тамъ, гдѣ она 

(*) Ніяіоіге йез МагЬетаіи^аса , раг Г. Мопіасіа , 
ап \'1І, Іот. I, рад, 2о5. 
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помѣщена, не столь ясна , или лз^чше ска¬ 

зать не столь з'бѣдипіельпа, какъ прочія 
аксіомы. Но есшьли замѣтимъ ^ чтю она въ 

первый разъ зіюшреблена Эвклидоѵіъ въ до¬ 

казательствѣ предложенія 29, и что она ікіс- 

лѣ 28 дѣлается почти очевидною: тіо сіе 

возраженіе перестаетъ быть важнымъ- піѣмъ 

паче, что сей ѳеоремы еще никтіо не до¬ 

казалъ совершенно удовлетворительно. 

Второе. Эвклидъ , говорятъ , нѣко¬ 

торымъ предложеніямъ положилъ доказа- 

піе.льства не на всѣ слз^чаи , каковы Кн. I, 

предл. 7 , 24, 25 , и другія. Болѣе нежели 

вѣроятно, чтю Эвклидъ зналъ всѣ с.\учаи , 

но помѣститіь оныхъ не хотѣлъ. Ибо для 

чего бы, на примѣръ, ему помѣщать впхо- 

Р3Ю чаешь предложенія 5, гдѣ сказано: » а 

по продо.\женіи равныхъ прямыхъ и 3'Г.лы 

подъ основаніеѵіъ взаимно равны , » есшьли 

бы онъ не зналъ , что безъ того не можно 

доказать вітюраго случая пред.ложенія 7 ? 

Разсматривая съ нѣкоторымъ вниманіемъ 

всѣ таковыя предложенія, легко видѣть, 

что Эвклидъ излагалъ и доказывалъ толь¬ 

ко общіе с.\з"чаи , и что прочіе мо¬ 

гутъ быть доказаны, пли на основаніи 

оныхъ, или посредствомъ предъидущихъ 

предложеній ; и с.\Ъдовательно Эвк.'шдъ 
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думалъ, что НачаяихЪ, доказавъ общіе 

случаи, нЪтЪ нужды доказывать час¬ 

тные. Впрочемъ , чіло бы сдѣлать въ семъ 

отношеніи настоящее изданіе полнымъ , мы 

помѣстили сіи случаи въ прибавленіяхъ , 

оставляя на волю каждаго считать оные 

или нужными или токмо полезными. 

Третье. Ѳеорію величинъ пропорціональ¬ 

ныхъ Эвклидомъ предлагаемую находятъ 

слишкомъ отвлеченною и трз дпою;и въ семъ 

заключается одна изъ, важнѣйшимъ причинъ, 

почему Начала не имѣютъ столь обшир¬ 

наго употребленія , какъ по изящности 

оныхъ ожидать бы должно. Изъ примѣчаній 

на главныя опредѣленія сей ѳеоріи (*) 

легко видѣшіь, что въ пей нѣтъ ничего 

слишкомъ отвлеченнаго , кромѣ , мо¬ 

жетъ быть , опредѣленія 3 , которое впро¬ 

чемъ , какъ самые строгіе критики созна¬ 

ются , никакого в.Ѵіяпія не имѣетъ на са¬ 

мую ѳеорію, ибо оное ( оііредБленіе) даже 

вовсе оставишь можно. Что касается до 

трудности, тгю она не ра.здѣ.^ыіа съ самымъ 

предмѣгаомъ : притомъ же сія трудность не 

такъ велика , чтобы начинающимъ преодо- 

(*) С.моіп. стран. 4^3 — 438. 
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дѣть оную было невозможно. Какъ бы то 

ни было) но новѣйшіе сочинители Гео¬ 

метрическихъ книгъ почти всѣ осіпавили 

Эвклидову ѳеоріто, и замѣнили оную Ариѳме¬ 

тическою, нѣкоторые частною, то есть 

однихъ гпокмо цѣлыхъ чиселъ, а нѣкото¬ 

рые немногіе общею, въ коей подразумѣ- 

ваются дроби и такъ называемыя несоиз¬ 

мѣримыя числа. Они принимаютъ , что по¬ 

елику протяженности въ общихъ правилахъ 

сей ѳеоріи имѣютъ съ числами одинакія 

свойства, ( что однакожъ извѣстно изъ 

Эвклидовой же ѳеоріи)^ и поелику оныя можно 

изобразить или предположить изображенными 

въ числахъ ^ гпо и поступаютъ съ ними какъ 

съ настоящими числами , то есгпь умножа¬ 

ютъ , дѣлятъ, возвышаютъ , и проч. Безъ 

сомнѣнія протяженности и числа какъ ве¬ 

личины вообще необходимо имѣютъ одина¬ 

кія свойсггіва • но поелику Ариѳметическая 

ѳеорія пропорцій изслѣдываетъ свойства 

чиселъ , какъ чиселъ токмо , а не какъ 

величинъ, то заключать отъ чиселъ ко 

всѣмъ вообще величинамъ не значитъ ли 

заключать отъ частнаго къ общему , и слѣ¬ 

довательно поступать противно здравой 

логикѣ ? притомъ можно ли поступать съ 

протяженностями какъ съ числами , не 
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показавъ, какъ ихъ изображать числами ? на¬ 

конецъ, кшо доказалъ, что всякая протяжен¬ 

ность непречВнно изобразится какимъ либо 

числомъ.*' Изъ сего явствуетъ , что обык¬ 

новенная то есть Ариѳметическая ѳеорія 

пропорціи совершенно недостаточна, ибо 

она нарушаетъ главнѣйшее и необходимое 

качество Маѳеліатпки , точность. Сему 

возраженію не подлежитъ ѳеорія Гурьева ^ 

но и она усіш паепіъ Эвклидовой тѣліъ , что 

въ сей послѣдней нѣтъ раздѣленія величинъ 

На соизмѣримыя н несоизмѣримыя , коіпороѳ 

влечетъ за собою длинноспіи и трудности. 

Не говоря ^ же о томъ, что сіе раздѣленіе соб¬ 

ственно принадлежитъ къ Ариѳметикѣ, въ 

коей Геоліешрія , какъ говоритъ и самъ 

Гурьевъ , не имѣетъ никакой нужды ( * }. 

Четвертое, упрекаютъ также Эвклида 

въ томъ, что доказательства его на нѣ¬ 

которыя предложенія Ян. XI и XII трудны. 

Правда , что оныя не такъ удобны , какъ 

на примѣръ , продолженія Кн. I- но сія труд¬ 

ность , какъ и въ ѳеоріи пропорцій, зави¬ 

ситъ отъ сгщности предмѣта , а не отъ 

порядка или вида доказагпельства. Въ семъ 

(*) Опытъ о усовершенствованіи Елеменшовъ 

Геометріи, стр. іу5. 
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легко увѣриться, сравнивъ Эвклидовы дока¬ 

зательства съ обыкновенными. Первыя яс¬ 

ны, точны и вообще не подлежатъ ника¬ 

кому возраженію • напротивъ того послѣднія 

утверждаются па основаніяхъ, или темныхъ 

или вовсе несправедливыхъ. Ибо нельзя 

не назвать таковыми тѣ, въ коихъ допу¬ 

скается; что линіи состоятъ изъ точекъ, 

поверхности изъ линій , а тѣла изъ повер¬ 

хностей ^ что около круга описанный мно¬ 

гоугольникъ, имѣющій безконечно многія и 

безконечно малыя стороны, равенъ кругу^ что 

паралельныя линіи въ безконечномъ разстоя¬ 

ніи встрѣчаются , и проч. И естьли справед¬ 

ливо утверждаютъ Даламбертъ и Гурьевъ , 

что чѣмъ выводъ строже, тѣмъ онъ къуразу- 

мѣнію удобнѣе ' то должно также согла¬ 

ситься и въ томщ что не Эвклидовы дока¬ 

зательства труднѣе обыкновенныхъ, но 

обыкновенныя Эвклидовыхъ. 

Прочія возраженія, имѣющія какое либо 

основаніе, разсмотрѣны въ Прибавленіяхъ ^ 

и потому на семъ останавливаться болѣе не 

будемъ. 

О примѣчаніяхъ и прпбав.\еніяхъ замѣ¬ 

тить должно, что часть оныхъ помѣщена 

для пополненія и поясненія Началъ, часть 

дла соображенія нѣкотырыхъ мнѣній из¬ 

вѣстныхъ Геометровъ и піолкователей 
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Эвклида , а часть для удо^ніійшаго з разу мѣ- 

нія прочихъ древнихъ І ео .іегпровъ, а осоолі.во 

Архимеда и Аполлонія ^ и вообіце большая 

оныхъ часть помЬщены какъ полезныя , а 

не какъ нз'жныя. Въ числВ ихъ не находятся 

нѣкоторыя предложенія относящіяся къ 

крзіу , цилиндрз", конзеу и шарз", потому 

что предполагается издать въ сліздъ за 

симъ три книги Архимеда , а именно : 

двѣ о Шарѣ и ЦилпіідрВ ( я'-п) 

9(а\ а) и одну о Измѣреніи круга 

( КѵхХа ДіітргуШг? ). 

Наконецъ въ разсужденіи самаго перевода 

издатель считаетъ за нужное предварить 

читателей — Геометровъ , что онъ старал¬ 

ся столько приближаться къ подлиннику, 

сколько свойство Россійскаго языка позво¬ 

ляло , и что посему точность выраженія и 

порядокъ мыслей предпочитаемы были 

красотѣ и плавности слога. 



эвклидовыхъ 
н А ч А л ъ, 

КНИГА ПЕРВАЯ; 

ОПРЕДѢЛЕНІЯ. 

Т і і I о ч к .4 есть то ^ что не имѣетъ ни¬ 

какой части. 

2. Линія есть длина безъ ширины. 

3; Концы же линіи суть точки, (і}. 

4- Прямая линія есть та, которая ле¬ 

житъ равно своими точками. 

/гг] Ебтіѵ . бь ібиѵ тоід ё<р бц/міоід 

яЕІтаі.) (2]. 

5. Поверхность есть шо, что только 
длину и ширину имѣетъ. 

6. Концы же и.4и края поверхности суть 
Линіи. (і^. 

I 
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Плоская поверхность или плоскость 

есть та, которая лежишь равно своилш 

прямыми ЛИНІЯМИ. (3). 

8. Плоскій }голъ есть взаимное наклоне¬ 

ніе дв;ухъ линій, па плоскости встрѣчающих¬ 

ся и не впрямь лежащихъ. 

р. Когда же .линіи, содержащія уголъ суть 

прямыя, шо уго.лъ называется прямолиней¬ 

нымъ. 

10. Когда прямая ^ поставленная на другую 

прямую, дѣлаетъ смѣжные углы взаимно 

равные: то каждый изъ равныхъ уг.ловъ 

называется прямымъ ; а поставленная прямая 

называется перпендику-лярною или отвѣс¬ 

ною къ той, на которую поставлена. 

11. Т3П0Й уголъ есть тогпъ, который 

бо.АЬше прямаго. 
12. А острый, который меньше пряліаго. 

13. Предѣ.лъ есть край или конеі^ъ чего 

ни есть. 

і^, фигура есть то, что содержится 

нѣкоторымъ или нѣкоторыми предѣлами. 

і5. Кругъ есть плоская фигура, содержи¬ 

мая одною .линіею называемой окружностію, 

къ которой всѣ пряліыя изходящія отъ одной 

изъ точекъ, внутрь сей фигуры лежащихъ, 

взаимно равны. 
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16. II сія шочка называется центромъ 

или средоточіемъ кр^ча. ^4)- 

17. Поперечникъ же круга есть всякая 

прямая чрезъ центръ проведенная^ и ограни¬ 

ченная съ обѣихъ сторонъ окружностію 

кр_уга ^ и таковая пряліая дѣлитъ кр^тъ по¬ 

поламъ. (5). 

18. Полукружіе есть плоская фигура ^ со»> 

держпмая поперечникомъ и частію окруж¬ 

ности, отнимаемой симъ поперечникомъ.* 

ід. Отрѣзокъ круга есть плоская фигу- 

ра^ Содержимая прямою линіею и часшію 
окружности. 

20. Пряліолинейныя фигуры суть тѣ, кои 

содержатся прямыми линіями. 

21. Изъ нихъ, треугольники суть тѣ, кои 
содержатся тремя. 

22. Четыреутольники же, кои четырьмя. 

23. А многоугольники, кои содержатся 

больше нежели четырьмя Прямыми линіями. 

24. Изъ треугольниковъ, равностороішый 
есть Піотъ, который имѣетъ всѣ три 

стороны равныя. 

25. А равнобедренный , который имѣетъ 

двѣ только стороны равныя. 

26. Разносгпоронныи же, который имѣетъ 

всѣ три стороны неравныя. 

» . 
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2^. Сверхъ ігіого изъ треугольниковъ же, 

прямо\голыіый есіпь шоіпъ^ который имЪешъ 

прямой уголъ. 

28* А тупоугольный, который имѣетъ 

тупой уголъ. 

2^. Остроугольный же, который имѣетъ 

всѣ три угла острые. 

30. Изъ четыреуго.!ѵьниковъ,квадратъ есть 

тотъ, который и равиосітюронный и прямо¬ 

угольный. 

31. Продолговатый же прямоугольникъ 

или просто пряліоуго.льникъ, шопіъ, ко¬ 

торый есть прямоуго.\ьный , но не равно- 

спіоронный. 

Зз. А ромбъ, который есть равносгпо- 

ронный, но не прямоугольный. 

33. И ромбоидъ , коіпорый , имѣя взаимно 

равными проіпивулежащія и стороны и углы, 

не есть ни равноешоронный, ни прямо- 

уго.хьный. 

34. Прочія же четырссторониыя фигуры 

назовемъ трапеціями. 

35. Параллельныя прямыя суть тѣ, кои 

будучи на іпоиже плоскости, и продолженныя 

на ойѣ стороны безпредѣльно, нигдѣ взаим¬ 

но не встрѣчаются. 

« 36. Парал.\елограйШЪ есть четыреутолв- 
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никъ, корго гіротивулежаіція стороны взаилі- 

ио гіара.ѵ\ельны. » (б) 

ТРЕБОВАНІЯ. 

1. Требуется чтобы можно, отъ всякой 

точки до всякой другой проводить пря¬ 

мую линію. 

2. Опредѣленную прязгую продолжать 

впрямъ непрерывно, 

3. Изъ всякаго центра, всякимъ раз¬ 

стояніемъ, писаіі,ь кругъ. 

АКСІОМЫ ІЕАІІ ОБЩІЯ ПОНЯТІЯ. 

1. Равныя гподцже , с_)ть и взаимно равны. 

2. Еспіьли къ равнымъ іфиложеиы равныя, 

то и цѣлыя равны. 

3. Естыли ОШЪ равныхъ отняты равныя, 

то и остатки равны. 

4- Есть.ги къ неравнымъ при.зожены рав¬ 

ныя , то и цѣлыя неравны. 

5. Есшь.\и отъ неравныхъ оганяпіы равныя, 

то и остіагпки неравны. 

6. Двукратныя тогоже, суть взаимно 

равны. 

7- Половины тогоже, суть взаимно равны, 

. 8, СоЕмѣщаюгціяся взаимно, супіь взаим¬ 

но равны. 
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д. Цѣлое больше своей части. 

10. Всѣ прямые ^тлы взаимно равны. (Я) 

11. Естьлп на двѣ прямыя падаетъ третья 

прямая , и дѣлаетъ углы вн^тренные и по 

пі_уже сторону меньше двухъ прямыхъ* то 

оныя двѣ прямыя ЛИВІИ, продолженныя 

безпредѣльно, взаимно встрѣтятся по гну 

сторону у по которую углы меньше дв^xъ 

прямыхъ. 

12. Двѣ прямыя не заключаютъ про¬ 

странства. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ПЕРВОЕ. 

На данной опредѣленной прямой, соста¬ 

вишь равносторонный тре\гольнпкъ. 

Пусть блдешъ АВ данная опредѣленная 

прямая. Надлежитъ наіопредѣлеітои прямой 

АВ составишь равносторонный треуголь¬ 

никъ. 

Изъ ценгпра А, разстояніемъ АВ, напиши 

♦тр.З. круіъ ВСЮ ;; и еще изъ ідептра В, разсто¬ 

яніемъ ВА, напиши кругъ АСЕ; и отъ 

точки С, въ которой круги взаимно пере¬ 

сѣкаются , къ точкамъ А, В протяни пря- 

*тр.і. мыя С А, СВ'". 

Поелику точка А есть центръ круга 

♦опр.і8. ВСБ, то АС равна АВ*; еще же, пое.лику 
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лючка В есть центръ круга АСЕ, то ВС 

равна ВА. А доказано, что и СА равна АВ, 

посему каждая изъ прямыхъ СА, СВ равна 

АВ. Но равныя шомуже, суть и взаимно 

равны*^ по сему п СА равна СВ. Чего ради^акс.і. 

три СА, АВ, ВС взаимно равны. 

Итакъ гпреуто.’ѵьникъ АВС есть равно- 

сшоронный*, и составленъ на данной опре—*опр.24. 

дѣ.\енной прямой АВ. Что и сдѣ-лать над¬ 

лежало. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ II. 

Приданной точкѣ по.ложить прямую рав¬ 

ную данной прямой. 

Пусть будетъ А данная точка, и ВС 

данная прямая. Надлежитъ при точкѣ А 

положить прямую равную прямой ВС. 

Протяни отъ точки А до точки Б прямую 

АВ", и составь на ней равносторопный *тр.і. 

треуго.\ьникъ НАВ"^ и впрямъ съ НА, НВ *пр.і. 

продо.гжи прямыя АЕ, БГ"^ изъ центра В, *тр.?. 

разстояніемъ ВС, напиши крутъ СОН*^ и *тр.З. 

еще изъ центра Н, разстояніемъ НС, на¬ 

пиши кругъ СКЕ. 

Поелику точка В есть центръ круга СОН, 

то ВС равна ВО*.'Еще же, пое.'ѵику гаочка*опр.і5. 
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в есть центръ круга СКВ, гпо ВВ равна 

ВО: но въ нихъ ВА равна ВБ ^ посему 

*акс.З. остальная АВ равна остальной БО*. А до¬ 

казано, что и БС равна БО5 посему каждая 

изъ прямыхъ АВ, БС равна ВО. Но равныя 

*акс. I. піолц же, сушь и взаішно равиы'^^ поселіу 

АВ равна БС. 

Итакъ при данной точкф А положена 

прямая АВ равная данной прямой БС. 

ч. и с. н. 

ПРЕДЛ ОЖЕНІЕ ИВ 

Изъ двухъ данныхъ прямыхъ неравныхъ, 

отъ большей отнять прямую равную 

меньшей. I 

Пусть будутъ АВ, 0 двѣ данныя прямыя 

неравныя, изъ коихъ АБ пз сть будетъ боль¬ 

шая. Надлежитъ отъ большой АБ отнять 

прямую равную меньшей С. 

При шочкВ А положи прямз'ю АВ равную 

*пр.2. с** и изъ центра А, разстояніемъ АВ, на- 

♦тр.З. пиши кругъ ВЕЕ*. 

Ное.шку точка А есть центръ кр^та 

♦опр.і5. ВЕГ, шо АЕ равна АВ*; но и 0 равна АВ; 

чего ради каждая изъ прямыхъ АЕ, С равна 

АВ; слѣдственно и АЕ равна 0. 
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Итакъ, изъ дв^хъ данныхъ прямыхъ не¬ 

равныхъ АБ, С, отъ большей ^\_В отнята 

прямая АЕ равная меньшей С. ч, и С- Н, 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ІГ. 

Ежели два треугольника имѣютъ дв® 

ешороны равныя двузіъ епюронамъ, каждою 

каждой* и одинъ уголъ равный одноѵіу 

углу, а именно, кои еодержаіися ей ми равными 

прямыми; то и основаніе Ьудушь имѣть 

равное оенованііо* и треугольникъ будетъ 

равенъ гнреугольнику • и прочіе уілы будутъ 

равны прочимъ угламъ, каждый каждому, 

кои противулежатъ равнымъ етороиамъ. 

Пусть будутъ АБС, ПЕЕ два шреутоль- 

иика , имѣюгціе двѣ стороны АБ, АС равныя 

двумъ сторонамъ ВЕ, НЕ, каждую каждой, 

а именно, АБ равную БЕ, а АС равную БЕ; и 

утолъ БАС равный углу ЕБЕ. Говорю, что 

и основаніе БС равно основанію ЕЕ; и 

треуюльникъ АБС будетъ равенъ тре¬ 

угольнику БЕЕ; и прочіе углы будутъ равны 

прочимъ угламъ, каждый каждому, кои 

противулежатъ равнымъ сторонамъ, а 

именно, уголъ АБС углу БЕЕ, а уголъ АСБ 

углу БЕЕ. 

Ибо, естьли помѣстишь треугольникъ 

1^ 



ІО ЭВКЛИД. НАЧАЛЪ 

АВС на треугольникъ БЕГ; и положить 

іпочку А на точку Б, а прямую АВ на 

прямую БЕ: то и точка В совмѣстится съ 

точкою Е, поелику АВ равна БЕ- Когда же 

АВ совмѣстилась съ БЕ, шо и прямая АС 

совмѣстится съ прямою БГ, поелику ^толъ 

ВАС равенъ углу ЕБГ: слѣдственно и точка 

С совмѣстится съ точкою Г, поелику еще 

АС равна БГ. Но и В совмѣстилась съ Е; 

слѣдственно основаніе ВС совмѣстится съ 

основаніемъ ЕГ. А буде, по совмѣсченіи В съ 
Е а С съ Г, основаніе ВС не совѵіѣсшится 

съ основаніемъ ЕГ: то двѣ прямыя за- 

*акс.12. ключатъ пространство, что не возможно*. 

Чего ради основаніе ВС совмѣстится съ 

*акс.8. основаніемъ ЕГ, и будетъ равно ему*; 

слѣдственно и цѣлый треугольникъ АВС со¬ 

вмѣстится съ цѣлымъ треугольникомъ БЕГ 

и будетъ ему равенъ; и прочіе углы со¬ 

вмѣстятся съ прочими углами и б^у^упIЪ 

равны имъ, а именно, уголъ АВС углу 

БЕГ, и ^толъ АСВ углу БГЕ. 

Итакъ, ежели два треугольника имѣютъ 

двѣ стороны равныя двумъ сторонамъ, 

каждую каждой; и одинъ уголъ равный одному 

углу, а именно,кои содержатся сими равными 

прямыми: то и основаніе будутъ имѣть 
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равное основанію ; и треугольникъ 63 детъ 

равенъ треугольнику 5 и прочіе ^глы 63'дуітіъ 

равны прочимъ зглаыъ, каждый каждому, 

кои проіпивулежатъ равнымъ сторонамъ. 

Чшо и доказать надлежало. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ Г. 

Равнобедренныхъ треугольниковъ ^тлы при 

основаніи взаимно равны 5 и еспіьли про¬ 

должить равныя прямыя, то и углы подъ 

основаніемъ взаимно равны. 

П уешь будетъ АВС равнобедренный тре¬ 

угольникъ , имѣющій спюрону АВ равн^чо 

сторонѣ АС* и пусть впрямъ съ АВ, АС 

будетъ продолжены прямыя ВО, СЕ*. Говорю, %ір.2. 

чпю уголъ АВС равенъ углу АСВ, а ^толъ 

СВО зглу ВСЕ. 

Возьми на ВО какую ниесть точку Г^ и 

огпъ большей АЕ отними прямую АС равную 

меньшей АГ*; и протяни прямыя ГС, СВ. 

Поелику АГ равна АС, а АС равна АВ^ 

то двѣ прямыя ГА, АС равны двумъ прямыліъ 

СА, АВ, каждая каждой, и содержатъ онѣ 

уголъ ГАС общій: посему* основаніе ГС *4- 

равно основанію СБ^ и треуто.\ьникъ АГС 

будетъ равенъ треугольнику АСВ^ и прочіе 
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уілы будутъ равны прочимъ углаліъ, каждый 

каждоліу, кои противулежагпъ равнымъ сто¬ 

ронамъ , а именно, уголъ АСР >глу АВО, а 

уголъ ІГС углу ЛОВ. П поелііку ідЬлая АГ 

равна цѣлой АО^ и въ ннхъ АВ равна АС: 

посему остальная ВГ равна остальной 

^акс.З. СС^ А доказано, что и ГС равна ОВ^ посему 

двѣ прямыя ВГ, ГС равны двумъ прямымъ 

СС, СВ, каждая каждой* и }голъ ВГС равенъ 

углу ССВ^ а основаніе ихъ общее ВС; чего 

ради и треугольникъ ВГС будетъ равенъ 

треугольнику ССВ* и прочіе, углы будутъ 

равны прочимъ угламъ , каждый каждому, кои 

противулежапіъ равнымъ сторонамъ * по¬ 

сему уголъ ГВе равенъ углу ССВ, а уголъ 

ВеГ углу СВС. Поелику же іт,ѣ>лый уголъ АСГ, 

по доказанному равенъ углу АВС* и въ нихъ 

уголъ ВеГ равенъ углу СВС: посему остальной 

*акс.З. утолъ АСВ равенъ остальному АВС** и они 

при основаніи треугольника АВС. А доказано, 

что и уголъ ГВе равенъ углу ССВ; и они 

суть подъ основаніемъ : 

Итакъ равнобедренныхъ треугольниковъ, 

и проч. ч, и д. н. (р). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ VI. 

Ежели треугольника два угла взаимно 

равны; то и равнымъ угламъ противу- 
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лежащія стороны будутъ взаимно равны. 

Пуспіь будетъ АВС треугольникъ ^ имВ- 

10Щ1И уголъ ВСА равный ^глу СВА. Говорю, 

что и сторона АС равна сторонѣ АВ. 

Ибо, буде АВ не равна АС- то одна изъ 

ипхъ большая. Пусть будетъ АВ большая. 

Отъ большей АВ отними ВП равную мень¬ 

шей АС - и протяни ПС. *3 

Поелику 1)В равна АС, а ВС общая; то 

двѣ прямыя ПВ, ВС равны двумъ прямымъ 

АС, СВ, каждая каждой ; и уголъ ПВС равенъ 

углу АСВ: посему* основаніе ПС равно осно- 

ванію АВ; и піреуголышкъ АВС будетъ 

равенъ піре_^гольнику БСВ, меньшему боль¬ 

шій , что нелѣпо. Чего ради АВ не будетъ 

неравна АС; слѣдственно равна. 

Ишакъ, ежели треугольника, и проч. 

Ч. и Д. И. (іо}. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ГП. 

На гпойже прямой, отъ двухъ различныхъ 

по туже сторону лежащихъ точекъ, не 

могутъ быть составлены двумъ прямымъ 

др^т'ія двѣ прямыя равныя , каждая каждой , 

и окончивающ'іяся вмѣстѣ съ первьши 
прямыми. 



Ибо, бѵде возможно, пусть на тойжо 

прямой АВ, отъ двухъ различныхъ по туже 

сторону лежащихъ точекъ С и Б, будутъ 

составлены двумъ прямымъ АС, СВ другія 

двѣ прямыя АБ, БВ равныя, каждая каж¬ 

дой , и оканчивающіяся въ А, В вмѣстѣ 

съ первыми прямыми : такъ что СА будетъ 

равна БА, оканчиваясь вмѣстѣ съ нею въ 

точкѣ А, а СВ равна БВ оканчиваясь вмѣ¬ 

стѣ съ нею въ гггочкѣ В; и протяни СБ. 

Поелику АС равна АБ; то уголъ АСБ 

*5. равенъ углу АБС*: посему уголъ АБС больше 

«■акс.З. утла БСВ*; а посему утолъ СБВ гораздо 

больше утла БСВ. Еще же, поелику СВ 

равна БВ; то уголъ СБВ равенъ у глу 

БСВ: а по доказанному гораздо больше; 

что невозможно, (іі^ 

Итакъ на шойже прямой, и проч. Ч. и Д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ѴПІ. 

Ежели два піреугольника имѣютъ двѣ 

стороны равныя двумъ сторонамъ, каждую 

каждой, и основаніе равное основанію: шо и 

уголъ будутъ имѣть равный углу, а именно, 

кои содержатся тѣми равными прямыми. 

Пусть будутъ АВС, БЕЕ два треуголь¬ 

ника , имѣющіе двѣ стороны АВ, АС равныя 
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двуліъ сторонамъ БЕ, ВГ, каждую каждой ^ 

а именно, АВ равную БЕ, а АС равную БЕ; 

и основаніе БС равное основанію ЕЕ. Говорю, 

что к уголъ БАС равенъ углу ЕБГ. 

Ибо, естьли поліѣстить треугольникъ 

А.ВС на треугольникъ БЕГ; и положить 

точку В на точку Е, а прямую ВС на 

прямую ЕЕ; то точка С совмѣстится съ 

точкою Г, поелику ВС равна ЕЕ. Когда же 

БС совмѣстилась съ ЕЕ; то и прямыя 

Віі, АС совмѣстятся съ прямыми ЕБ, БЕ. А 

буде, по совмѣщеніи основанія ВС съ осно¬ 

ваніемъ ЕК, стороны ВА^ АС не совмѣ¬ 

стятся съ сторонами ЕБ, БЕ, но примутъ 

другое Положеніе, какъ ЕС, С1‘: то будутъ 

составлены на тойже прямой, отъ двухъ 

различныхъ по т_уже сторону лежащихъ 

точекъ, двумъ прямымъ другія двѣ прямыя 

равныя, каждая каждой , и оканчивающіяся 

вмѣстѣ съ первыми прямыми. Но онѣ не 

могупіъ быть составлены*: посему, когда 

основаніе ВС совмѣстилось съ основаиіедіъ 

Еі, не могутъ не совмѣстится стороны 

ВА, АС съ сторонами ЕБ, БЕ: слѣдственно 

совмѣстятся. *Іего ради и ^толъ БАС 

совмѣстится съ углоліъ ЕБР и оудещъ 

равенъ ему*. 
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Итакъ у ежели двЬ, и проч. ч. и Д. Еі. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ IX. 

Данный прямолинейный уголъ раздѣлить 

по поламъ. 

сіпь будетъ ВАС данный прямолиней¬ 

ный _утолъ. Надлежитъ сей уголъ раздѣлить 

по поламъ. 

Возьми на АВ какую Ниесть точку и 

«■З. отъ АС отними прямун» АЕ равную АБ*^ и 

протяни БЕ* и составь на БЕ равносгпорон- 

*і. ныи треугольникъ ВЕК*; и протяни АР. 

Говорю ^ что уголъ ВАС раздѣленъ по по¬ 

ламъ прямою АР. 

Поелику АО равна АЕ, а АР общая ; то 

двѣ прямыя БА, АР равны двумъ прямымъ 

ЕА, АР, каждая каждой ; и основаніе Бр 

равно основанію ЕР: посему уго.\ъ БАР ра- 

«■8. венъ зчлу ЕАР*. 

Итакъ данный прямолинейный уголъ 

ВАС раздѣленъ по поламъ прямою АР. 

Ч. И с. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ X. 

Данную опредѣленную прямую раздѣлить 

по поламъ. 
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Пусть будетъ АВ данная опредѣленная 

прямая. Надлежитъ прямую АВ раздѣлить 
по поламъ. 

Составь на ней равносторонный тре¬ 

угольникъ АБС*; и раздѣли ^то-лъ АСВ по*і. 

поламъ прямою СО*. Говорю, что прямая*9* 

АВ раздѣлена по поламъ въ точкѣ В. 

Поелику АС равна СВ, а СН обп;ая; то 

двѣ прямыя АС, СО равны двумъ прямымъ 

ВС, СI), Ѵсаждая каждой; и уголъ АС О равенъ 
углу ВСО; посему основаніе АО равно основа¬ 
нію ВО*. 

Итакъ данная опредѣленная прямая АВ 

раздѣлена по поламъ въ точкѣ О. ч. и с. н, 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XI. 

Къ данной прямой, отъ данной на ней 

точки, провести подъ прямыми углалш 
прямую линію. 

Пусть будетъ АВ данная прямая, а С 

данная на ней точка. Надлежитъ отъ 

точки С прямой АВ, провести подъ пря¬ 

мыми къ ней утлами , пряму ю линію. 

Возьми па АС какую ниесть точку О; и 

положи прямую СЕ равную СО*; и составь 1,3^ 

па ОЕ равносторонный треуто.гьникъ ГОЕ*; 

и протяни рС. Говорю, что къ данной 

2 
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прямой АВ, оптъ данной па ней точки С, 

проведена подъ прямыми углами прямая 

линія СР. 

Поелику СБ равна СЕ, а Ср общая; то 

двѣ прямыя БС^ СГ равны двумъ прямымъ 

ЕС, СР, каждая каждой ;и основаніе БГ равно 

основанію ЁГ: по сему утолъ БСГ равенъ 

8 ЕСР*; и они суть смѣжные. Когда же 

прямая, поставленная на другую прямую, 

дѣлаетъ смѣжные углы взаиліно равные; гпо 

каждый изъ равныхъ угловъ называется 

*оіір.ІО. прямымъ*: посему каждый изъ угловъ БСР, 

ЕСР есть прямой. 

Итакъ , къ данной прямой АВ, отъ данной 

на ней точки С, проведена подъ прямыми 

углами Прямая линія РС. ч. И С. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XII. 

Къ данной неопредѣленной прямой, ошъ 

данной внѣ ея точки , провести перпенди¬ 

кулярную прямую линію. 

Пусть будетъ АВ данная неопредѣленная 

прямая, а С данная внѣ ея точка. Над¬ 

лежитъ къ данной неопредѣленной прямой 

АВ, отъ данной внѣ ея точки С, провести 

перпендикулярную прямую лппію. 
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Возьми, по другую сторону прямой АВ, 

какую ниесть іпочк^ В; и изъ центра С, 

разсгпояніезш СВ, напиши кругъ ЕГС*^ и 

раздВли пряліуіо ЕС по поламъ въ тоннѣ 

1Г; и протяни СО, СЫ, СЕ. Говорю, что 

къ данной неопредѣленной прямой АВ,- отъ 

данной внѣ ея точки С, проведена перпен¬ 

дикулярная СИ. 

Поелику ОП равна НЕ, а НС общая^ то 

двѣ прямыя СН, НС равны двумъ прямымъ 

ЙЕ, ПС, каждая каждой ^ и основаніе СО 

равно основанію СЕ: поселіу з^олъ СНО 

равенъ уг.\у ЁНС'* и они суть смѣжные. 

Когда же прямая, поставленная на другую 

прямую, дѣлаетъ смѣжные зт.\ы взаимно 

равные 5 то каждый изъ равныхъ уг.\овъ 

называется прямыдіъ, а поставленная пря¬ 

мая называется перпендикулярною къ той 

на которую поставлена*: 

Итакъ на данную неопредѣленную прямую 

АВ, ОШЪ данной внѣ ея точки С, проведена 

перпендикулярная СЯ. ч. и с. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХІП. 

Какъ бы прямая, на прямую поставлен¬ 

ная, зтлы ни дѣлала; она сдѣлаетъ или 

два прямые, пли равные двумъ прямымъ. 

*тр.З. 

*Ів. 

'8. 

'опр.то< 

* » 
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Пусть прямая АВ, на прямую СВ по¬ 

ставленная, дѣлаетъ утлы СВА, АВВ. 

Говорю, что углы СВА, :АВВ или суть 

два прямые, или равны двудіъ прядіымъ. 

Ибо, есгпьли утолъ СВА равенъ углу 

'опр.іо. АВВ: то они суть прямые*. Естьли же 

нѣтъ • то проведи отъ точки В, подъ 

прямыми угладш къ СВ, прядіую ВЕ*. Посему 

углы СВЕ, ЕВВ суть два прямые. И поелику 

уголъ СВЕ равенъ двумъ утладіъ СВА, АВЕ5 

придай обще уголъ ЕВВ: посему углы СВЕ, 

*акс.2. ЕВВ равны тремъ СВА, АВЕ, ЕВВ*. Еще 

же, пое.дику утолъ АВВ равенъ двумъ угламъ 

АВЕ, ЕВО^ придай обще уголъ АВС: посему 

утлы СВА, АВВ равны тремъ СВА, АВЕ, ЕВВ. 

А доказано , что и углы СВЕ, ЕВВ равны 

тѣдіъ же тредіъ уг.дааіъ* а равныя томуже 

*акс.і. суть и взаимно равны*: поседіу углы СВА, 

АВВ равны утладіъ СВЕ, ЕВВ. Но углы СВЕ, 

ЕВВ суть два прядіые: чего ради углы 

СВА, АВВ равны двумъ прядіымъ. 

Ишакъ, какъ бы прямая, и проч. ч. И Д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХІГ. 

Ежели при какой ниесть прядіой, и при 

точкѣ на ней, двѣ прямыя, не лежащія по 
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шуже сторону, дѣланітъ смѣякные углы 

равные двуліъ прямымъ ^ то сіи дв'Б прямыя 

будутъ взаимно впрямъ. 

Пусть при кдкой ииесть прямой АВ, и 

при точкѣ на ней В, двѣ прямыя ВС, БП, 

не лежащія по туже сторону, дѣлаютъ 

сліѣжиые углы АВС, ѴВП равные двумъ 

прямымъ. Говорю, что ВП впрямъ съ СВ. 

Ибо, буде ВП не впрямъ съ ВС* то пусть 

БЕ будетъ впряіуіъ съ ВС. 

Поелику прямая АВ поставлена на прямз’ю 

СВЕ; то углы СІ^А, АВЕ равны двумъ 

прямымъ*. Но и зтлы СБА, АВП равны *іЗ. 

двумъ прямымъ * посему утлы СВА, АВЕ 

равны угламъ СВА, АВП. Отними обще уголъ 

СВА; посему остальной ^толъ АВЕ равенъ 

остальному АВП, меньшій большему; что 

невозможно. Чего ради ВЕ не впрямъ съ ВС. 

Подобно докажемъ, что ни другая какая 

ниесшь прямая, кромѣ БП: посему ВП есть 

впрямъ съ ВС. 

Итакъ, ежели при какой ниесшь, и проч. 

ч. и д. н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ XV!. 

Ежели двѣ прямыя взаимно пресѣкутся ^ 

П]0 сдѣ.лаюпіъ проIпив^по.ложныс углы взаим¬ 

но равные. 

П^сть двѣ прямыя АВ, СВ взапліпо 

пресѣкутся въ точкѣ Е. Говорю, что 

уго.лъ АЕС равенъ углу ВЕВ, а уго.\ъ СЕВ 

уВ^у АЕВ. 

Пое.\ику прямая АЕ, поставленная 

прямую СВ, дѣлаетъ углы СЕА, АЕВ; то 

іЗ- ^^тлы СЕА, АЕВ равны двумъ прямымъ*. 

Еще же, поелику прямая ВЕ, поставленная 

на прямую АВ, дѣлаетъ углы АЕВ, Г ЕВ; 

то утлы АЕВ, ВЕВ равны двумъ прямымъ, 

А доказано, что и утлы СЕА, АЕВ равны 

двумъ прямымъ; посему утлы СЕА, АЕВ 

*акс.і. равны ут.\амъ АЕВ, ВЕВ*. Отними обще 

утолъ АЕВ; посему осша.\ьной уголъ СЕД 

'‘акс.2. равенъ остальному ВЕВ'’ . Подобно докажется, 

что II уголъ АЕВ равенъ углу СЕВ. 

Итакъ, ежели двѣ, и проч. ч. и д. н. 

Слѣдствіе. Откуда явствуетъ, что 
естьли ско.лько ниесть прямыхъ взаимно 
пресѣкутся; то сдѣлаютъ около сѣченія 
утлы равцые четыремъ прямымъ, (іа). 



к Н п г А ПЕРВАЯ. іа*» 

ПРЕД А О ЖЕНІЕ Х\1. 

Всякаго треугольника, ежели одна изъ 

сторонъ продолжена, внѣшиый уголъ больше 

каждаго изъ внушрецііыхъ ііротивулежащихъ 

угловъ. 

Пусть будетъ АВС треугольникъ ^ и 

і]усть будетъ продолжена одна его сторона 

ВС къ П. Говорю, что внѣшный уголъ 

лев больше каждаго изъ внутренныхъ 

црошивулежащихъ угловъ БАС, СВА. 

Раздѣли АО по, поламъ въ Е""; и про- 

тянръ ВЕ продолжи оную къ Р; и положи^ 

прямую ЕР равную ВЕ*; и протяни РС; и 

продолжи АС къ С. 

Поелику АЕ равна ЕС, а ВЕ равна ЕР; гао 

двѣ прямыя АЕ, ЕВ равны двумъ прямымъ 

СЕ, ЕР, каждая каждой; и утолъ ВЕА равенъ 
' * *і5 

углу СЕР, ибо сушь прогпивуположные : 

посему* основаніе АВ равно основанію РС; и 4* 

тпреутольиикъ АВЕ равенъ треутольнику РЕС» 

и прочіе утлы равны прочимъ угламъ каждый 

Каждому, кои противулежашъ равнымъ 

сторонамъ; посему уголъ БАЕ раненъ углу 

ЕСР. Но уголъ ЕС О больше угла ЕСГ; посему 
уголъ АСП больше З’гла В.^ІЕ. Подобно же, 

раздѣливъ ВС цо по.^амъ, докажешея, чшо 
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И уголъ вса, то есть АСО больше и 
угла СВА. 

Ишакъ всякаго^ и проч. ч. и д. н, 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХѴІІ. 

Всякаго треугольника два угла^ всячески 
перебранные, меньше двухъ прямыхъ. 

Пусть будетъ АВС треугольникъ. Говорю, 

что треугольника АВС, два угла всячески 

перебранные, меньше двухъ прямыхъ. 

Продолжи ВС къ В. 

Поелику треугольника АВС угодъ АСВ 
есть внѣшный; ітю онъ больше внутрен- 

*іб. наго цротивулежащаго угла АВС*. Придай 
обще уголъ АСВ; посему углы АСВ, АСВ 

»акс. 4- больше угловъ АВС, ВСА*. Но углы АСВ^ 

*іЗ. АСВ равны двумъ прямымъ*; посему углы 

АВС, ВСА меньше двухъ прямыхъ. Подобно 
докажемъ, что и углы ВАС, АСВ меньше 
двз хъ прямыхъ; и также углы САВ, АВС. 

Итакъ всякаго, и проч. ч. и д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ЖУПІ. 

Всякаго треугольника большая сторона 
рротивулежитъ большему угл^'. 

Пусть будетъ АВС іпрезтолыіикъ , имѣ¬ 

ющій сторону АС больше стороны АВ. 
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Говорю, что И уголъ АВС больше ^тла ВСЛ. 

Поелику АС больше АВ; то положи АО 

равную АВ’"- и прошянц ВО. '3- 

II поелику трехугольника БОС уголъ АОВ 

рсгпь внѣшный • то онъ больше внутрен- 

наго против^лежаш,аго угла ОСВ*. А уголъ *і6. 

АОВ равенъ углу АВО*^ ибо рщороиа АВ *5. 

равна сторонѣ АО^ посему и з’голъ АВО 

6о.\ьше зтла АСВ: чего ради уголъ АВС 

гораздо больше утла АСВ. 

Итакъ всякаго^ и проч, ч. И Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XIX. 

Всякаго треуго.лышка большему утлу 

прогпивулежитъ большая сторона. 

Пусть будетъ АВС треугольникъ, имѣю¬ 

щій уголъ АВС больше угла ВСА. Говорю, 

чщо и сторона АС больше стороны АВ. 

Ибо, буде не такъ* то АС пли равна 

АВ, или меньше ея. Но АС не равна АВ; ибо 

уголъ АВС былъ бы равенъ 3 глу ВСА^: а *5. 

онъ не равенъ; посему АС не равна АВ. II 

АС не меньше АВ; ибо уголъ АВС бььлъ бы 

меньше утла ВСА^: а онъ не меньше; посему *і8. 

АС не меньше АВ. А доказано, что и ни 

равна: чего ради АС больше АВ. 

Итакъ всякаго, и проч. ч. 1і Д. Н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ XX. 

аб 

Всякаго гпреуголііНика двѣ стороны, всяче-і 

скр перебранныя, больше остальной. 

П усть будетъ АВС треугольникъ. Говорю, 

что треугольника АВС двѣ стороны, вся¬ 

чески перебранныя, больше остальной: а 

именно, ВА, АС больше ВС; а АВ, ВС больше 

АС; и ВС, СА больше АВ. 

Продолжи ВА къ точкѣ Б; и положи ДБ 

равную АС; и протяни БС. 

Поелику БА равна АС; то уголъ АБС 

*5. равенъ угЛу АСБ*: но уголъ ВСБ больше 

*акс.д. уг4Н АСБ*; посему уголъ ВСБ больше и 

угла АБС. И поелику ВБС есть тре¬ 

угольникъ , имѣющій уголъ ВСБ большій 

^тгла СБВ; а большему углу противулежитъ 

**9- большая сторона*: посему БВ боляще ВС. 

Но БВ равна АВ, АС: чего ради ВА, АС 

больше ВС. Подобно докажемъ, что и АРі, 

ВС больше СА; а ВС, СА больше АВ, 

Ишакъ всякаго, и проч. ч. и д, н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXI. 

Ежели на одной изъ сторонъ треуголь¬ 

ника, ОШЪ коні;овъ ея, будутъ составле- 
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иы внутри его двѣ прямыя: то составлен¬ 

ныя прямыя будутъ меньше прочихъ двухъ 

сторонъ треугольника, по большій з'голъ 

содержать б\-дутъ. 

Треугольника ЛВС на одной изъ сторонъ 

ВС, пз’^сть ОШЪ концовъ ея В, С, бз^дутъ 

составлены внутри его двѣ прямыя ВО, ОС. 

Говорв), что ВО, ОС суть меньше прочихъ 

треугольника двухъ сторонъ ВЛ, АС^ по 

содержатъ уголъ БОС большій угла ВАС. 

Продолжи ВО къ Е. 

Поелику всякаго треугольника двѣ сто¬ 

роны больше остальной*' то гпреуголышка *2о. 

АВЕдвѢ стороны АВ, АЕ больше ВЕ. Придай 

обіце ЕС' посему В Ѵ, АС больше ВЕ, ЕС . *акс,.^, 

Ензеже, поелику іпрез'гольника СЕО двѣ сто¬ 

роны СЕ, ЕО больше СО' придай обще 

ОВ: посему СЕ, ЕВ больше СО, ОБ. А 

доказано, что ВА, АС больше салшхъ ВЕ, 

ЕС; чего ра^^и ВА АС гораздо больше ВО, ОС. 

Ещеже, поелику всякаго треутольнркі} 

вііѣшный уголъ больше Енугпреннаго противз'- 

лежащаго*; то треутольника СОЕ вііѣшный *іС, 

уголъ вое больше угла СЕО. Потому же 

и треугольника АВЕ Бнѣщиый уголъ СЕВ 

Ьольше угла ВАС. А доказана, что утадъ 
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ВВС больше }тла СЕВ: чего ради уголъ ВВС 

гораздо больше угла ВАС. 

ІІшакъ^ ежели на одной, и проч. ч. и д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXII. 

Изъ трехъ прямыхъ, равныхъ тремъ 

даннымъ прямымъ, составишь треугольникъ. 

Но надлежитъ двумъ изъ тѣхъ прямыхъ, 

всячески перебранныхъ л бь|ть больше 

остальной. 

Пусть будутъ А, В, С данныя три прямыя, 

изъ коихь двѣ, всячески перебранныя, пусть 

будутъ больше остальной: а именно. А, В 

больше С^ а А, С больше В* и еіце В, С 

больше А. Надлежитъ изъ прямыхъ, равныхъ 

прямымъ А, В, С, составить треугольникъ. 

Изложи какую ниесть прямую ВЕ, опре¬ 

дѣленную при В, но неопредѣленную при Е^ 

положи прямую ВГ равную Л, прямую ГО 

равную В, и прямую ОН равн^'ю С^ изъ цен¬ 

тра Р, разстояніемъ ГВ, напиши кр^гъ 

ВКЕ; и еще изъ центра 0, разстояніемъ 

ОН, напиши кругъ КЕН; и протяни КГ, КО. 

Говорю, что изъ трехъ прямыхъ, равныхъ 

прямымъ А, В, С, составленъ треугольникъ 

кго. 
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Поелику точка Г есть центръ круга ВКЕ; 

гпо ГК равна ГБ*: но и А равна РВ; посему *опрл 5. 

рК равна А. Ещеже, поелику точка О есть 

центръ кр^та ЬКН* то СК равна ОН: но 

и С равна ОН* посему ОК равна С. А ГС 

равна В: чего ради три прямыя КГ, ГС, СК 

равны тремъ А, В, С. 

Итакъ, изъ трехъ прямыхъ КГ, ГС, СК, 

равныхъ даннымъ прямымъ А, В, С, состав¬ 

ленъ треугольникъ КГС. ч. и С. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХШ. 

При данной прямой, и при данной на ней 

точкѣ, составить прямолинейный уголъ, 

равный данному прямолинейному углу. 

Пусть будутъ АВ данная прямая, и А 

данная на ней точка, и ВСЕ данный прямо¬ 

линейный уголъ. Надлежитъ при прямой АВ^ 

и при точкѣ на ней А, составить прямо¬ 

линейный уголъ, равный данному прямо¬ 

линейному углу ВСЕ. 

Возьми на каждой изъ прямыхъ СВ, СЕ 

какія ниесть точки В, Е* и протяни ВЕ^ и 

изъ трехъ прямыхъ, равныхъ тремъ прямымъ 

СВ, ВЕ, СЕ, составь треугольникъ АГС*, *22. 

Піакъ чтобъ СВ была равна АГ, а СЕ равна 
А.0, и ВЕ равна ГС. 
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Поелику двѣ пряліыя БС, СЕ равны двуліъ 

прямымъ ГА, АО, каждая каждой • и основа^ 

піе БЕ равно основанію ГО: то уголъ БСЕ 

*8. равенъ углу ГАО*. 

Итакъ, при данной прямой АВ, и прн| 

данной па ней точкѣ А, составленъ прямо-' 

линейный З'голъ ГАО, равный данному пря¬ 

молинейному углз БСЕ. ч. и с. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХІѴ. 

Ежели два треугольника имѣютъ двѣ 

стороны р(авныЯ двумъ сторонамъ, каждую 

каждой* аз голъ одного больше угла другаГо, 

а именно, кои содержатся сими равными 

прямыми : шо и основаніе одного 63’детъ 

больше основанія дрзтаго. 

Пусть будз'ігіъ АВС, БЕГ два шрезто-ль-* 

ника , имѣющіе двѣ стороны АВ , АС равныя 

двумъ сторонамъ БЕ, БГ , каждую каждой^ 

а именно , АВ равнзю БЕ , а АС равную БГ 5 

а уголъ ВАС бо.льше утла ЕБГ. Говорю, 

чпю и основаніе ВС больше основанія ЕЕ. 

Поелику уголъ ВАС больше угла ЕБ1" : то 

составь при прямой БЕ, и при точкѣ на 

*23. нейБ, зтолъ ЕБО равный углу ВАС*; и по-' 

ложи равную которой ни есть изъ прямыхъ 

*3. АС, БГ прямую БС*; и протяни СЕ ^ ГС. 
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Поелику АВ равна БЕ, и АС равна БО; 

гпо двѣ прямыя ВА ^ АС равны двумъ пря¬ 

мымъ ЕБ, БО, каждая каждой 5 и уголъ ВАС 

равенъ утлу ЕБО : посему основаніе ВС равно 

основанію ЕС*. Еще же, поелику БЕ равна 

БО^ то уголъ БЕС равенъ утлу БОЕ*: по-*5. 

сему уголъ ]ЗГО больше угла ЕСЕ; а уголъ 

ЕГО и гораздо больше утла ЕСЕ. И поелику 

треугольника ЕЕО уголъ ЕРО больше утла 

ЕСЕ 5 а большаму углу пропіивулежигпъ боль¬ 

шая сторона*; посему сторона ЕС больше 9- 

стороны ЕЕ. Но ЕС равна ВС 5 него ради и 

ВС больше ЕЕ. 

Ишакъ ^ ежели двѣ стороны, и проч. 

ч. и д. н. (і5}. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХГ* 

Ежели два треугольника имѣютъ двѣ сто¬ 

роны равныя двумъ сторонамъ, каждую каж¬ 

дой* а основаніе одного больше основанія дру¬ 

гаго: то и уголъ одного будетъ больше угла 

другаго, а именно, кои содержатся шѣмп 

равными прямыми. 

Пусть будутъ АВС у БЕЕ два гареутоль- 

нпка, имѣющіе двѣ стороны АВ, АС рав¬ 

ныя двумъ сторонамъ БЕ ^ БЕ, каждую каж¬ 

дой ^ а именно , АВ равную БЕ, а АС равную 
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а основаніе ВС пусть будетъ больше 

основанія ЕГ. Говорю ^ что и уголъ ВАС 
больше угла ЕБГ. 

ГІбо^ буде не такъ* гао оііъ или равенъ 

еліу^ или меньше . Но уголъ ВАС не равенъ 

углу ЕНГ 5 ибо основаніе ВС было бы равно 

4- основанію ЕГ" а оно не равно ‘ посему уголъ 

ВАС не равенъ углу ЕНГ. И не меньше его ^ 

ибо основаніе ВС было бы меньше основанія 

4- ЕР*: а оно не меньше 5 посему утолъ ВАС ни 

меньше угла ЕНГ . Доказано же ^ что и ни 

равенъ ; чего ради уголъ ВАС больше уг¬ 

ла ЕНГ. 

Итакъ, ежели двБ стороны, и пр. ч.ид.н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХУІ. 

Ежели два треугольника имѣютъ два утла 

равные двумъ угламъ, каждый каждому, и одну 

сторону равную одной сторонѣ, а именно, 

кои прилежатъ равнымъ угламъ, или коимъ 

іірогпивулежатъ равные углы: то и прочія 

стороны будутъ имѣть равныя прочимъ 

сторонамъ, каждую каждой; и остальной 

уголъ равный остальному утлу. 

П уешь будутъ АВС, НЕР два гпреутоль- 

иика, имѣющіе два утла АВС, ВСА равные 

двумъ ут.ламъ НЕГ, ЕГН, каждый каждому; 
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а именно, ^толъ АВС равный углу ВЕГ а 

уголъ ВСА углу ЕЕБ • и одну сторону пусшв 

имѣютъ равную одной сторонѣ : и во пер¬ 

выхъ, кои прилежатъ равнымъ угламъ, то 

есть, сторону ВС равную ЕЕ. Говорю , что 

и прочія стороны будутъ имѣть равныя 

прочимъ сторонамъ, каждую каждой , а имен¬ 

но, АВ равную а АС равную БГ, и о- 

стальной уюлъ ВАС равный остальному уг¬ 
лу ЕБГ. 

Ибо, буде АВ не равна БЕ ; то одна из» 

Нихъ большая. 113 ешь будетъ АВ большая. 

Положи Прямого ВС равную БЕ- и прошя-*3. 
ни СС. 

Поелику ВС равна БЕ, а ВС равна ЕГ; 

Гпо двѣ прямыя ВС, ВС равны двумъ пря¬ 

мымъ БЕ, ЕГ, каждая каждой • и уголъ СВС 

равенъ углу БЕГ : посему* основаніе СС рав- % 

но основанію БГ; и шрезголыіикъ СВС ра¬ 

венъ треугольнику БЕГ; ц прочіе углы бу¬ 

дутъ равны прочимъ угламъ, каждый каж¬ 

дому , кои противулежатъ равнымъ сторо¬ 

намъ , а посему уголъ ССВ равенъ уг.лу БІЕ. 

Но, по положенію, уголъ БГЕ равенъ уг.ху 

ВСА: посему и уголъ ВСС равенъ ^г.лу ВСА, 

меньшій большему ; чпго невозможно. Чего 

ради АВ не неравна БЕ; слѣдственно равна: 

3 
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Но и БС равна ЕГ • поселіу двѣ прямыя АВ , 

ВС равны двумъ прямымъ БЕ, ЕЕ, каждая 

каждой • и уголъ АВС равенъ углу БЕЕ : а 

*4' посему* основаніе АС равно'^основаиііо БЕ 5 и 

остальной уголъ ВАС равенъ остально¬ 

му ЕБЕ. 

Но еще пусть будутъ стороны, противу- 

лежащія равнымъ угламъ, равныя * а имен¬ 

но, пуспіь будетъ АВ равна БЕ. Говорю еще, 

что и прочія стороны будутъ равны про¬ 

чимъ сторонамъ, каждая каждой , а именно , 

АС равна БЕ, а ВС равна ЕЕ; и остальной 

^толъ ВАС будетъ равенъ остальному 

лу ЕБЕ. 

Ибо, буде ВС не равна ЕЕ; то одна изъ 

нихъ бо.льшая. Пусть, бу-де возможно, ВС 

будетъ большая . Положи прямую БН рав- 

“З- иую ЕЕ*; и протяни АН. 

11ое.лику ВН равна ЕЕ, а АВ равна БЕ ; то 

двѣ прямыя АВ, ВІІ равны двумъ пряліымъ 

БЕ, ЕР, каждая каждой ; и содержатъ равные 

*4- утлы: посему* основаніе АН равно основанію 

БЕ; и треугольникъ АВНравенъ треуголь¬ 

нику Г)ЕЕ; и прочіе утлы равны будутъ 

прочимъ угламъ, каждый каждому, кои про- 

тивулежагпъ равііыдіъ сторонамъ; а посему 

уголъ ВНА равенъ ут.\у ЕЕБ. Но уголъ ЕЕБ 
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равенъ углу ВСА: посему п уголъ ВТТА равенъ 

утлу ВСА; гпо есть , гпреугольника АНС уголъ 

виѣшпын ВІІА равенъ внутреннему прогпиву- 

лежаще му ВСА; что невозможно*. Чего ради 
ВС не неравна ВВ • сліздсгіівеиио равна: Но и 

АВ равна НЕ ; посему двѣ прямыя АВ, ВС 

равны двумъ прямымъ НЕ ^ ЕЕ , каждая каж¬ 

дой 5 и содержатъ равные углы : а посему* % 

основаніе АС равно основанію НЕ ^ и піре- 

угольникъ АВС равенъ треугольнику НЕЕ ‘ 

и остальной уго.лъ ВАС равенъ осталь¬ 

ному ЕНЕ. 

Итакъ ^ ежели два углами Проч. ч. и Д; Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХГІІ. 

Ежели на двѣ пряліыя падаетъ третья 

прямая и дѣлаетъ накось лежащіе углы 

взаимно равные 5 піо оныя прямыя 6уд\Піъ 

Параллельны. 

Пусть на .г^вѣ прямыя АВ, СВ падаетъ 

третья прямая ЕЕ, и дѣлаетъ накось лежащіе 

углы АЕЕ, ЕЕН взаимно равные. Говорю^ 

’т.о прямая АВ параллельна къ СН, 

ІІйо, буде не такъ 5 іпо АВ , СН продол¬ 

женныя всігірѢіпяшсЯ , или по ту сторону 

гдѣ ВН , или по ту сторону гдѣ АС. Про- 

^?олжи оныя, и пусгпь всіпрѣіпятся по ліу 

сторону гдѣ ІЗН , въ точкѣ С. 
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Треугольника СЕР внѣшный уголъ АЕР 

больше вііугпрринаго противулежащаго ЕГО*: 

но и равенъ ему5 что невозможно. Посему 

АВ , СП, продолженныя , не встрѣтятся по 

іпу сторону, гдѣ ВП. Подобно докажется , 

что и ни по ту сторону , ідѣ АС . А ни по 

которою сторону не встрѣчающіяся прямыя 

■*опр.35. суть параллельныя*: чего ради АВ параллель¬ 

на къ СП. 

Итакъ,ежели надвѣ прямыя,и проч. ч.ИД.Ш 

П Р Е Д Л О Ж Е И 1 Е ХХУШ. 

Ежели на двѣ прямыя падаетъ третья пря¬ 

мая и дѣлаетъ внѣшный уголъ равный внут¬ 

реннему проіпивулежащему и по іп^же сто¬ 

рону^ или дѣлаеігіъ виутреішые углы и по ту¬ 

же сторону, равные двумъ прямымъ ; піо 

оныя прямыя будугпъ взаимно парал.\ельны. 

Пусть па двѣ прямыя АВ , СП падаетъ 

третья прямая ЕР" , и дѣ.\аетъ внѣшный 

уголъ ЕСВ равный вн^^тренпеліу противуле- 

жащему и по туже сторону уг.^у СНП 5 или 

п^спіь дѣлаетъ внугпрешіые , іі по гп^жс сто¬ 

рону, углы вен , СИП равные двумъ прямымъ. 

Говорю , что АВ параллельна къ СП. 

Поелик}^ }голъ ЕСВ равенъ углу СНВ 5 но 

•і5. уголъ ВСЕ равенъ и углу АСН*: по сему уго-дъ 
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АСгН равенъ углу ОІГО ; и они суть накось 
лежащіе : чего ради прямая ЛВ параллельна 
къ СБ*. •27. 

Еще же , поелику углы ВОН, СНВ равны 
двумъ прямымъ; а и углы АСН, ВОН равны 
двумъ прямымъ*; по сему углы АСН, ВСН 

равны угламъ ВОН, СНВ, Отними обще 
уголъ вен; посему остальной ^голъ АСН 
равенъ остальному СНВ; и они суть накось 
лежащіе. Чего ради прямая ЛВ параллельна 
къ СВ*. 

Итакъ, ежели на двѣ прямыя, и пр. ч. и д. и. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXIX. 

Ежели на параллельныя прямыя падаетъ 
прямая; іпо она дѣлаепіъ накось лежащіе 
углы взаимно равные; и впѣшііый уголъ рав¬ 

ный внутреннему прршивулежащему и по 
туже сторону; и внутрепііыеутлы и по туже 
сторону равные двумъ прямымъ, 

Пусть на параллельныя прямыя АВ, СВ 
падаетъ прямая ЕЕ. Говорю, что она дѣ¬ 

лаетъ накось лежащіе углы АСН, СНВ вза¬ 

имно равные ; и вііѣшный уголъ ВСЕ равный 
внутреннему противулежащему, и по туже 
сторону, углу СНВ; и внушреішые п по ту¬ 

же сторону, углы ВСН, СНВ равные двудіъ 
Прямымъ. 



38 ЭВКЛИД. І{ А ч А л Ъ 

==іЗ. 

*і5. 

•іЗ. 

Ибо, буде уходъ АСН неравенъ зтлу ОНО? 

то оди нъ изъ нихъ брльшш. Пусть будетъ 
ДСП большій. 

И поелику угодъ АОП большеугла СНВ ^ 

придай обще утолъ ВОН: посемууі’лы АОН , 

ВОН больше угловъ ВОН, СНН. Но углы 

АОН ^ ВОН равны двумъ прямымъ-^ посему 

углы ВСН^ СНН меньше двухъ прямыхъ. А 

прямыя, неопредѣленно продолженныя со 

стороны угловъ ^ кои меньше двухъ прямыхъ , 

встрѣчаются*; посему прямыя АВ , СН, 

неопредѣленно продолженныя встрѣтятся. 

Но онѣ не встрѣчаются; ибо предполагают¬ 

ся парал-хельными: чего ради уголъ АОН не 

неравенъ углу ОНН ; слѣдственно равенъ. 

Но уголъ АОН равенъ углу ЕОВ*; чего ра¬ 

ди утолъ ЕОВ равенъ углу ОНН. 

Придай обще уголъ ВОН; по сему углы 

ЕОВ, ВОН равны угламъ ВОН, ОНН. Но 

у глы ЕОВ, ВОН равны двуліъ прямымъ*; че¬ 

го ради и углы ВОН, ОНН равны двумъ 
прямыаіъ, 

Итакъ, ежели на параллельныя, и проч» 

Ч,. и Д. н. (іб). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXX. 

Прямыя, параллельныя къ тойже прямой, 

сушь и взаимно параллельны. 
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Пусть бз'детъ каждая изъ прямыхъ АВ, СВ 

параллельна къ прямой,ЕГ. Говорю, что и 

АВ пара-ллелыш къ СВ. 

Ибо, пусть на оныя прямыя, падаетъ 

прямая СК. 

Поелику на параллельныя прямыя АВ , ЕР 

падаетъ прямая СК* то ^толъ АОН равенъ 

^тлу СНР*. Еще же , поелику на параллель- *29. 

ныя прямыя ЕР, СВ падаетъ прямая СК^ то 

Зтолъ СНР равенъ углу СКВ*. А доказано, *2д, 
что уголъ АСК равенъ углу СНР; посему 

уголъ АСК равенъ углу СКВ; и они суть на¬ 

кось лежащіе. Чего ради прямая АВ парал¬ 

лельна къ СВ *. •27. 

Итакъ прямыя парал.лельныя, и пр. Ч. ИД. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXXI. 

Чрезъ данную точку' провести прямую, 

Параллельную къ данной прямой. 

Пусть будетъ А данная точка, а ВС дан¬ 

ная прямая. Надлежитъ чрезъ точку А 

Провести прямую, параллельную къ пря¬ 

мой ВС. 

Возьми на ВС какую ниесть точку В, и 

Протяни АВ * и при прямой АВ , и при точ¬ 

кѣ на ней А, составь уголъ ВАЕ равный углу 

АВС*; и продолжи впрямъ съ.ЕА прямую АГ. ‘^3. 
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Поелику на дв'Б пряліыя БС , ЕГ , падаешъ 

третья прямая АВ, и дѣлаетъ накось лежа¬ 

щіе углы ЕАІ), АВС взаимно равные; то ЕГ, 

•27. параллельна къ БС*. I 

Итакъ чрезъ данную точку А проведена 

прямая ЕАГ , гіара.\.\ельная къ данном прямой 

БС. ч. и с. н. ' 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXXII. 

Всякаго треугольника, ежели одна изъ сто¬ 

ронъ продолжена, впѣшпый уголъ равепі^ 

двумъ вн^треннымъ противулежащимъ. И' 

три угла треугольника внуріренные равны 

двумъ прямымъ. І 
Пусть будетъ трезгольнгкъ АВС; и однц 

его сторона ВС п^сшь будетъ продолжена^ 

къ В. Говорю, что внѣшныи уголъ АСВ ра-І 

венъ дву ѵіъ внутреннымъ противулежащимъ 

угламъ САБ , АБС; и треугольника внутрен-ч 

ные три угла АБС, ВСА, САБ равны двумъ 
прямымъ. 

Чрезъ точку С проведи , параллельную къ 
*31 ■ АВ , прямую СЕ*. 

Поелику АБ параллельна къ СЕ , и на нихъ 

падаепіъ прямая АС ; то накось лежащіе углы 

ВАС , АСЕ взаимно равны*. Еще же, поелику 

АВ параллельна къ СЕ, и на нихъ падаетъ 

прямая ВВ; то внѣшный уголъ ЕСВ равенъ 
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внутреннему противулежащему углу АВС*. *29. 

А доказано, что и уголь АСЕ равенъ углу 

ВАС; чего ради цѣлый внѣшный уголъ АСО 

равенъ двуліъ впутреннымъ проишвуледа- 

щиліъ угламъ ВАС , АВС. 

Придай обще уголъ АСВ; носему утлы 

ДСП, АСВ равны тремъ угламъ АВС, ВСАг 

САВ. Но утлы АСВ , АСВ равны двумъ пря¬ 

мымъ^; чего ради и углы АСВ, СВА, САВ рав- *іЗ, 

ры двумъ прямымъ. 

Ишакъ всякаго, и ггроч. ч. ИД. и. (г7). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХІП. 

Прямыя, соединяющія концы равныхъ и па¬ 

раллельныхъ прямыхъ съ пгойже стороны^ 

сутпь и сами равны и параллельны. 

Пуспгь будутъ АВ, СВ равныя и параллель¬ 

ныя ггрямыя; и пусть соединяюпіъ концы 

ихъ съ тойже стороны прямыя АС, ВВ . Го-» 

ворю, что и прямыя АС, ВВ суть равны ц 

параллельны. 

Протяни ВС. 

Поелику АВ параллельна къ СВ , и на нихъ 

падаетъ ВС; то накось .лежащіе углы АВС, 

ЬСВ взаимно равны*. И поелику АВ равна «29. 

а ВС общая; то двѣ прямыя АВ, 

ЬС равны двумъ прямымъ СВ, ВС; и уто.лъ 

АВС равенъ углу ВСВ: посему* основаніе АС »4. 
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равно Основанію ВБ; и треугольникъ АБС 

равенъ треугольнику ВСБ* и прочіе углы бу- 

дугпъ равны прочимъ угламъ, каждый каж¬ 

дому , кои противулежагпъ равнымъ сторо¬ 

намъ; посему уголъ АСВ равенъ углу СВБ. 

ГІ поелику на двѣ прямыя АС , ВБ падаетъ 

третья прямая ВС, и дѣлаетъ накось лежа¬ 

щіе углы АСВ, СВБ взаимно равные; то АС па- 

‘37. раллельна къ ББ*. А доказано что и ей равна: 

Итакъ, прямыя соединяющія, и пр. ч. и Д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХГГ. 

Параллелограммовъ какъ противулежащія 

стороны, такъ и прогпивулежащіе углы, суть 

взаимно равны’.и поперечникъ дѣ¬ 

литъ сіи фигуры по поламъ. 

Пусть будетъ АСБВ параллелограммъ, а 

ВС его поперечникъ. Говорю, что парал¬ 

лелограмма АСБВ, какъ противулежащія сто¬ 

роны, гпакъ и противулежащіе углы, суть 

взаимно равны; и поперечникъ ВС дѣлитъ 

оный по поламъ. 

»опр.Зб. Поелику АВ параллельна къ СБ*, и на нихъ 

падаетъ прямая ВС; то накось лежащіе углы 

*39. АВС, ВСБ суть взаимно равны*. Еще же, 

поелику АС параллельна къ ВБ, и на нихъ 

падаетъ ВС; то накось лежащіе углы АСВ, 
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СВВ суть взаимно равны. Итакъ два тре¬ 

угольника АВС, ВСО имѣютъ два угла АВС, 

ВСА равные двумъ угламъ ВСВ, СВВ, каж¬ 

дый каждому; и одну сторону равную одной 

сторонѣ , кои прилежатъ равнымъ угламъ , 

гпо есшн^ общую іімъ сторону ВС : посему 26. 

и прочія стороны будутъ имѣть равныя 

прочимъ сторонамъ, каждую каждой; и о- 

стальной уголъ равный остальному углу; 

посему сторона АВ равна СЮ , а АС равна 

БЮ , и уголъ ВАС равенъ углу ВЮС. И поели¬ 

ку уголъ АВС равенъ углу ВСЮ, а уголъ СВЮ 

углу АСВ; посему цѣлый уголъ АВЮ ра¬ 

венъ цѣлому утлу АСЮ. А доказано, что 

уто.лъ ВАС равенъ углу ВЮС: 

Итакъ параллелограммовъ какъ противу- 

лежащія стороны , такъ и противулежащіе 

углы, суть взаимно равны. 

Говорю же, что поперечникъ дѣлитъ сіи 

фигуры по по.ламъ . Поелику АВ равна СЮ, а 

ВС общая ; то двѣ прямыя АВ , ВС равны 

двумъ прямымъ ЮС, СВ, каждая каждой ; и 

уголъ АВС равенъ углу ВСЮ; посему* и *4. 

основаніе АС равно основанію ВЮ; и тре¬ 

угольникъ АВС равенъ шреуто-льнику ВСЮ. 

Итакъ поперечникъ ВС дѣлитъ парал-. 

ле.лограммъ АСЮВ по поламъ, ч. И Д. Н. 



44 ЭВКЛИД. НАЧАЛЪ 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХГ. 

Параллелограммы, стоящіе на шомъже 

основаніи и между тЪмиже параллельными , 

суть взаимно равны. I 

Пусть будутъ параллелограммы АВСН, 

ЕБСЕ, стоящіе на шомъже основаніи ВС, и 

между іпѣмиже парал.лельнымн АГ , ВС. 1 о- 

воріо ^ что параллелограммъ АВСН равенъ 

параллелограмму ЕВСЕ. 

Поелику Авен есть параллелограммъ, то 

*34- АН равна ВС*^ потому же и ЕЕ равна ВС: 

слѣдовательно АН равна ЕЕ. И НЕ имъ есть 

общая : чего ради и і^Блая АЕ равна цѣлой 

НЕ. А поелику и АВ равна НС^ иіо двѣ пря¬ 

мыя ЕА , АВ равны двумъ прямымъ ЕН , НС, 

каждая каждой; и уголъ ЕНС равенъ углу 

*29.ЕДВ, внѣтітный внутреннему”: посему осно¬ 

ваніе ЕВ равно основанію ЕС^ и треуголы 

никъ ЕАВ равенъ треугольнику ЕНС. Отни¬ 

ми обще треугольникъ НСЕ^ посему осталь¬ 

ная трапеція АВОН равна остальной трапе¬ 

ціи ЕССЕ. Придай обще треугольникъ СВС5 

посему цѣлой параллелограммъ АВСН ра»- 

венъ цѣлому параллелограмму ЕВСЕ. 

Итакъ параллелограммы, стоящіе, и проч. 

Ч. И Д. Н. (19}. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХУІ. 

Параллелограммы, стоящіе на равныхъ 

основаніяхъ и между тѣмиже параллельны¬ 

ми, суть взаимно равны. 

Пусть будутъ параллелограммы АВЕН, 

ЕГСН , стоящіе па равныхъ основаніяхъ ВС, 

РС, и между тѣмиже параллельными АН, ВО. 

Говорю, что параллелограммъ АВЕН равенъ 

параллелограмму ЕГОН. 

Протяни БЕ, СН. 

Поелику ВС равна РО% а и ЕН равна ГО; *Ц. 

посему и ВС равна ЕН. Онѣ же и параллель¬ 

ны; и соединяютъ концы ихъ прямыя ВЕ, 

СП. По прямыя, соединяющія концы равныхъ 

и параллельныхъ прямыхъ съ тойже сторо¬ 

ны, суть и сами равны и параллельны*; по-^33- 

сему ЕВ, СН суть равны и пара.\лельны. А по¬ 

сему ВЕНЕ есть паралле-лограммъ*: и онъ ра- =»опр.Зб. 

венъ параллелограмму АВЕН’'; ибо стоитъ ^^35. 

на шомъже съ нимъ основаніи ВС, и между 

шѣмиже параллельными ВС, АН. Потому же 

и паралле.лограммъ ЕГОН равенъ оному же 

параллелограмму ЕБСН. 'Іего ради парал.лело- 

грамдіъАВСН равенъ паралле.лограмму ЕГОН. 

Итакъ параллелограммы , стоящіе и проч. 

Ч. и н. 
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Треугольники ^ стоящіе на гаомъ же осно¬ 

ваніи и между ггіѣмиже параллельными, сушь 

взаимно равны. 

Пусть будетъ треугольники АВС, ВВС, 

стоящіе на піомъже основаніи ВС, и между 

ітгВмиже параллельными АВ, ВС. Говоря*, 

что треугольникъ АВС равенъ треугольни¬ 

ку ВВС. 

Продолжи АВ на обѣ стороны къ точкамъ 

Е , Г ^ и чрезъ В проведи , параллельную къ 

*3і. СА. прямую ВЕ** а чрезъ С проведи , парал¬ 

лельную къ ВВ, прямую СЕ. 

Итакъ каждый изъ чепіыреутольниковь 

*опр.Зб. ЕВСА , ВВСЕ еспіь параллелограліліъи па¬ 

раллелограммъ ЕВСА равенъ гіараллелог- 

*35. рамму ВВСР*; ибо спюяігіъ на піоѵіъже осно¬ 

ваніи ВС, и между тѣліиже параллі-лыіыми 

ВС, ЕР. Притомъ треугольникъ АВС есть 

*34- половина параллелограліма ЕВСА*, ибо по¬ 

перечникъ АВ дѣлитъ оный по поламъ* а 

треугольникъ ВВС есть половина паралле- 

.лограмма ВВСР, ибо поперечникъ ВС дВ- 

литъ оный по поламъ. Но половины равныхъ 

суть взаимно равны : чего ради тре- 

уго.льніікъ АВС равенъ гпреу го.лыіику ВВС. 

Итакъ піреуго.хыіики , стоящіе, и проч. 

<1. И д. н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXXVIII. 

Треугольники , стоящіе на равныхъ осно¬ 

ваніяхъ и между тѣмиже параллельными, 

сушь взаимно равны. 

Пусть будутъ треугольники АВС , ПЕГ, 

стоящіе на равныхъ основаніяхъ ВС , ЕГ , и 

между тѣмиже параллельными ВГ , АП. Го¬ 

ворю , что треугольникъ АВС равенъ тре¬ 

угольнику ПЕГ. 

Продолжи АВ на обѣ стороны къ точ¬ 

камъ 6, Н‘ и чрезъ В проведи, йаралЛельную 

къ СА, прямую ВО*' а чрезъ Г проведи , па- *3г. 

раллельную къ ПЕ, прямую ГН. 

Итакъ каждый изъ четыре;утольниковъ 

СВСА , ПЕГИ есть пара.ллелограммъ*: и па- *опр.36. 

раллелограмъ ОВСА равенъ параллелограмму 

ПЕГН*5 ибо стоятъ на равныхъ основаніяхъ *3б. 

ВС, ЕГ, и между гпѣмиже параллельными 

ВР, ОН. Притомъ треугольникъ АВС есть 

половина параллелограмма ОВСА*, ибо попе- *34. 

речникъ ВА дѣлитъ оный по поламъ • а тре¬ 

угольникъ ПЕГ есть Половина параллелограм¬ 

ма ПЕГН, ибо поперечникъ ПГ дѣлитъ 

Оный по поламъ. Но половины равныхъ 

суть взаимно равны: чего ради треуголь- 

иикъ АВС равенъ треуго.льнику ПЕГ. 

Итакъ гпре^тольники, стоящіе , и проч. 

Ч- И д. н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXXIX. 

Равные треугольники , стоящіе на гаомъ- 

же основаніи и по туже сторону, суть меж-■ 

ду іпЪмиже параллельныліи. ^ 

Пусть будутъ равные гпреутольники АВС ^ 

ПВС, стоящіе на толіъже основаніи ВС, и 

по туже сторону. Говорю, что они Щіпь- 

»іежду тЪмиже пара-ллельными. I 
Ибо протяни АН. Говорю , что АН парал¬ 

лельна къ ВС. 

*3і. Вуде же не такъ* то чрезъ точку А прове¬ 

ди, пара-ллельнуіо къ ВС, прямую АЕ*- и про-* 

тяни ЕС. 

Итакъ треугольникъ АВС равенъ тре¬ 

угольнику ЕВС*; ибо стоятъ па піомъжс 

основаніи ВС, и между тЪмиже параллель¬ 

ными ВС , АЕ. Но треугольникъ АВС равенъ 

треугольнику НВС : посему и піреугольникъ . 

НВС равенъ іпреутольнику ЕВС, большій '| 

меньшему^ что невозможно. Посему АЕ не 

параллельна къ ЬС. То же докажемъ и о вся¬ 

кой, другой, кромѣ АН; чего ради АН па¬ 

раллельна къ В С. 

Итакъ равные шреуголышки, и пр. Ч. и Д. № 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХЕ. 

Равные треугольники, стоящіе на рав¬ 

ныхъ основаніяхъ и по туже сторону, сутаь 

между тѣмиже параллельными. 

Пусть будутъ равные треугольники АВС, 

ВСЕ, стоящіе на равныхъ основаніяхъ ВС^ 

СЕ^ и по туже сторону*. Говорю , что они 

сушь между піБмиже парал.лелыіыми. Ибо 

протяни ЛВ. Говорю , что АВ параллельна 
къ ВЕ. 

Буле же не такъ; то чрезъ А гіроведи , па¬ 

раллельную къ ВЕ, прямую АГ*5 и протя-»3і 

ни ЕР. 

Итакъ гареуго.лышкъ АВС равенъ гаре- 

уго.\ьнику ГСЕ^'; ибо стоятъ на равныхъ *38 

основаніяхъ ВС, СЕ, и между піБмиже па- 

ра-\лельными ВЕ, АГ. Но треугольникъ АВС 

равенъ треугольнику ВСЕ: посему и гпре- 

уго.хьникъ ВСЕ равенъ треугольнику ГСЕ, 

большій меньшеліу; что невозможно. Но- 

сему АІ не параллельна къ ВЕ. Хо же дока¬ 

жемъ и о всякой другой, кроліБ АВ: чего ради 
АВ пара-ллелыіа къВЕ. 

Итакъ равные треуто.лыиики, и пр. ч, ИД. и. 

4 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХЫ. 

Ежели параллелограммъ и треугольникъ 

стоятъ на томъже основаніи и между птБ- 

миже параллельными*, то параллелограммъ 

будетъ двукратный треугольника. 

П^сгпь будутъ параллелограммъ АВСН и 

тре^тольникъ ЕВС стоять на томъже осно¬ 

ваніи ВС, и между тѣмиже параллельными 

ВС, АЕ. Говорю что параллелограммъ АВСБ 

есть дв^ кратный треугольника ЕВС. 

Протяни АС. 

Итакъ треугольникъ АБС равенъ гаре-* 

••■■Зу. угольнику ЕВС*; ибо стоятъ на томъже ос¬ 

нованіи ВС , и между тѣмиже параллельными 

ВС, АЕ. По параллелограммъ АВСБ есть 

двукратный треугольника АБС*^ ибо попе¬ 

речникъ АС дѣлитъ оный по поламъ. Чего 

ради параллелограммъ АВСБ есть двукрат¬ 

ный и треугольника ЕВС 

Итакъ, ежели параллелограммъ, и проч. 

Ч. И Д. Н. (ао). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХЕІІ. 

Составить равный данному треугольнику 

параллелограммъ, въ углѣ равномъ данному 

прямолинейному углу. 
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Пусть будетъ АВС данный треугольникъ , 

и П данный прямолинейный уголъ. Надле¬ 

житъ составить равный треугольнику АВС 

параллелограммъ, въ углѣ равномъ прямо.ли- 

нейиому углу П. 

Раздѣли ВС по поламъ въ Е*; и Протяни АЕ; *іо. 

и при прямой ЕС , и при точкѣ на ней Е^ со¬ 

ставь у I олъ СЕР равный углу П ^ и чрезъ А про- 

веди, параллельную къ ЕС , пряліуш АС; а чрезъ 

С проведи , параллельную къ ЕР, прямую СО. 

Итакъ РЕСО есть параллелограммъ*. *опр.36. 

II поелику ВЕ равна ЕС: то треугольникъ 

АВЕ равенъ треугольнику АЕС*, ибо сто-*38. 

ятъ на равныхъ основаніяхъ ВЕ, ЕС, и 

между тѣмиже параллельными ВС , АО. По¬ 

сему треугольникъ АВС есть двукратный 

треугольника АЕС. Но и пара.\лелограммъ 

есть двукратный треугольника АЕС*; *4і. 

«6о стоятъ на томъже основаніи ЕС, и 

Между тѣмиже параллельными ВС, АО: а 

Мосему парал.лелограммъ РЕСС равенъ тре¬ 

угольнику АВС ; притомъ имѣетъ уголъ СЕР 
равный данному утлу П. 

Итакъ составленъ равный данному гпре- 

Усольнику АВС параллелограммъ РЕСС въ 

Ут.ѵѣ СЕР равномъ уг.лу П. ч, и с. н. 

3 « 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХЕШ. 

Во всякомъ параллелограммѣ дополненія 

параллелограммовъ , кои около поперечника^ 

суть взаимно равны. 

Пусп.ь будетъ АВСЮ параллелограммъ, и 

АС его поперечникъ; и около поперечника 

АС параллелограммы ЕН, ГО ^ а такъ назы¬ 

ваемыя ихъ дополненія ВК, КЮ. Говорю^ что 

дополненіе ВК равно дополненію КЮ. 

Поелику АВСЮ есть параллелограммъ , и 

АС его поперечникъ- то треугольникъ АВС 

•34- равенъ треутольнику АЮС*. Еще же , поели^ 

ку АЕКН еспіь параллелограммъ , и АК его 

поперечникъ* то треугольникъ АЕК равенъ 

треугольнику АНК. Потому же и треуголь¬ 

никъ КГС равенъ треугольнику КСС. И по¬ 

елику треугольникъ АЕК равенъ треуголь¬ 

нику АНК , а треугольникъ КГС треуюль- 

нику КСС ; то треугольникъ АЕК вмѣстѣ 

съ треугольникомъ КСС равенъ треугольни¬ 

ку АНК вмѣстѣ съ треугольникомъ КГС. 

Но и цѣлый треугольникъ АВС равенъ цѣ¬ 

лому треугольнику АЮС: чего ради и о- 

стальное дополненіе ВК равно остальному 

дополненію КЮ. 

Итакъ во всякомъ параллелограммѣ ^ и пр< 

Ч. И Д. Н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХЫѴ. 

На данной пря'иой поставить равный 

данному треугольнику параллелограммъ, въ 

въ углѣ равномъ данному прямолинейному 

углу. 

Пусть будетъ АВ данная прямая, С а дан¬ 

ный треугольникъ , и Н данный прямолиней¬ 

ный уголъ. Надлежитъ на данной прямой АВ 

поставить равный данному треугольнику 

С параллелограммъ, въ углѣ равномъ уг¬ 

лу Б. 

Составь равный гпреуголышку С парал¬ 

лелограммъ ВЕГО, въ углѣ ЕВСг равномъ уг¬ 

лу Б*5 и положи ВЕ впрямъ съ ВА; и про- *42. 

должи ГС іхЪ Н" и чрезъ А проведи , парал¬ 

лельную къ которой на есть изъ прямыхъ 

ВС, ЕГ, прямую АН*; и протяни НВ. И пое- *3і- 

лику на паралле.\ьиыя АН , ЕГ падаетъ пря¬ 

мая НГ; то углы АНГ, ИГЕ равны двумъ 

прямымъ*. Посе.му углы ВНС, СГЕ меньше "‘гд. 

двухъ прямыхъ. А прямыя, неопредѣленно 

Продолженныя со стороны угловъ, кои мень¬ 

ше двухъ прямыхъ, встрѣгпягпся*; посему *акс. 11. 

НВ, ГЕ продолженныя встрѣтятся . Про¬ 

должи оныя, и пусть встрѣтятся въ К ; и 

'^резъ К проведи, параллельную къ которой 

Ниесть изъ прямыхъ ЕА, ГН, прямую КЕ ; 
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и продолжи прямыя НА, ОБ къ точкамъ Б, М. 

опр.Зб. Итакъ НЬКР есть параллелограммъ*, и 

НК его поперечникъ ; и около поперечника 

НК параллелограммы АО, МЕ , а такъ назы¬ 

ваемыя ихъ дополненія ЬБ, БЕ. Посему ЕВ 

*4^- равно ВГ*. Но ВР равно треугольнику С • 

посему и ЕВ равно гпреугольнику С, И пое- 

“іЗ. лику уголъ ОБЕ равенъ углу АБМ*5 но уголъ 

ОБЕ равенъ и углу П; посему и уголъ АІЗМ Н 
равенъ углу П. 

ЕІтакъ на данной прямой АВ поставленъ 

равный данному треутолышку С параллело¬ 

граммъ БЕ , въ углЪ АБМ равномъ данному уг¬ 

лу Б. ч. и с. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХЕУ. 

Составить равный данной прямолинейной 

фигурѣ параллелограммъ , въ данномъ прямо¬ 

линейномъ углѣ. 

Пусть будетъ АВСП данная прямолиней¬ 

ная фигура, а Е данный прямолинейный 

уголъ. Надлежитъ составить равный прямо¬ 

линейной фигурѣ АВСП параллелограммъ, въ 

углѣ равномъ углу Е. 

Протяни ПВ^ и составь равный тре¬ 

угольнику АВБ параллелограммъ РН, въ углѣ 

НКР равномъ утлуЕ*" и на прямой СН поставь 
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равный треугольнику БВС параллелограммъ 

СЯ, въ углѣ СИМ равномъ углу Е*. ♦44. 

Поелику уголъ Е равенъ каждому изъ уг¬ 

ловъ НКЕ, СИМ ; то уголъ 11КЕ равенъ уг¬ 

лу ІііІМ. Придай обще уголъ КНО • посему 

углы ГКН , КНСг равны угламъ КНО , СНМ. 

Но утлы ГКН , КНО равны двуліъ прямымъ*; ^'зд. 

посему и углы 1Ш6, ОНІМ равны двуліъ пря¬ 

мымъ. А поселіу при прямой Н& и при точ¬ 

кѣ на ней Н , двѣ пряліыя КН, ПМ, не лежа¬ 

щія по туже сторону, дѣлаюіпъ сліѣжные ут¬ 

лы равные двумъ прямымъ: чего ради КП 

есть впрямь съ НМ. И поелику на параллель¬ 

ныя .прямыя КМ, ГО падаетъ прямая НО; 

то накось .лежащіе углы МНО, НОГ взаилшо 

равны*. Придан обще уто.лъ ПОЬ; посему *2д. 

уг.лы МНО, НОЕ равны угламъ НОГ , НОЕ. 

Но углы МНО, НОЕ равны двумъ пряліымъ*; *29- 

поселіу и углы НОГ , НОЕ равны двуліъ пря— 

мыліъ : чего ради ГО есть впрямъ съ ОЕ*. *і 4- 

Н поелику КГ равна НО и пара.лле.льна къ 

пей; но и МЕ равна НО и парал.лелыіа къ пей; 

посему КГ равна МЕ и парал.лельна къ 

пей*: и соединяютъ концы ихъ пряліыя КМ, *Зо. 

Е ; посему и прямыя КМ , ГЕ суть равны 

п Параллельны*: чего ради КГЕМ есть па- *З.Г 

ра.ѵлелограммъ. И поелику треугольникъ АВН 
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равенъ параллелограмму ГН; а треугольникъ 

І>1іС параллелограмму ОМ; посему цѣлаяі 

прямолинейная фигура АБСН равна цѣлому 

параллелограмму КГГМ. 

Итакъ составленъ равный данной прямо¬ 

линейной фигурѣ АВС1) параллелограммъ 

КГЬМ, въ углѣ ГКМ равномъ данному утт 
лу Г. ч. и с. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХЕѴІ. 

Изъ данной прямой написать квадратъ. 

Пу сть будетъ АВ данная прямая. Надле-. 

•житъ изъ прямой АВ написать квадрап.'ъ. 

Къ прямой АВ, отъ точки на ней А, про- 

• *іі.веди подъ прямыми углами прямую АС’^* и 

положи АН равную АВ*^ и чрезъ точку Н про- 

*3і. веди , параллельную къ АВ, прямую НЕ*; а 

чрезъ точку В проведи параллельную къ АН, 

прямую ВЕ. 

’^)пр.36. Итакъ АНЕВ есть пареллелограммъ*; а 

*34. посему АВ равна ВЕ, а АН равна ВЕ*. Но 

АН равна АВ; посему чепгыре прямыя ВА, АН, 

НЕ, ЕВ взаимно равны: чего ради параллело¬ 

граммъ АВЕВ есть равносторонный . Говорю 

еще, что онъ и прямоутольный. Ибо , какъ на 

параллельныя АВ, НЕ падаетъ прямая АН; 

*^9. шо углы ВлН, АНЕ равны двумъ прямымъ*. Но 
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уголъ БАБ прямой; посему и уголъ АБЕ есть 

прямой. А параллелограммовъ какъ противуле- 

жащія стороны , такъ и прошнвулежащіе уг¬ 

лы взаимно равны*; посему и каждый изъ про- *34- 

тпивулежащихъ угловъ АБЕ , БЕБ есть пря¬ 

мой. Чего ради четыреуголыіикъ АБЕБ есть 

прямоугольный ; а доказано, что и равносто- 

ронныи : ишакъ онъ есть квадратъ*, и наци- *опр.Зо 

санъ изъ прямой АБ. ч. и С. н. (21). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХЕѴІІ. 

Въ прямоугольныхъ треугольникахъ, квад¬ 

ратъ изъ стороны , противулежагцей прямо¬ 

му углу, равенъ квадраптмъ изъ сторонъ, 

содержат ихъ прямой утолъ. 

Пусть будетъ АВС прямоугольный тре¬ 

угольникъ , имѣющій уголъ ВАС прямой. Го¬ 

ворю , что квадратъ изъ ВС равенъ двумъ 

Квадратамъ изъ БА, АС. 

Напиши изъ ВС квадратъ ВБЕС*; а изъ *4^. 

В А , АС квадраты СВ , НС ; и чрезъ А прове¬ 

ди , параллельную къ которой ни есть изъ 

Прямыхъ ВБ, СЕ, прямую АЕ*; и протяни *3і. 
АБ, ГС. 

Поелику каждый изъ угловъ ВАС, ВАС 

Прямой; то при прямой ВА, и при точкѣ 

па ней А, двѣ прямыя АС, АС , не лежащія 

По шуже сторону, дѣлаютъ смѣжные углы 
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равные двумъ прямымъ: посему АС есть 

впрямъ съ АО. Ііогпому же и АВ есть впрямь 

съ АН. II поелику уголъ ЮВС равенъ углу 

акс. ю. р’рд ^ каждый есть прямой ; придай об¬ 

ще уголъ АВС: посему цѣлой уголъ БВА ра¬ 

венъ цѣлому углу ГВС. II поелику двѣ пря¬ 

мыя БВ , ВА равны двумъ прямымъ СВ, БР, 

каждая каждой ^ и уголъ БВА равенъ углу 

4- ГВС : то* основаніе АБ равно основанію РС ; 

и треугольникъ АВБ равенъ треугольнику 

РВС. Притомъ параллелограммъ ВБ есть 

Ч'-двукратный треугольника АВБ*; ибо стоятъ 

иа толіъже основаніи ВБ , и между піѣмижѳ 

параллельными ВБ , АБ : а квадратъ ВС есть 

двукратный треугольника ГВС ; ибо такъ же 

стоятъ на томъже основаніи ГВ у и между 

тѣмиже параллельиызіи ГВ , СС. А двукрат¬ 

ныя равныхъ , взаимно равны; посему парал- I 

лелоіраммъ ВБ равенъ квадрату СВ. Подобію, 

протянувъ АЕ , ВК, докажеіпся, что парал¬ 

лелограммъ СБ равенъ квадрату ПС. Посему 

цѣлой квадратъ ВБЕС равенъ квадратамъ 

СВ, НС. Квадратъ же ВБЕС написанъ изъ 

ВС; а квадраты СВ, ПС изъ ВА, АС: чего 

ради квадратъ изъ стороны ВС равенъ квад¬ 

ратамъ изъ сторонъ ВА, АС. 

ІІгі;акъ въ прямоугольныхъ треугольии“ ‘ 

кахъ, и проч. ч. И д, н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХЕУШ. 

Ежели треугольника квадратъ изъ одной сто¬ 

роны равенъ квадратамъ изъ двухъ прочихъ 

сторонъ^ гпо уголъ содержимый двумя про¬ 

чими сторонами треугольника есть прямой* 

Пусть будетъ треугольника АБС квад¬ 

ратъ изъ одной стороны ВС равенъ квадра¬ 

тамъ изъ сторонъ БА^ АС. Говорю, что 

уголъ ВАС есть прямой. 

Проведи отъ точки А, къ прямой АС подъ 

прямыми углами , прямую АI)*^ и положи АП *і і 

равную БА; и протяни ПС. 

Поелику ПА равна АБ; то и квадратъ изъ 

ПА равенъ квадрату изъ АВ. Придай обще 

квадратъ изъ АС; посему квадраты изъ ПА 

АС равны квадрагпамъ изъ БА, АС. Но квад¬ 

ратамъ изъ ПА, АС равенъ квадратъ изъ 

ПС*, ибо уголъ ПАС прямой ^ а квадра- 

тамъ изъ БА, АС равенъ крадратъ изъ ВС , 

По положенію: посему квадратъ изъ ВС ра¬ 

венъ квадрату изъ ВС^ а посему и сторона 

ПС равна сторонѣ ВС. И поелику АП равна 

А^Б, а АС общая; дпо двѣ прямыя ПА, АС 

равны двумъ прямымъ ВА, АС; и основаніе 

ПС равно основанію ВС: посему уголъ ПАС 

равенъ углуВАС*. Но уголъ ПАС прямой; по- *8. 

селіу и уголъ ВАС есть прямой. 

Итакъ, ежели треугольника и пр. ч. и Д. н. 
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НАЧАЛЪ. 

КНИГА II. I 

ОПРЕДѢЛЕНІЯ. 

I. О всякомъ прямоугольномъ параллело- 

Граммѣ говорится, что оный содержимъ въ 

двухъ прямыхъ , содержаіцихъ прямой уголъ. 

2. Во всякомъ параллелограммѣ , одинъ ко¬ 

торый ниесгпь изъ параллелограммовъ око¬ 

ло поперечника его , вмѣстѣ съ двумя допол¬ 

неніями, назовемъ наугольникомъ 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ПЕРВОЕ. 

Ежели будутъ двѣ прямыя, и одна изъ 

нихъ разсѣчена на сколько ниесть отрѣз¬ 

ковъ ; іпо прямоугольникъ содержиліый въ 
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спХЪ двухъ прямыхъ, равенъ всѣмъ прямо¬ 

угольникамъ содержимымъ въ иеразсѣченной 

и БЪ каждомъ изъ отрѣзковъ разсѣченной. 

Пусть будутъ А, ВС двѣ прямыя; и 

пѵсгпь ВС разсѣчена будетъ какъ ниесть 

БЪ точкахъ П, Е. Говорю, что прямоуголь¬ 

никъ содержимый въ А, ВС равенъ прямо¬ 

угольнику содержимозіу въ А, ВП , и прямо¬ 

угольнику въ А, ПЕ, и еще прямоугольнику 

въ А, ЕС. 

Проведи отъ В, подъ прямыми углами 

къ ВС прямую ВЕ** и положи прямую ВО рав-*II,г. 

ную А*; и чрезъ О .проведи , параллельную *3,і. 

къ ВС, прямую СН*5 а чрезъ П, Е, С про-*3і,і. 

веди, параллельныя къ ВО, прямыя ПК ^ 

ЕВ, СН. 

Итакъ прямоугольникъ ВН равенъ всѣмъ 

прямоугольникамъ ВК, ПВ , ЕН. Но прямо¬ 

угольникъ ВН содержится въ А, ВС* ибо со¬ 

держится въ ОВ, ВС*, а ВС равна А : прямо- *опр,т. 

угольникъ же ВК содержится въ А , ВП ’ ибо 

содержится въ ВО, ВП, а ВО равна А; а пря¬ 

моугольникъ ПВ содержится въ А , ПЕ, ибо 

ВК, то есть ВО, равна А : подобно же и 

Прямоугольникъ ЕН содержится въ А , ЕС. 

Чего ради прямоугольникъ въ А , ВС равенъ 

Всѣмъ прямоугольникамъ; въ А, ВП , и въ А, 

ВЕ, и еще въ А, ЕС. 
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Ишакъ^ ежели будл шъ двѣ прямыя, п проч. 
ч- и д. и. 

Предложеніе ц. 

Ежели прямая линія разсѣчена какъ ни- 

есть; то прямоугольники содержимые въ цѣ-І 
ЛОЙ ивъ каждомъ изъ ея отрѣзковъ, равны 
квадрату изъ цѣлой прямой. і 
Пусть будетъ прямая АВ разсѣчена какъ 

ипесітіь въ точкѣ С. Говорю, что прямо-< 

угольникъ въ АВ, ВС, вмѣстѣ съ прямоуголь¬ 

никомъ въ БА, АС, равенъ квадрату изъ АВ. 

Изъ АВ напиши квадратъ АВЕБ«; и чрезъ 
С проведи, параллельную къ которой ни есть 

*3!,1. изъ прямыхъ АН, БЕ, прямую СЕ*. і 

Итакъ прямоу гольникъ АЕ равенъ прямо¬ 

угольникамъ АГ , СЕ. Но АЕ есть квадратъ 
изъ АВ . а АЕ есть прямоу^гольникъ въ БА 
АС , ибо содержится въ НА, АС*, а НА равна 
АВ 5 и СЕ есть прямоугольникъ въ АВ ЕС 
ибо ВЕ равна АВ . Чего ради прямоугольникъ 
въВА, АС, вмѣстѣ съ прямоугольникомъ въ' 
АВ , ВС, равенъ квадрату изъ АВ. 

Итакъ, ежели прямая линія, и проч. 
Ч. И Д. и. ^ 
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II Р Е Д л о ж Е III Е Ш. 

Ежели прямая линія разсѣчена какъ пи«' 

есть ^ іпо прямоугольникъ содержимый въ 

цѣѵлой и въ одномъ изъ ея опірѣзковъ ^ равенъ 

прямоугольнику содержимому въ обоихъ от¬ 

рѣзкахъ , вмѣстѣ съ квадратомъ изъ отрѣз¬ 

ка прежде взятаго. 

Пусть будетъ прямая АВ разсѣчена какъ 

ниссшь въ точкѣ С. Говорю, что прямо¬ 

угольникъ въ АВ у ВС равенъ прямоугольнику 

въ АС, СВ , вмѣстѣ съ квадратомъ изъ ВС. 

Изъ СВ напиши квадратъ СПІ^В'^^ и про- 

должи ЕП къ Е; и чрезъ точку А проведи 

параллельную къ которой ниесть изъ пря¬ 

мыхъ СП, ВЕ^ прямую АГ'і'. 

Ишакъ прямоз голышкъ АЕ равенъ прямо¬ 

угольникамъ АП ^ СІ^. Но АЕ есть Прямо¬ 

угольникъ въ АВ, ВС*, ибо содержится въ 

АВ, ВЕ , а ВЕ равна ВС ; АП же есть прямо- 

Зюльникъ въ АС, СВ, ибо ПС равна СВ • а 

ЬВ есть квадратъ изъ СВ. Чего ради прямо- 

Зюльникъ въ АВ , ВС равенъ прямоугольнику 

АС, СВ, вмѣстѣ съ квадратоліъ изъ СВ. 

Итакъ, сже.лп прямая линія, и проч. ч. и,^. н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ІѴ. 

Ежели прямая линія разсѣчена какъ ни- 

еспіь; то квадратъ изъ цѣлой равенъ квад¬ 

ратамъ изъ отрѣзковъ, и вмѣстѣ дважды 

взятому прямоугольнику въ сихъ отрѣзкахъ 

содержимому. 

Пусть будетъ прямая линія АВ разсѣчена 

какъ ниесіпь въ С. Говорю, что квадратъ изъ 

АВ равенъ квадратамъ изъ АС , СВ, и вмѣстѣ 

дважды взятому прямоз'гольиику въ АС , (^В. 

*4б,І. Изъ АВ напиши квадратъ АПЕВ ; и про¬ 

тяни ВБ* и чрезъ С проведи , параллельную 

къ которой ни есть изъ прямыхъ АБ, ЕВ, 

прямую СОЕ; а чрезъ О проведи , парал¬ 

лельную къ которой ниесітіь изъ прямыхъ 

АВ, БЕ , прямз^ю НК. 

Поелик}^ СГ параллельна къ АБ, и на нихъ 

падаетъ ВБ; то внѣшный уголъ ССВ равенъ 

*29,г. внутреннему противолежащему углу АБВ*. 

*5 ,1. Но уголъ АБВ равенъ углу АВБ*, ибо ВА равна 

АБ^ посему и уголъ СОВ равенъ ^тлу СВ С ; 

слѣдственно и сторона ВС равна сторонѣ 

•34равна ОК*, а СО равна ВК • посему 

и ОК равна КВ. Чего ради четыреугольникъ 

ССКВ есгпь равносторонный. Говорю ещс; 

что онъ и прямоугольный. Ибо , какъ СО па¬ 

раллельна къ ВК , и на нихъ падаетъ СВ ^ Пі® 
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углыКВС,ВСО равны двлмъ прямымъ*. На*29,і. 

^толъКВС прямой; поселіу и уголъ ВСО есть 

прямой. Слѣдственно и прошивулеж.ащіс имъ 

углы СОК, ОКБ суть прямые*; чего ради*3^,і. 

чешыреугольникъ СОІѵВ есіпь прямоуголь¬ 

ный. А доказано, что онъ и равносшорон- 

ный; посему онъ есть квадратъ*, и написанъ *аіі.Зо,і. 

изъ СВ. Потому же и НГ есть квадратъ, 

и написанъ изъ НО , шо есть изъ АС. По¬ 

сему 11Г, СК суть квадраты изъ АС, СВі 

II поелику прямоугольникъ АО равенъ ОЕ*; 

и АО содержится въ АС, СВ , ибо ОС равна 

СВ : посему и ОЕ равенъ прямоугольнику въ 

АС, СВ. Чего ради прямоугольники АО , ОЕ 

равны дважды взятому прямоугольнику въ 

АС , СВ. Но ИР, СК суть квадраты изъ АС, 

СВ; посему четыре НГ , СК , АО , ОЕ рав¬ 

ны квадратамъ изъ АС , СВ, и дважды взя- 

шому прямоугольнику “въ АС , СВ. А четы¬ 

ре НГ , СК, АО , ОЕ дѣлаютъ цѣлое АНЕВ, 

Которое есть квадратъ изъ АВ; чего ради 

Квадратъ изъ АВ равенъ квадратамъ изъ 

СВ, и вмѣстѣ дважды взятому прямо¬ 

угольнику въ АС, СВі 

Итакъ, ежели прямая, п проч. Ч. іі д. ц. 

(ДРУГОЕ ДОКАЗАТЕЛЬСТВО. Говорю , что 
Квадрагпэ, из-4, равенъ квадратамъ изъ АС- 

5 
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СВ, и вмБстѣ дважды взятому прямоуголь-і 

нику въ АС , СВ. 

Поелику, въ тойже фигурѣ, АВ равна АП, 

*5,і-то уголъ АБП равенъ углу АПБ*. И поелику 

всякаго шрезтольника всѣ три угла равны 

*32,і.дву5(^ прямымъ*" посему трелгольника АБП 

три угла АБП, АПВ, БАП равны двумъ пря¬ 

мымъ. НозголъВАП есть прямой* посему 

остальные уг.\ы АБП, АПВ равны одном}^ пря¬ 

мому; они же и взаимно равны^ посеѵіу каждый 

изъ зтловъ АВП, АПВ есть по.ловина прямаго. 

Но уголъ вес есть прямой, ибо равенъ вну¬ 

треннему противулежащему, что при А' по¬ 

сему осша.льной уголъ СОВ есть половина 

прямаго 5 а посему уголъ СОВ равенъ углу 

СВО • слѣдственно и сторона ВС равна ешо- 

роиѣ СО. Но СВ равна ОК*, а СО равна ВК ^ 

посему четырелтольникъ СК есть равносто- 

ронный. Онъ же имѣетъ и прямой уголъ 

еВК • посему СК есть квадратъ, и написанъ 

изъ СВ. Потому же и НГ есть квадратъ, и 

равенъ квадрату изъ АС; а посему СК, НГ 

суть квадраты, и равны квадратамъ изъ АС , 

СВ. И поелику прямоугольникъ АО равенъ 

•43>п ОЕ*, и АО содержится въ АС, СВ, ибо СО 

равна СВ; посему и ЕО равенъ прямоуголь¬ 

нику въ АСд СВ: чего ради АО, ОЕ равны 
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дважды взятому прямоугольнику въ АС, СВ, 

1ІО СК, ПЬ равны квадратамъ изъ АС СВ • 

посему СК, НГ, АО , СЕ равны к^дра- 

шамъ изъ АС, СВ, и вмѣстѣ дважды взято¬ 

му прямоугольнику въ АС , СВ. Но СК, НГ 

и АО, СЕ дѣлаютъ цѣлое АЕ, которое есть 

квадратъ изъ АВ; итакъ квадратъ изъ АВ 

равенъ квадратамъ изъ АС, СВ , и вмѣстѣ 

дважды взятому прямоугольнику въ АС , СВ. 

ч. и д. II. 

Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ, что въ 

квадратахъ параллелограммы около попе¬ 

речника суть также квадраты. [22]. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ V. 

Ежели прямая линія разсѣчена на равныя 

п неравныя; то прямоугольникъ въ нерав¬ 

ныхъ отрѣзкахъ содержимый, вмѣстѣ съ 

квадратомъ изъ прямой, которая между сѣ¬ 

ченіями , равенъ квадрату изъ половины цѣ¬ 

лой прямой. 

Пусть будетъ прямая АВ разсѣчена на ра¬ 

вныя въ С, и на неравныя въ Н. Говорю , чшб 

прямоуго.льникъ въ АН, НВ, вмѣстѣ съ 

Квадратомъ изъ СН , равенъ квадрату изъ СВ. 

Изъ СВ напиши квадратъ СЕГЕ*; и про- *4б, 

тяни ВЕ ; и чрезъ Н проведи, параллельную 
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КЪ которой ни есть изъ прямыхъ СЕ, ВГ, 

■■ прямую ВС • и чрезъ С проведи, параллель- 

ю къ‘которой ни есть изъ прямыхъ А]3 , 

ЕЕ, прямую КЕМ ; и сп^е чрезъ Л проведи, 

параллельную къ которой ни есть изъ пря¬ 

мыхъ СЕ, ВМ, прямую АК. 

Поелику дополненіе СИ равно дополненію 

*43,І. НЕ^; придай обще БМ: посему цѣлой пря¬ 

моугольникъ СМ равенъ ц'Ьлому ВЕ. Но СЛ1 

*36,і. равенъ АЕ*, ибо АС равна СВ; посему и АЕ ра¬ 

венъ ВЕ. Придай обще СИ; посему цѣлой пря¬ 

моугольникъ АН равенъ дв\мъ ВЕ и ВЕ. Но 

АН содержится въ АВ , ВВ, ибо ВН равна 

ВВ; а два ЕВ, ВЕ дѣлаютъ наугольникъ 

*оп.2. ]ѴОР*: посему наугольникъ ]\ОР равенъ пря¬ 

моугольнику въ АВ, ВВ. Придай обще ЕС, 

'0.1:4. который равенъ квадрату’’ изъ СВ; посему 

науі ольиикъ КОР и ЕС равны ііряліоуголыш¬ 

ку въ АВ, ВВ и квадрату изъ СВ. Но на- 

уго.льиикъ КОР вмѣстѣ съ ЕС дѣлаютъ цѣ¬ 

лое СЕЕВ, которое есть квадратъ изъ СВ ; 

чего ради прямоугольникъ въ АВ , ВВ , вмѣ¬ 

стѣ съ квадратомъ изъ СВ, равенъ квадра¬ 

ту изъ СВ. 

Итакъ, еже.ли прямая, и проч. Ч. п Д. Іі. - 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ІТ 

Ежели прямая линія разсѣчена по полаліъ, и 

приложена къ пей впрямъ другая какая пи- 

есгпь прямая • то прямоугольникъ содержи¬ 

мый въ цѣлой съ приложенною и въ прило¬ 

женной , вмѣстѣ съ квадратомъ изъ поло¬ 

вины і^Ѣлой , равенъ квадрату написанному 

ИЗЪ ітряліои ^ сложвіпюи мзъ оной половины 

и приложенной ^ какъ изъ одной. 

Пусть 63 депіъ прямая АР разсѣчена по по¬ 

ламъ въ точкѣ С ; и П3 сть приложена бу¬ 

детъ къ ней впрямъ дрз гая какая ішссіпь пря¬ 

мая ББ. Говорю, что прямозтольникъ въ АБ , 

БВ, вліѣстѣ съ квадратомъ изъ ЕБ, равенъ 
квадрату изъ СБ. 

Изъ ЕБ напиши квадратъ СЕРБ ; и про- 

ніяни БЕ • и чрезъ точку Б проведи , парал- 

лельнзю къ которой ниеспіь изъ прямыхъ 

СЕ , БЕ, прямзю БС ; а чрезъ піочкз' Н про¬ 

веди , параллельную къ которой ниесть изъ 

прямыхъ АБ, ЕЕ, прямз ю К М; и еще чрезъ 

Проведи, иараллельнзю къ которой ниесть 

изъ прямыхъ СЕ, БМ, прямз^ю АК. 

Ноеликз’ равна СБ • то и прямоуголь- 

иикъ ЛЕ равенъ прямозголышку СН*. Но СЯ *3б,і. 

равенъ ИР*; посему и ЕА равенъ НЕ. При- *43,і. 

Дай обще СМ • посему цѣлой прямолтольникъ 



АМ равенъ наугольнику ДЮР. Но АМ содер-, 

жигпся въ АБ, БВ, ибо БМ равна БВ*^ по¬ 

сему и наугольникъ КОР равенъ прямоуголь¬ 

нику въ АБ у БВ. Придай обще ЪС у который 

равенъ квадрату изъ СВ • посему прямоуголь¬ 

никъ въ АБ , БВ , вмѣстѣ съ квадратомъ изъ 

СВ, равенъ наугольнику КОР, вмѣстѣ съ 

ЬО. Но наугольникъ КОР вмѣстѣ съ ВС дѣ-. 

лаютъ цѣлое СЕРБ , которое есть квад¬ 

ратъ изъ СБ • чего ради прямо^ гольпикъ въ 

АБ, БВ, вмѣстѣ съ квадратомъ изъ СВ, ра¬ 

венъ квадрату изъ СБ. 

Итакъ, ежели прямая, и проч, ч. И Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ УП. 

Ежели прямая линія разсѣчена какъ ниесть; 

то квадраты изъ цѣлой и одного изъ ея 

отрѣзковъ , оба вмѣстѣ , равны дважды взя¬ 

тому прямоугольнику содержимому въ цѣ¬ 

лой и въ сказанномъ отрѣзкѣ, вмѣстѣ съ 

квадратомъ изъ остальнаго отрѣзка. 

Пусть будетъ прямая АВ разсѣчена какъ 

ниесть въ точкѣ С. Говорю, что квадраты 

изъ АВ, ВС равны дважды взятому прямо¬ 

угольнику въ АВ, ВС, вмѣстѣ съ квадра¬ 

томъ изъ АС. 

Изъ АВ напиши квадратъ АБЕВ , и допи¬ 

ши фигуру. 
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Поелику прямоугольникъ АО равенъ СЕ^; *43,і. 

придай обіце СГ • посему и цѣлый АГ равенъ 

цБлому СЕ. А посему АГ, СЕ с\ть двукрат¬ 

ные прямоугольника АГ. Но АГ ^ СЕ дѣлаютъ 

наугольникъ КЕМ и квадратъ СГ • посему 

наугольникъ КЕМ и квадратъ СГ суть дву¬ 

кратные прямоугольника АГ. Но прямоуголь¬ 

ника АГ двукратный также есть и дважды 

взятый прямоугольникъ въ АВ , ВС, ибо ВГ 

равна ВС*‘ посему наугольникъ КЕМ, вмѣстѣ *сл: 

съ квадратомъ СГ, равны дважды взятому 

прямоугольнику въ АВ, ВС. ІіЦіидай обще 

НN, который есть квадратъ изъ АС* посе¬ 

му наугольникъ КЕМ, вмѣстѣ съ квадратами 

СГ, ІШ, равны дважды взятому прямоуголь¬ 

нику въ АВ, ВС, вмѣстѣ съ квадратомъ 

изъ АС. Но наугольникъ КЕМ вмѣстѣ съ 

квадратами СГ, НК , дѣлаютъ цѣлое АБЕВ 

и СГ , кои суть квадраты изъ АВ , ВС • чего 

ради квадраты изъ АВ, ВС равны дважды 

взятому прямоугольнику въ АВ, ВС , вмѣстѣ 

съ квадратомъ изъ АС. 

Итакъ, ежели прямая, и проч. Ч. И д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ УЦІ. 

Ежели прямая линія разсѣчена какъ ни- 

есть^'гпо четырежды взятый прямоуголъ- 
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пикъ содержимый въ цЪлой и въ одномъ ипъ 

ея отрѣзковъ ^ вмѣстѣ съ квадратомъ изъ 

осшальнаго отрѣзка, равенъ квадрату напи¬ 

санному изъ цѣлой и прежде сказаннаго от¬ 

рѣзка , какъ изъ одной прямой. 

П^сть будетъ прямая АВ разсѣчена какъ 

ниесть въ точкѣ С. Говорю , что четыреж¬ 

ды взятый прямоугольникъ въ АВ , ВС , вмѣ¬ 

стѣ съ квадратомъ изъ АС , равенъ ква,дра- 

ту написанному изъ АВ , ВС , какъ изъ одной 

прямой. 

Продолжи впрямъ съ АВ прямою ВЮ ; и по- 

''■З,!. ложи прямую ВЮ равную СВ*5 и изъ АЮ напи¬ 

ши квадратъ АЕГЮ • и допиши двойную фи- 

гуру- 

*34,і. Поелику ВС равна ВЮ ^ и СВ равна СК*, 

а ВЮ равна КІУ; посему и СК равна КК. По¬ 

тому же и ^В равна ВР. И пое.лику СВ равна 

ВЮ , а СК равна КІЧ ^ посему прямоугольникъ 

-36,1. СК равенъ ВК*, а СД равенъ КР. Но СК ра- 

венъ ВN*; ибо суть дополненія въ параллело¬ 

граммѣ СР; посему ВN равенъ СВ. Чего 

ради четыре СК, КЮ, СВ, ВN взаимно рав¬ 

ны, и суть четырекратны прямоугольника 

СК. Еще же , поелику СВ равна ВЮ • и ВЮ 

•34,1- равна ВК, то есть СС*, а СВ равна СК, 

шо есть С^: посему и СС равна С^. И 
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поелику СО равна С^, а ^Т^ равна КГ; по¬ 

сему прямоугольникъ АО равенъ М^ ^ а 

равенъ КГ*. По М^ равенъ ; ибо суть до- *36,т. 
ііолненія въ параллелограмліѣ МЬ; посоліу и 

АС равенъ КГ. Чего ради четыре АО^ М^ , 

(^Ь, КГ взаимно равны, и сушь четыре- 

кратііы прямоугольника АО. А доказано, что 

и четыре СК, КП, ОК, К^ четырекрат- 

ны прямоугольника СК; посему восемь, кои 

содержитъ наугольникъ 8ТѴ, суть четыре— 

кратны прямоугольника АК. И поелику АК 

содержится въ АВ , ВП, ибо КВ равна ВП*; 

то четырежды взятый прямоугольникъ въ 

АВ^ ВП есть чегпырекратный прямоуголь¬ 

ника АК. А доказано, что прямоуго.льпика 

АК есть четырекратный и науго.\ьникъ 8ТѴ; 

посему четырежды взятый црямоугльникъ 

въ АВ , ВП равенъ наугольнику 8ТѴ. Придай 

обц;е ОН, который равенъ квадрату изъ 

АС*; посему четырежды взятый прямоуголь- *сл:4. 

пикъ въ АВ ^ ВП ^ вмѣстѣ съ квадратомъ изъ 

АС, равенъ наугольнику 8ТѴ вмѣстѣ съ ОН. 

Ио науго.лыіикъ 8ТѴ и ОН дѣлаютъ цѣ.лой 

крадрашъ АЕГП , который есть изъ АП; чего 

рпди четырежды взятый прямоугольникъ въ 

АВ ^ ВП , вмѣстѣ съ квадратомъ изъ АС , ра¬ 

венъ квадрату изъ АП, то есть, квадрату 

К 
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написанному изъ АВ и ВС, какъ изъ одной 

прямой. 

Итакъ; ежели прямая, и проч. ч. И Д, Н, 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ IX. 

Ежели прямая линія разсѣчена на равныя и 

неравныя ; то квадраты изъ неравныхъ от¬ 

рѣзковъ прямой суть двукратные квадрата 

изъ половины и квадрата изъ прямой между 

сѣченіями. 

Пусть будетъ прямая АВ разсѣчена не¬ 

равныя въ С, и на неравныя въ В. Говорю, что* 

квадраты изъ АВ, ВВ суть двукратные 

квадратовъ изъ АС , СВ. 

Проведи отъ С , подъ прямыми углами къ 

ЛВ, прямую СЕ^ и положи ее равную кото¬ 

рой ниесть изъ прямыхъ АС , СВ ^ и протяни 

АЕ, ЕВ^ и чрезъ В проведи , параллельную къ^ 

ЕС, прямую ВГ * а чрезъ Е проведи , парал¬ 

лельную къ АВ , прямую ГО" и протяни АР. 

Поелику АС равна СЕ*, то уголъ ЕАС ра- 

*5аі. венъ углу АЕС'^. II поелику уголъ при С прЯ' 

мой, то остальные ЕАС, АЕС равны одном} 

прямому*; они же и равные: посему каждый 

изъ угловъ СЕА,САЕ есть половина прямаго- 

Потому же и каждый изъ угловъ СЕВ, ЕБ^^ 

есть половина лрямаго; слѣдственно 
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уголъ АЕВ есть прямой. II поелику уголъ 

ОЕЕ половина прямаго • и уголъ ЕСГ прямой, 

,і6о онъ равенъ внутреннему противулежа- 

^^^емуЕС^З': то и остальной ЕГО есть по— 

ловина прямаго * посему уголъ СЕГ равенъ 

^глу ЕГО; слѣдственно и сторона ЕС равна 

сторонѣ СГ*. Еще же , поелику уголъ при В 

половина прямаго;и уголъ ГВВ прямой, ибо 

также и онъ равенъ внутреннему пропіивуле- 

жащему ЕСВ: гпо и остальной БГВ есть 

половина прямаго; посему уголъ при В равенъ 

углу БГВ ; слѣдственно и сторона ГВ равна 

сторонѣ БВ. 

II поелику АС равна СЕ : то квадратъ изъ 

АС равенъ квадрату изъ СЕ; посему квадра¬ 

ты изъ АС, СЕ суть .двукратные квадрата 

изъ АС. Но квадратамъ изъ АС, СЕ равенъ 

квадратъ изъ АЕ*, ибо утолъ АСЕ есть пря- *47А- 

мой ; посему квадратъ изъ АЕ есть двукрат¬ 

ный квадрата изъ АС. Еще же, поелику ЕС 

равна СГ : то квадратъ изъ ЕС равенъ квад¬ 

рату изъ СГ ; посему квадраты изъ ЕС, СГ 

‘^Укпь двукратные квадрагпа изъ СГ. Но квад¬ 

ратамъ изъ ЕС, СГ равенъ квадратъ изъ ЕГ*; 

Посему квадратъ изъ ЕГ еспіь двукратный 

квадрата изъ СГ. II какъ СГ равна СБ; посе- 

квадратъ изъ ЕГ есть двукратный ква- 

■^рагпа изъ СБ. Но и квадратъ изъ АЕ есть 
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двукратный квадрата изъ АС * посему квадра¬ 

ты изъ АЕ, ЕР суть двз'крашпые квадра¬ 

товъ изъ АС, СБ. Квадратіамъ же изъ АЕ, 

ЕЕ равенъ квадратъ изъ АГ, ибо уголь к.ЕГ 

есть првлюй • посему квадратъ изъ АЕ есть 

двукратный квадратовъ изъ АС , СЛ, А ква¬ 

драту изъ АЕ равны квадраты изъ АЛ , ЛЕ, 

ибо у голъ при Л есть прямой* посему квад¬ 

раты изъ АЛ , ЛЕ сушь двукратные квадра¬ 

товъ изъ АС, СЛ. Но ЛГ равна ЛВ • чего ра¬ 

ди и квадраты изъ Аі), І'В сушъ двукрат¬ 

ные квадратовъ изъ АС , СЛ. 

Итакъ , ежели прямая , и ііроч. Ч. ІІ д. II. 

П Р 1'] Л Л о ж Е Н I Е А. 

Ежели прямая линія разсѣчена по по.ламъ, 

и при.ложена къ ней впрямь дру гая какая ни- 

есть прямая • шо квадраты изъ цѣлой съ 

приложенною, и изъ приложенной , оба вмѣ¬ 

стѣ , сушь двукратные квадрата изъ поло¬ 

вины, и егце квадрата каиксаннаіо изъ 

прямой , сложенной изъ опой половины и при¬ 

ложенной , какъ изъ одной. 

Пусть йудетъ прямая АЛ разсѣчена по 

поламъ въ С; и ііуггшь приложена будетъ къ 

ней Бирямъ какая ниесть прямая ВЛ. Говорю, 

что квадраты изъ АО, ЛВ су ть двукратные 

квадраптвъ изъ АС, С Л. 
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Проводи отъ С , подъ прядіылііі углами къ 
ЛІЗ , прямую СЕ'- и положи ее равную кото- 

рой ииесшь изъ прядіыхъ АС , СБ • и протя¬ 

ни ЕЛ, ЕВ- и чрезъ Е проведи, параллельную 
къ АП, прямою ЕЕ*, а чрезъ П еще проведи , *3ід. 

пара-длельпую къ СЕ , прямую ГП. II поелику 

на параллельныя прямыя ЕС , ГП падаетъ 

прямая ЕР: гпо углы СЕР, ЕРП равны двумъ 

прямымъ’’; посему углы РЕБ , ЕРП меньше 

двухъ прямыхъ. По прямыя продоллсенпыа со 

стороны угловъ, кои меньше двухъ пря¬ 

мыхъ , встрѢпЕЯШся ; посему прямыя ЕВ , РП , 
продолженныя встрѣтятся со стороны БП. 
Продолжи оныя, и пуслпь встрѣтятся въ С; 
к протяни АС. 

Поелику АС равна СЕ; то уго.дъ ЛЕС ра¬ 

венъ уг.лу ЕЛС”^. По уголъ при С прямой ; по- 

селіу каждый изъ уг.ловъ ЕАС,АЕС есть по¬ 

ловина прямаго*. Потому же и каждый изъ ’'^2Д. 

уг.ловъ СЕБ, ЕБС есть половина прямаго; 

слѣдственно цѣлой утолъ АЕБ есть прямой. 

ІІ пое.дику утолъ ЕБС по.довина прямаго; то 

я у го.\ъ ПБС есть по.довина прядіаго\ Л п *і5Д. 

Уго.ѵь БПС прямой, ибо онъ равенъ накось 

•'сжащему ПСЕ*; посему остальной дго.\ъ*29Д. 

ОСБ есть по.ловипа прямаго; а поседіу уго.дъ 

^СБ равенъ ут.ѵу ПБС; слѣдственно и сто- 

Гоиа БП равна сторонѣ ПС*. Еоге же, поели- *бд. 
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ку уголъ ЕСГ половина прямаго ; и уголъ прц 

Г прямой, ибо онъ равенъ противулежащеліу 

*29,і. посему остальнойуголъ ГЕО есшь 

половина прямаго • а посему ^толъ ЕОГ равенъ 

углу ГЕО у слѣдственно и сторона ОГ равна 
«-бд. сторонѣ ГЕ*. И поелику ЕС равна СА : то и 

квадратъ изъ ЕС равенъ квадрату изъ ОД ^ 

посему квадраты изъ ЕС, СА суть двукрат¬ 

ные квадрата изъ СА. Квадратамъ же изъ 

•47,1. ЕС, СА равенъ квадратъ изъ АЕ"' посему 

квадратъ изъ ЕА есть двукратный квадрата 

изъ АС. Еще же, поелику ГС равна ГЕ: то 

квадратъ изъ ГС равенъ квадрату изъ ГЕІ | 

посему квадраты изъ ОГ, ГЕ суть двукрат¬ 

ные квадрата изъ ЕГ. Квадратамъ же изъ 

*47>і- у равенъ квадратъ изъ ЕС*; посему 

квадратъ изъ ЕС есть двукратный квадра¬ 

та изъ ЕГ. И ЕГ равна СВ; посему квадратъ 

изъ ЕС есть двукратный квадрата изъ 

СВ. А доказано, что и квадратъ изъ ЕА 

есть двукратный квадрата изъ АС ; посем) 

квадраты изъ АЕ,ЕС суть двукратные квад¬ 

ратовъ изъ АС, СВ. Квадратамъ же изъ АЕ, 
*47,і. ЕС равенъ квадратъ изъ АС*; посему квад¬ 

ратъ изъ АС есть двукратный квадратовъ 

изъ АС , СВ. А квадрату изъ АС равны кваД- 

*47,і. рашы изъ АВ, ВС*; посему квадраты изъ 

АВ, ВС суть двукратные квадратовъ изъ 
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і^С СЮ. НоЮО равна ЮВ ; чего ради и квадра¬ 

ты изъ АЮ, ЮВ сушь двукратные квадра¬ 

товъ изъ АС, СЮ. 

• Игпакъ^ ежели прямая, и проч. Ч. И д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XI. 

Данную прямую разсѣчь такъ , чтобы пря¬ 

моугольникъ содержимый въ цѣ-чой и въ од¬ 

номъ изъ ея отрѣзковъ былъ равенъ квадра¬ 

ту изъ остальнаго отрѣзка. 

Пусть будетъ АВ данная прямая. Надле¬ 

житъ АВ разсѣчь такъ , чтобы прямоуголь¬ 

никъ въ цѣлой и въ одномъ изъ ея отрѣзковъ 

былъ равенъ квадрату изъ остальнаго от¬ 

рѣзка. 

Изъ АВ напиши квадратъ АВЮС*^ и раз- *46,і. 

дѣли АС по поламъ въ точкѣЕ*^ и протяни *іо,г. 

ВЕ • и продолжи СА къ Г 5 и положи прямую ЕЕ 

равную ВЕ у и изъ АГ напиши квадратъ ЕИ 5 

и продолжи ОН къ К. Говорю, что АВ раз¬ 

сѣчена въ Н такъ, что прямоугольникъ въ 

'^В , ВН равенъ квадрату изъ АН. 

Ноелику прямая АС разсѣчена по поламъ 

Е, и при.ложена къ ней впрямъ АЕ ‘ то 

Пряліоугольникъ въ СЕ , ЕА, вмѣстѣ съ квад¬ 

ратомъ изъ АЕ, равенъ квадрату изъ ЕЕ*.‘б. 

Йо ЕЕ равна ЕіЗ у іюселіу прядю^гольникъ въ 
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СІ^, ГА у вмѣстѣ съ квадратомъ изъ АЕ, 

равенъ квадрату изъ ЕВ. А квадрату изъ 

*47>** ЕВ равны квадраты изъ ВА , АЕ*, ибо уголъ 

при А есть прямой ' посему прямоугольникъ 

въ СГ, ГА, вмѣстѣ съ квадратомъ изъ АЕ, 

равенъ квадратамъ изъ БА, АЕ. Отними о6- 

іце квадратъ изъ АЕ • посему остальной 

прямоугольникъ въ СГ, ГА равенъ квадрату 

изъ АВ. Но прямоугольникъ въ СГ, ГА есть 

ГК, ибо АГ равна ГС ^ а квадратъ изъ АВ 

есть АН: почему ГК равенъ АВ. Отними об¬ 

ще АК у посему остальной ГН равенъ ос¬ 

тальному ІШ. Н поелику 1Ш есть прямо- 

> гольникъ въ АВ, ВІІ, ибо АВ равна ВВ; 

а Г11 есть квадратъ изъ АН: чего ради пря¬ 

моугольникъ въ АВ, ВН равенъ квадрату изъ 

НА. 

Итакъ данная прямая АВ разсѣчена въ II 

такъ, что прямоугольникъ въ АВ , ВН равенъ 

квадрату изъ НА. Ч. II С. И. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХП. 
■«Ц. 

Въ тупоугольныхъ треугольникахъ, кваД- 

])ашъ изъ стороны, противулежащей тупому 

л глу, больше квадратовъ изъ сторонъ, сО" 

держащихъ тупой уголъ, дважды взятымь 
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изъ сторонъ около тупаго угла, на которую 

продолженную падаетъ перпендикуляръ , и въ 

прямой при тупомъ углЪ перпендикулярозіъ 
внѣ отнимаемой. 

Пусть будетъ АВС тупоугольный тре¬ 

угольникъ, имѣющій уголъ ВАС тупой; и отъ 

точки В пусть будетъ' проведена, перпенди* 

к^лярная къ продолженной СА, прямая ВП. Го¬ 

ворю , что квадратъ изъ ВС больше квадра¬ 

товъ изъ ВА, АС, дважды взятымъ прямо¬ 

угольникомъ въ СА, АП. 

Поелику прямая СП разсѣчена какъ ниесть 

въ точііѣ А; то квадратъ изъ СП равенъ квад¬ 

ратамъ изъСА,АП, и вмѣстѣ дважды взя¬ 

тому прямоугольнику въ СА, АП*. Придай'.}, 

обіі^е квадратъ изъ ПВ; посему квадраты 

изъСП,ПВ равны квадратамъ изъ СА, АП, 

ВВ,и вмѣстѣ дважды взятому прямоуголь¬ 

нику въ СА, АП. Но квадратамъ изъ СП ^ ПВ 

равенъ іѵвадратъ изъ СВ", ибо уголъ при П *47, 

^сіпь прямой; а квадрагпамъ изъ АП , ПВ ра¬ 

венъ ігвадратъ изъ АВ : посему квадратъ изъ 

В равенъ квадратамъ изъ СА, АВ, и вмѣсгпѣ ‘ 

Дная;дьі взятому прямоугольнику въ СА, АП. 

его ради квадрагпъ изъ СВ больше квадра- 

изъ СА, АВ, дважды взятымъ прямо— 

“ ельникомъ въ СА, АП. 

Ітакъ въ тупоуго.льныхъ, и пр. Ч. и д. Н. 

6 
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П Р Е Д Л О Ж 

Въ остроугольныхъ треугольникахъ , квад¬ 

ратъ изъ стороны, противулежащей остро- 

туіу углу , меньше квадратовъ изъ сторонъ ^ 

содержащихъ острой уголъ , дважды взя¬ 

тымъ прямоугольникомъ , содержимымъ въ 

одной изъ сторонъ около остраго угла, на ко¬ 

торую падаетъ перпендикуляръ , и въ пря¬ 

мой при остромъ углѣ перпендикуляромъ 

внутрь отнимаемой. 

Пусть будетъ АВС остроугольный треу¬ 

гольникъ , имѣющій уголъ при В острой •, и 

отъ точки Л пусть будетъ проведена, пер¬ 

пендикулярная къ ВС, прямая АО. Говорю, что 

квадратъ изъ АС меньше квадратовъ изъ 

СВ, ВА, дважды взятымъ прямоугольникомъ 

въ СВ, ВВ. ^ 
Поелику прямая СВ разсѣчена какъ ниесть 

въ П * то квадраты изъ СВ , ВП равны дваж¬ 

ды взятому прямоугольнику въ СВ , БВ > 

*7. вмѣстѣ съ квадратомъ изъ ПС*. Придай обще 

квадратъ изъ ПА* посему квадраты изъ СВ. 
• ВП , ПА равны дважды взятому прямоуголь¬ 

нику въ СВ , БП , и вмѣстѣ квадратамъ изъ 

АП , ПС. Но квадратамъ изъ БП , ПА равенъ 
*47!*- квадратъ изъ 4В , ибо уголъ при П есть пря¬ 

мой у а квадратамъ изъ АП, ПС равень 
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квадратъ изъ АС ; посему квадраты изъ СВ, 
БЛ равны квадрату изъ АС и вмѣстѣ два¬ 

жды взятому прямоугольнику въ СВ, ВБ. 

Чего ради одинъ квадратъ изъ АС меньше 
квадратовъ изъ СВ, ВА, двазкды взятымъ 

прямоугольникомъ въ СВ , ВБ. 

Ишакъ въ остроугольныхъ, и проч» 

Ч. И Д. н. [аЗ). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХІГ. 

Составить квадратъ равный данной прямо¬ 

линейной фигурѣ. 

Пусть будетъ А данная прямолинейная 

фигура. Над.лежитъ составить квадратъ 

равный прямо.линейной фигурѣ А. 

Составь прямоуго.льный пара.л.ле.\ограммъ 

ВБ, равный прямолинейной фигурѣ А*. 

И естьли ВЕ равна ЕБ: то требуемое 

сдѣ.\ано5 составленъ квадратъ ВБ рав¬ 

ный прямо.линейной фигурѣ А. Естьли же 

нѣтъ, то одна изъ прямыхъ ВЕ, ЕБ есть 

большая. Пусть будетъ ВЕ бо.льшая: про¬ 

должи оную къ и положи прямую ЕЕ рав- 

ЕБ • и раздѣ.\и ВЕ по поламъ въ 0*^ и •юД. 

Изъ Центра О, разстояніемъ одной изъ пря- 

*іьіхъ СВ, СЕ, напиши полукружіе ВНЕ^ и 
Продолжи БЕ къ и протяни СН. 

Поелику прямая ВЕ разсѣчена на равный 
« « 
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въ с, и на неравныя въ Е, гао прямоугольникъ 

въ ВЕ, ЕГ, вмѣстѣ съ квадрапюліъ изъ СК, 

=*5. равенъ квадрату изъ СгР^ Но СЕ равна (іЦ 

посему прямоугольникъ въ БЕ, ЕІ, вмѣстѣ 

съ квадратомъ изъ СЕ, равенъ квадрату изъ 

ОН. Квадрату же изъ СИ равны квадраты 

47,1. изъ НЕ, ЕС*; посему прямоугольникъ въ Б!:, 

ЕЕ, вмѣстѣ съ квадратомъ изъ СЕ, равенъ 

ішадратамъ изъ НЕ, ЕС. Отними обще 

квадратъ изъ СЕ, посему остальной прямо- 

уго.льникъ въ ВЕ, ЕЕ равенъ квадрату изъ 

ЕН. Но прямоугольникъ въ ВЕ, ЕБ есть ВБ, 

ибо ЕР равна ЕН; посему параллелограммъ 

ВН равенъ квадрату изъ НЕ. Л ВН равенъ 

прямолинейной фигурѣ Л; чего ради прямо¬ 

линейная фигура А равна квадрату изъ ЕН. 

.Итакъ, составленъ равный данной прямо¬ 

линейной фигурѣ А квадратъ , то есть, на 

писанный изъ ЕН. ч. и С. н. 



эвклидовыхъ 
НАЧАЛЪ, 

КНИГА III. 

ОПРЕДѢЛЕНІЯ. 

I. Равные круги с^тпь тѣ, коихъ попереч¬ 

ники равны ^ или въ коихъ прямыя изъ цен- 

шровъ равны. (24)» 

2, Прямая называется касательною къ кру¬ 

гу , которая прикасается къ круту, и будучи 

Продолжена це пресѣкаетъ его. 

3. Круги называются взаимно касатедьны- 

^Чи, кои взаимно прикасаясь, не пресѣкаютъ 

Одинъ другаго. 

4- Въ кругѣ прямыя называются равноот¬ 

стоящими отъ центра, когда отъ центра 

Проведенныя перпердирулярііыя къ нимъ сушь 
равны. 
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5. Больше же отстоящею называется та, 

па которую большая перпендикулярная па¬ 

даетъ. 

(С 5а. Дуга кр\та есть часть его окружно¬ 

сти. » 

6. Отрѣзокъ круга есть фигура,содержимая ) 

прямою и дугою круга. 

-7. уголъ отрѣзка есть тотъ, который 

содержится прямою и окружностію круга. 

8. Когда на дугѣ отрѣзка возмется какая 

нііесть точка, и отъ оной къ концамъ 

прямой, которая есть основаніе отрѣзка, 

протянутся прямыя ^ то содержимый прот 

піянутыліи прямыми уголъ, называется уг¬ 

ломъ въ отрѣзкѣ. 

д. Когда прямыя, содержащія уголъ, от-г 

нимаютъ какую ииесть дугу^ то говорит-: 

ся, что уголъ стоитъ на ней. 

10. Когда при центрѣ круга стоитъ уголъ; 

то фигура содержимая прямыми содержащими 

сей уголъ, и дутою, которую прямыя от¬ 

нимаютъ , называется вырѣзкомъ круга. 

11. Подобные отрѣзки круга сушь тѣ, кои 

вмѣщаіопіъ равные углы; и.ли въ троихъ углы 

взаимно равны. (а5]. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ПЕРВОЕ. 

Даннаго круга найгпи центръ. 

Пусть будетъ ЛВС данный кругъ. Над¬ 

лежитъ круча АВС найти центръ. 

Проведи въ неліъ какую пиесть прямую 

АБ^ и раздѣ.ли оную по ію.ламъ въ точкѣ 

Р*; и отъ П проведи , подъ прямыми углами *іо,т. 

къ АВ, прямую СП^’ и продолжи оную ДО*ІІ,І. 

Е; и раздѣли СЕ по поламъ въ Е. Говорю, 

Ч1ПО Г сеть центръ круга АВС. 

Ибо, сспіьли нѣтъ 5 то пусть, буде 

возможно, будетъ С. Протяни СЛ, СП, СВ. 

Поелику АП равна ПВ, а ПС общая; то двѣ 

прямыя АП, ПС равны двумъ прямымъ ВП, 

ВС, каждая каждой; и основаніе СА равно 

основанію СВ, ибо суть изъ центра С; по- 

сему уголъ АПС равенъ уг.лу СПВ*. Когда *8;Т. 

же прямая, поставленная на другую прямую, 

дѣлаетъ смЬжные углы взаимно равные ; то 

каждый изъ равныхъ угловъ называется 

прямымъ: посему уголъ СПВ есть прямой. 

Но и уголъ ГПВ прямой : посему уголъ ГПВ 

равенъ утлу СПВ, большій ліеньшему; что 

Невозможно. А посему точка С не есть 

Ченпіръ круга АВС. Подобно же докажемъ, 

чггіо и ни другая какая ниесшь, кромѣ Е. 

Нгпакъ точка Е есть центръ круга ЛВС, 

П С. II. 
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Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ, что есть- 

ли въ кругѣ какая ниесть прямая другую 

іірямую разсѣкаетъ по поламъ и подъ пря¬ 

мыми углами ^ то на сѣкуіцсй есть центръ 

круга. 

П Р Е Д Л О ЖЕНІЕ II. ^ 

Ежели па окружности круга взяты какія 

риесть двѣ точки* то прямая протянута^ 

чрезъ сіи точки, 3 падетъ внутри крута. 

Пз^сшь будетъ АВС кругъ • и на окруж¬ 

ности его пусть б^^дутъ взяты какія 

ииеспіь двѣ гпочки А, В. Говорю, что прямая , 

отъ А къ В протянз^тая, упадетъ внз^-т 

гари круга. ■ 

Ибо, есіпьли нѣтъ 5 то пусть, буд^ 

возможно, падаетъ внѣ, какъ АЕВ. Возьм^ 

"і-центръ круга АВС*, и пусть бз'дегпъ оный] 

В* и протяни БА, БВ* и проведи БГ до Е. | 

Поелику БА равна БВ* гпо уголь БАЕі 

‘З,!. равенъ углу БВЕ*. М поелику треугольника 

БАЕ одна спіорона АЕВ продолжена ^ то 

уголъ БЕВ больше угла БАЕ*. Но ^толъ БАЕ 

равенъ углу БВЕ, посему уголъ БЕВ боль¬ 

ше угла БВЕ. А большеаіу углу противуле- 

жить большая сторона*^ посеаіу БВ больше 

БЕ. Но БВ равна БГ^ посему БЕ больше 

БЕ, меньшая большей ^ что невозможно. А 

А 
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посему прямая, протянутая отъ А къ В, не 

упадетъ внѣ круга. Подобно же докажемъ, 

чгпо и ни на окру'жносшь' чего ради упа¬ 

детъ вну три крута. 

Итакъ, ежели на окружности, и проч. 

Ч, И Д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ III. 

Ежели въ кругѣ прямая какая ниесгпь, про¬ 

ходящая чрезъ центръ, прямую какую ни- 

есть, не проходящую чрезъ центръ, раз¬ 

сѣкаетъ по поламъ 5 то разсѣчетъ оную и 

подъ прямыми углами : и ежели разсѣкаетъ 

подъ прямыми углами 5 ггю разсѣчетъ оную 

и по поламъ. 

Пусть будетъ АВС кругъ' и въ немъ 

Пусть прямая как.чя ниесть СП, проходящая 

чрезъ центръ, прямую какую ниесть АВ, 

не проходящую чрезъ центръ, разсѣкаетъ 

По поламъ въ точкѣ Е. Говорю, что раз¬ 

сѣчетъ оную и подъ прямыми углами. 

Возьми центръ круга АВС*, и пусть 

будетъ оный Е* и протяни ЕА, ЕВ. 

Поелику АГ равна ГВ, а ГЕ общая; гпо 

двѣ прямыя равны двумъ прямымъ; и осно¬ 

ваніе ЕА равно основанію ЕВ; посему уголъ 

А^ГЕ равенъ углу ЕГВ*. Когдаже прямая, *8 

Поставленная на другую прямую, дѣлаетъ 
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см'Ьжиые ^глы взаимно равные; то каждый 

изъ равныхъ угловъ называется прямыліъ: 

посему каждый изъ угловъ АЬЕ, БРЕ есть 

прямой. Чего ради прямая СБ проходящая I 

чрезъ центръ , и разсѣкающая по поламъ 

прямую АБ , непроходящую чрезъ центръ ^ 

разсѣкаетъ оную и подъ прямыми залами. 

Но пусть же прямая СБ прям\ад АВ раз¬ 

сѣкаетъ подъ прямыми углами. Говорю, чіпо 

разсѣчетъ оную и по поламъ, то есть, 

что АР равна РВ. 

Ибо, сдѣлавъ тоже строеніе, поелику ЕА 

*5,і. равна ЕБ; то уголъ ЕАР равенъ углу ЕВР*, 

Но и прямой уголъ АРЕ равенъ прямому 

БРЕ; посему два треугольника Ех4Г, ЕГБ 

имѣютъ два угла равные дв^^мъ угламъ, и 

одну сторонз^ равную одной сторонѣ, шо 

есть, имъ общзю ЕР, прогпивулежащую 

однодіу изъ равныхъ 3 гловъ : посему и прочія 

стороны бздз’тъ идіѣгпь равныя прочидіъ 

=’'2б,і. сторонамъ*. Чего ради АР равна ГВ. 

Ишакъ, ежели въ крзгѣ, н проч. Ч. и д. іі. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ІГ. ! 

Ежели въ крз’і'ѣ двѣ прядіыя взаидіно пре¬ 

сѣкаются , и не проходятъ обѣ чрезь 

центръ; то обѣ не пресѣкутся взаимн*> 

по поладіъ 
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Пусть будетъ АВСВ кругъ; и пусть въ 

немъ двѣ прямыя АС, ВВ взаимно пресѣкут¬ 

ся въ точкѣ Е, и не проходятъ обѣ чрезъ 

центръ. Говорю, что обѣ не пресѣкутся 

взаимно по поламъ. 

Ибо, буде возможно, пусть обѣ пре¬ 

сѣкутся по поламъ, такъ что АЕ равна 

ЕС, и ВЕ равна ЕВ. Возьми центръ кр^та 

АВСВ’', и пусть будетъ оный Г; и про-* 

тяни ЕЕ. 

Пое.лику прямая ЕЕ, проходящая чрезъ 

центръ, прямую АС, непроходящую чрезъ 

центръ, разсѣкаетъ по поламъ; то раз¬ 

сѣчетъ оную и подъ прямыми углами*: по-* 

сему уго.лъ ЕЕА есть прямой. Еще же, по- 

е.м;ку прямая ЕЕ,апроходящая чрезъ центръ». 

Прямую ВВ, не проходящую чрезъ центръ, 

разсѣкаетъ по поламъ; то разсѣчетъ оную 

и подъ прямыми углами: посему уго.лъ ЕЕВ 

есть прямой. А доказано , что и уголъ ЕЕіі 

Прямой: посему уголъ ЕЕА равенъ углу 

ГЕВ, меньшій большему; что невозможно. 

*іего ради АС, ВВ не Пресѣкаются взаимно 

поламъ. 

Еітакъ, еже.ли въ кругѣ , и проч. ч. и д. н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ Г. 

Ежели два круга взаимно прес'Бкаются ^ 

то ихъ центръ не будетъ гпотъже. 

Пусть два круга АВС ^ СЮ6 взаимно 

пресѣкутся въ точкахъ Б, С. Говорю, чіпо 

ихъ центръ не гпошъже. 

Ибо, буде возможно, пусть будетъ оный 

Е: протяни ЕС ^ и проведи какъ ниесть 

прямую ЕР6. 

Поелику точка Е есть центръ круга 

АБС; то ЕС равна ЕГ. Еще же, поелику 

точка Е есгпь центръ круга СЮ6; то СЕ 

равна ЕС. А доказано, что ЕС равна и ЕГ: 

поссліу РЕ равна ЕС, меньшая большей • чшо 

невозможно. Чего ради точка Е не есть 

центръ круговъ АВС, СЮС. 

Итакъ, ежели два круга, и проч. Ч. ИД. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ УІ. 

Еже.хи два круга взаимно касаются вну¬ 

три 5 то ихъ центръ не будетъ топіъже. 

Пусть два круга АВС, СНЕ взаимно каса¬ 

ются въ іпочкБ С. Говорю , чгпо ихъ ценшр'Ь 

не тотъже. 
Ибо, буще возможно, пусть будетъ оный 

Г: протяни РС • и проведи какъ ниесШ** 

прямую РЕВ. 



к II II г л ТРЕТЬЯ. 93 

Поелику точка Г есть центръ круга АВС; 

ггіо ГС равна ВГ. Еще же, поелику точка Г 

есть центръ круга СІ)Е; то ГС равна ГЕ. 

V доказано , что ГС равна и ГВ: посему 

КЕ равна ГВ, меньшая большей; что не¬ 

возможно. Чего ради точка Г не есть 

центръ круговъ АВС, СЮЕ. 

Ишакъ, ежели два круга, и проч. ч. и Д. Ні 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ѴП. 

Ежели на поперечникѣ Круга взята будетъ 

какая ниесгпь точка, которая не есть центръ 

его, и отъ сей точки упадутъ въ кр_угѣ 

какія ниесть прямыя: то найбольшая будетъ 

та, на коей Центръ, а найменьшая осталь¬ 

ная; изъ другихъ же, ближайшая къ про¬ 

ходящей чрезъ центръ, всегда больше даль¬ 

нѣйшей; и токмо двѣ равныя прямыя отъ 

піойже точки могутъ упасть въ кругѣ, по 

обѣимъ сторонамъ наименьшей. 

Пусть будетъ АВСЮ кругъ, и АЮ по¬ 

перечникъ его; и па АЮ пусть будетъ 

взята какая ниесть точка Г, коігюрая не 

есть центръ круга ; центръ же круга пусть 

%дстъ Е; и отъ Г пусть упадутъ въ кр^тѣ 

1ВСЮ какія ниесть прямыя ГВ, ГС, ГО. 

Говорю, что найбольшая есть ГА, а пай- 
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меньшая ГВрізъ другихъ же ГБ больше ГС, а 

ГС больше Гб. 

Протяни ВЕ, СЕ, СЕ. 

Поелику всякаго треугольника двѣ сшоро- 

*2о,і. пы больше остальной*, то ЕВ, ЕГ больше 

ВГ. Но АЕ равна ВЕ • посему ВЕ, ЕГ равна 

АГ: а посему АГ больше ВГ. Еще же , по¬ 

елику ВЕ равна СЕ, а ГЕ общая* то двВ 

прямыя ВЕ, ЕГ равны двумъ прямымъ СЕ, 

ЕГ; но уголъ ВЕГ больше угла СЕГ: чего 

*24,і- ради основаніе ВГ больше основанія СГ*. По 

тому же и СГ больше СГ. 

*2о,і. Еще же , поелику СГ, ГЕ больше ЕС*, а 

ЕС равна ЕЮ^ посему СГ, ГЕ больше ЕВ. 

Отними обще ЕГ • посему остальная СГ 

больше остальной ГВ. Итакъ найбольшая 

есть ГА, а найменьшая ГВ* и ГВ больше 

ГС, а ГС больше ГС. 

Говорю такожъ, что отъ точки Г токмо 

двѣ равныя прямыя могутъ упасть въ кругѣ 

АВСВ, по обѣимъ сторонамъ наименьшей 

ГВ. При прямой ЕГ, и при точкѣ на ней 

♦іЗд. Е, составь уголъ ГЕН равный углу СЕГ*; и 

Протяни ГН. Поелику СЕ равна ЕН, а ЕГ 

общая; то двѣ прямыя СЕ, ЕГ равны двумъ 

прямымъ НЕ, ЕГ; и уголъ СЕГ равенъ углу 

ПЕГ: посему основаніе ГС равно основа- 

*4,і. ПІЮ ГН*. 
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Говорю еще, что прямой ГС другая равная 

прямая не можетъ упасть въ кругЬ отъ 

іпочки Г. ІТьо, б\ѵ5[е возможно, пусть па¬ 

даетъ таковая ГК. Поелику же ГК равна ГС, 

а и ГН равна ГС* посему и ГК равна НГ, 

ближайшая къ проходящей чрезъ центръ рав¬ 

на дальнѣйшей * что невозможно. 

Пли и такъ. Протяни ЕК. Поелику СЕ 

равна ЕК, а ЕГ общая , и основаніе ГС равно 

основанію ГК ^ то уголъ СЕГ равенъ уг.лу 

КЕГ*. Но уголъ СЕГ равенъ углу ГЕН- по- *8,г. 

сему и уголъ ГЕН равенъ углу КЕГ, меньшій 

большему; что невозможно. А посему отъ 

точки Г не можетъ падать въ кругѣ другая 

прямая равная СГ , слѣдственно можетъ 

щокчо одна. 

Итакъ, ежели на поперечникѣ , и пром. 

Ч. и Д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ѴШ. 

Ежели внѣ круга взята будетъ какая ни- 

сспіь точка, и отъ сей точки проведены 

будутъ къ кругу прямыя, одна изъ нихъ 

Чрезъ центръ, а прочія какъ ниесть; то 

чзъ прямыхъ падающихъ на вогнутую окруж- 

Чость, наибо.льшая есть проходящая чрезъ 

Ченіпръ • изъ другихъ же ближайшая къ 

Проходящей чрезъ центръ, всегда больше 
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дальнѣйшей : А изъ прямыхъ падающихъ 

Ьыпук.ѵ_5Ю* окружность, найменьшая есть 

та,которая между точкою и поперечниколіъ; 

изъ другихъ же ближайшая къ наймепьшей, 

всегда меньше дальнѣйшей: и шокмо двѣ 

равныя падаютъ отъ точки къ кругу, по 

обѣимъ сторонамъ найліеньшей. 

Пусть будетъ АБС кругъ; и внѣ АВС 

Пустіь будетіЪ взята какая ниесть точка 

и ОШЪ оной пусть будутъ проведены 

каКія ниесть прямыя ЮЛ, ЮЕ, ЮГ, ЮС^ и изъ 

нихъ прямая ЮА чрезъ центръ. Говорю, что 

изъ сихъ прямыхъ , падающихъ на вогнутою 

Окружность АЕГС, найбольшая есть ЮА, 

проходящая чрезъ центръ ■ ближайшая же къ 

проходящей чрезъ центръ, всегда больше 

дальнѣйшей, то есппь, ЮЕ больше ЮГ, а ЮР 

больше ЮС: а изъ сихъ прямыхъ, падающихъ 

на выпуклую окружность НЕКС, найменьшая 

есть ЮС, которая между точкою Ю и по¬ 

перечникомъ АС^ ближайшая же къ наймень- 

шей ЮС, всегда меньше дальнѣйшей, шо 

есть, ЮК меньше ЮЕ, а ЮЕ меньше ЮН. 

, Возьми центръ круга АВС*, и пусть бу' 
дегпъ оный АІ; и протяни АІЕ, АІГ, АІС, 

МК, АІЕ, АІН. 

Поелику ААІ равна ЕАІ, придай обще АШ» 

посему АЮ равна ЕАІ, АІЮ. Но ЕАІ, АШ 
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больше ЕЮ; чего ради и АЮ больше ЕЮ. Еще 
де, поелику ЕМ равна ГМ, а МЮ общая; 

,по ЕМ, МЮ равны Г]М, МЮ; а уголъ 
ЕМЮ больше угла ГМЮ : посему основа¬ 

ніе ЕЮ больше основанія ГЮ*; Подобно до- 

кажемъ, что и ГЮ больше СЮ. Итакъ 
наибольшая есть ЮА , а ЮЕ 6о.\ьше ЮГ и 
ЮГ больше ЮС. 

II поелику МК, КЮ больше ЛШ, и МО 
равна МК; то и остальная КЮ больше 
осшалыюй ОЮ; а посему и ЮО меньше ЮК: 

с.\Ѣдственно она есть наименьшая. Поелику 
же треугольника МЕЮ, на одной изъ сторонъ 
его МЮ, составлены впугпри двѣ Прямыя 
МК, КЮ; гпо іШС, КЮ меньше МЕ, ЕЮ*; а 
МК равна МЕ, посему остальная ЮК меньше 

, остальной ЮЕ.. Подобно докажемъ, что и 
СЕ меньше ЮН. Итакъ найменьшая, есть ЮО, 

а ЮК меньше ЮЕ, и ЮЕ меньше ЮІЕ 

•21,1. 

оворіотакожъ, что отъ точки Ю двѣ ток¬ 

мо равныя прямыя мбгзіиъ упасть къ круг^^. 

По обѣимъ сторонамъ наймеиьшей ЮО. При 
Прямой МЮ, и при точкѣ на ней М, составь 
уголъ ЮЛШ равный углу КМЮ*; и протяни -зЗ,!. 
Е. Поелику МК равна МВ, а МЮ общая; гпо 

ВМ равны двумъ прямымъ 
Ч МЮ, каждая каждой; и уголъ КМЮ равенъ 

7 



углу ВЛШ: посему основаніе ЮК равно 

основанію БВ. 

Говорю еще, что прямой БК равная 

другая прямая не можетъ упасть къ кругу 

отъ точки Б. Ибо, буде возможно, пусть 

упадетъ, и пусть будетъ таковая По¬ 

елику же БК равна БN, а БК равна и БВ^ по¬ 

сему и БВ равна БК, ближайшая къ наи¬ 

меньшей БСг равна дальнѣйшей ^ что, по 

доказанному ^ невозможно. 

Пли иначе. Протяни МК. Поелику КМ 

равна МК, а МБ общая, и основаніе БК 

равно основанію БК 5 посему уголъ КМВ 

равенъ углу КМБ. Но уголъ КМБ равенъ 

углу ВМБ • посему и уголъ ВМБ равенъ 

углу КМБ,меньшій большему; что невозмож¬ 

но. А посему отъ точки Б, не больше какъ 

токмо двѣ равныя прямыя могутъ упасть 

къ кругу АВС, по обѣимъ сторонамъ наи¬ 

меньшей БСг. 

Итакъ, ежели внѣ круга, и проч. Ч. II д. II. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ IX. 

Ежели внутри круга взята будетъ какая 

ниесть точка; и отъ сей точки въ круг^ 

упадуиіъ больше нежели двѣ равныя прямыя* 

іпо взятая точка есть центръ круга. 

Пусть будетъ АБС кругъ, и внутри его 
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точка В; и пусть отъ В въ кругѣ АБС 

упадутъ больше нежели двѣ равныя прямыя^ 

какъ БА, БВ, ВС, Говорю, что точка Б 
есть центръ круга АВС. 

Протяни АВ, ВС ^ и раздѣли оныя по 

поламъ въ точкахъ Е, и протянувъ ЕБ, *іо, 

ГБ, продолжи оныя къ точкамъ К, О, Е Н. 

Поелику АЕ равна ЕВ, а ЕБ обіцая^ то двѣ 

прямыя АЕ, ЕВ равны двумъ прямымъ ВЕ,ЕБ; 

и основаніе БА равно основанію БВ: посему 

уголъ АЕБ равенъ углу ВЕБ. Чего ради 

каждый изъ угловъ АЕБ, ВЕБ есть прямой; 

посему прямая НК разсѣкающая прямую АВ 

По поламъ, разсѣкаетъ ее и подъ Прямыми 

углами. Но естьли въ кругѣ какая ииесггіь 

прямая другую прямую разсѣкаетъ по по¬ 

ламъ и подъ прямыми углами ; то на 

сѣкущей есть центръ круга*: посему на •слд 

есть центръ круга АВС. Потому же 

и на НЕ есть центръ круга АВС. Прямыя же 

№, НЕ никакой другой общей точки не 

имѣютъ, кромѣ точки Б^ чего ради точка 

Ь есть центръ круга АВС. 

Итакъ, ежели внутри круга, и проч. 
И д. н. 

Иначе. Внутри круга АВС пусть будетъ 

®зята какая ниесть точка В; и пусть отъ 

® > въ кругѣ АВС упадутъ больше нежели 
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двѣ равныя прямыя, какъ БА, БВ, БС. Говорю, 

чгпо взятая точка Б есть центръ кру¬ 

га АВС. 

Ибо, естьли нѣтъ* то пусть, буде 

возможно, будетъ и протянувъ БЕ, 

продолжи он^іо къ точкамъ Г, 6: посему 

ГС есть поперечникъ круга АВС. Поелику 

кр\та АВС на поперечникѣ ГС взята нѣкая 

точка В , которая не есть центръ круга; шо 

наибольшая будетъ БС, а БС больше БВ, и» 

БВ больше БА*: но и равна ей , что не-^ 

возможно; чего ради Г не есть центръ 

круга АВС. Подобно докажемъ, чпіо и ни ^ 

другая какая ниесть , кромѣ Б. Мшаііъ точка , 

Б есть центръ круга АВС. ] 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ X. 

Крутъ не пресѣкаетъ другаго круга въ 

точкахъ больше двухъ. 

Иоо, буде возможно, пусть кругъ АВС 

пресѣкаетъ другой кругъ БЕГ, въ точкахъ 

больше дву'хъ , какъ В, С, Г, Н. Протянувъ 

ВН, ВС, раздѣли оныя по поламъ въ точкахъ 

10,1- К, Б*; и ОШЪ К, Б, проведя подъ прямым» 

і»,і. углами къ ВП, ВС, прямыя КС, БМ , про 

должи оныя къ точкамъ А, Е. 

Поелику въ кругѣ АВС нѣкая прямая 
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другую прямую ВН разсѣкаетъ по поламъ, и 

подъ пряліыми углами; гоо на АС есть 

х;епшръ круга АВС*. Еще же, поелику въ*сл:і. 

ггіомъ же кругѣ АВС, нѣкая прямая ]\ 0 другу'^ю 

прямую ВО разсѣкаетъ по поламъ, и подъ 

прямыми углами; то на N0 есть і;еишръ 

ь'р^га АВС. А доказано , что и на АС; прямыя 

же АС , ]\0 ни въ какой точкѣ взаимно не 

Бсгпрѣчаюіпся, кромѣ Р: посему точка Р 

есгпь ідецпфъ крута АВС. Подобно докажемъ, 

что и крз'га БЕГ есть центръ Р. Чего ради 

двухъ круговъ АВС, БЕГ, взаимно пресѣка¬ 

ющихся , будетъ центръ тотъ ще Р; что 
невозможно*. #5 

Итакъ крутъ не пресѣкаетъ, и пр. ч. п д. н. 

ИНАЧЕ. Пусть опять кругъ АВС пресѣкаетъ 

другой кругъ БЕГ, въ точкахъ больше дв^хъ, 

какъ В, О, Г. Во. ьми крута АВС центръ К; 

и протяни КВ, КС, КГ. 

Поелику внутри круга БЕГ взята точка К, 

и опчъК въ крг гѣ БЕГ падаютъ больше ііеже.ли 

Даѣ равныя прямыя, какъ КВ, КГ, КС; то 

*Почка К есть центръ круга БЕГ*. Но іі *9* 

Круга АВС есгг(ь центръ К: чего ради двлхъ 

Крутовъ , взаимно пресѣкающихся , будетъ 

Ченгпръ тогпъже К ; что невозможно*. *а- 

Ишакъ кругъ, и проч. Ч. И Д. Н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ XI. 

Ежели дса круга взаимно касаются вну¬ 

три • и взяты будутъ ихъ центры: пю 

прямая протянутая чрезъ ихъ центры, 

будучи продолжена , упадетъ на прикоснове¬ 

ніе круговъ. 

Пусть два круга АВС, АНЕ взаимно ка¬ 

саются внутри, въ точкѣ А* и пусть взяты 

будутъ, круга АВС ценщръ Р, а круга АЮЕ 

центръ О. Говорю, что прямая протяну¬ 

тая отъ С къ Р, будучи продолжена, упа¬ 

детъ въ точку А. 

Ибо, естьли нѣтъ; то пусть, буде 

возможно, упадетъ какъ РСН. Протяни 

АР, АС- 

*2о,і. Поелику АС, СР больше ГА*, то есть 

РН^ отними обще РО: посему остальная АО 

больше остальной ОН. Но АС равна НО: по¬ 

сему и ОН больше ОН, меньшая большей; 

чгпо невозможно. А посему прямая протяну¬ 

тая ОШЪ Г къ О, не упадетъ внѣ прикос¬ 

новенія А: слѣдственно упадетъ на оное. 

Итакъ, ежели два круга, и проч. Ч. И Д. Н» 

ИНАЧЕ. Но еще пусть упадетъ какъ СРС- 

продолжи впрямъ съ ОГС прямую къ точкѣ Н; 

и Протяни АО, АР. 
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Поелику АО, ОГ больше АГ, а ГА равн» 

ГС, то есть ГН^ ощними обще ГО; посему 

остальная АО больше осталіщой Оіі, то 

есть ОП больше ОН, меньшая большей5 

что невозможно. Подобно докажемъ, что 

сіе нелѣпо, естьли центръ круга большаго 

6}детъ внѣ круга меньшаго. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XII. 

Ежели два круга взаимно касаются внѣ; то 
прямая протянутая чрезъ ихъ центры, прой* 

детъ чрезъ прикосновеніе. 

Пусть два крута АВС, АНЕ взаимно ка¬ 

саются внѣ, въ точкѣ А; и пусть будетъ 

круга АВС центръ Г, а круга АНЕ центръ 

О. Говорю, что прямая протянутая отъ 

Г къ О, пройдетъ чрезъ прикосновеніе А. 

Ибо, естьли нѣтъ; то пусть, буде воз¬ 

можно , проидеіпъ какъ ГСНС. Протяни 
ГА, АО. 

Поелику точка Г есть центръ круга 

■^С; то ГА равна ГС. Еще же, поелику 

точка О есть центръ крута АНЕ; то АО 

равна ОН. А доказано, что ГА равна ГС; 

Посему ГА, АО равны ГС, ВО: а посему 

В^лая ГО больше ГА, АС: но и меньше ея*;*205І. 
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1 
что невозможно. А посему прямая протянутая 

отъ Р къ О^не пройдетъ не чрезъ прикоснове- 

п'іе А: с.\Ѣдственно пройдетъ чрезъ оное. 

Итакъ^ ежели два круга, и проч. Ч. И д. п. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХІП. 

Кругъ не касается къ другому кругу въ 

точкахъ больше одной, хотя касііется 

внутри, хотя внѣ его. 

Ибо, буде возможно, пустъ кругъ АББС 

каснегпся къ другому кругу ЕВРО, вопер- 

выхъ внутри, въ точкахъ больше одной, 

какъ В, Б. 

Возьми круга АВБС центръ О, а кр}та 

•і. ЕВРБ центръ Н*. 

Итакъ прямая, протянутая отъ О къ Н, 

•ц. упадетъ въ точки В, Б*. Пусть упадетъ 

какъ ВСНБ. И поелику точка С есть 

центръ круга АВБС, то ВО равна ОБ; по¬ 

сему ВО больше ІІБ; а посему ВН гораздо 

больше НБ. Егце же, поелику точка Н есть 

центръ круга ЕВРБ^ то ВН равна НБ. А 

доказано, что она гораздо больше 5 что 

невозможно. Чего ради кругъ не касаепіс* 

къ другому кругу , внутри его , въ точкахъ 

больше одной. 

Говорю еще, что и не касается внѣ. 

буде возможно, пусть кругъ АСК касиешся і''*’ 



другому кругу АВСЮ внѣ , въ точкахъ боль- 

ще одной, какъ А, С. Протяни АС. 

Поелику на окружностяхъ обоихъ круговъ 

АБВС, АСК, взяты нѣкія двѣ точки А, С; 

що прямая протянутая чрезъ сіи точки, 

упадетъ внутри каждаго*. Но она падаегаь *2. 

внутри круга АВБС, а внѣ крута АСК*; что *оир-3. 

нелѣпо. Чего ради крутъ не касается къ 

другому кругу внѣ его, въ точкахъ больше 

одной, А доказано, что и ни внутри: 

Итакъ кругъ не касается, и проч. Ч. и Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХІГ. 

Въ кругѣ равныя прямыя равно отсто¬ 

ятъ отъ центра: и которыя прямыя равно 

отстоятъ отъ центра, суть взаимно равны. 

Пусть будетъ АВПС кругъ, и пусть бу¬ 

дутъ въ немъ равныя прямыя АВ,СП. Говорю, 

что онѣ равно отстоятъ отъ центра. 

Возьми центръ круга АВПС*, и пусть *і. 

будетъ оный Е; и отъ Е проведи пер¬ 

пендикулярныя къ АВ, СЮ, прямыя ЕЕ, ЕС*; и *іг,т. 

Протяни АЕ, СЕ. 

Поелику прямая ЕЕ, проходящая чрезъ 

Центръ, прямую АВ, непроходящую чрезъ 

Центръ, разсѣкаетъ подъ прямыми угла- 

**** і то разсѣчетъ оную и по поламъ*: *3» 



іоб ЭВКЛИД. НАЧАЛЪ 

посему АГ равна БГ; а посему АВ есгпь 

двукратная прямой АГ. Потому же п СВ 

есть двукратная прямой СО. Ишакъ АВ 

равна СВ; цосему и АГ равна СО. И поелику 

АЕ равна ЕС* то квадратъ изъ АЕ равенъ 

квадрату изъ ЕС. Но квадрату изъ АЕ 

равны квадраты изъ АГ, ГЕ*, ибо уголъ 

при Г еспіь прямой • квадрату же изъ ЕС 

равны квадраты изъ ЕО, ОС, ибо 3го ъ 

при О есть прямой: посему квадраты шъ 

АГ, ГЕ равны квадратамъ изъ СО, ОЕ. Но 

въ нихъ квадратъ изъ АГ равенъ квадра¬ 

ту изъ СО, ибо АГ равна СО: посему оста.Аь- 

ной квадратъ изъ ГЕ равенъ остальному 

изъ ЕО^ а посему ГЕ равна ЕО. Въ кругѣ же 

Прямыя называются равно отспіоящими отъ 

центра; когда отъ центра проведенныя 

«опр. 4- перпендикулярныя къ нимъ равны*: чего ради 

АВ, СБ равно отстоятъ отъ центра. 

Но пусть прямыя АВ, СБ равно отстоятъ 

отъ центра, то есть, пусть будетъ ЕР 

равна ЕО. Говорю, что и АВ равна СБ. 

Сдѣлавъ то же строен'іе,подо6нодокажемъ, 

что АВ еспіь двукратная прямой АГ, а СО 

двукратная прямой СО. И поелику АЕ равна 

СЕ; то квадратъ изъ АЕ равенъ квадрат^ 

изъ СЕ. Но квадрату изъ АЕ равны квадр^' 

гпы изъЕГ,ГА; квадрату же изъ СЕ рарчЫ 
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рвадраггіы изъ ЕС, СС: посему квадраты изъ 

0^ равны квадратамъ изъ ЕС, СС. Но 

вь нихъ квадратъ изъ ЕГ равенъ квадрату 

изъ ЕС , ибо ЕР равна ЕС; посему осталь¬ 

ной квадратъ изъ АР равенъ остальному 

изъ СС* а посему АР равна СС. Но прямой 

ДГ двукратная есть АВ, а прямой СС 

двукратная СБ; чего ради АВ равна СБ. 

Итакъ въ кругЪ, и проч. Ч. И д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XV, 

Бъ кругѣ найбольшая прямая есть по¬ 

перечникъ ^ изъ другихъ же, ближайшая къ 

центру всегда больше дальнѣйшей. 

Пусть будетъ АВСБ крутъ; и пусть 

бдетъ поперечникъ его АБ, а центръ Е; 

ближайшая же къ центру пусть будетъ 

а дальнѣйшая РС. Говорю, что най¬ 

большая есть АБ, а ВС больше РС. 

Отъ центра Е проведи, перпендикулярныя 

Къ ВС, РС, прямыя ЕН, ЕК*. Поелику бли- 

жаишая къ центру есть ВС, а дальнѣйшая 

^0; то ЕК больше ЕН*. Положи прямую ЕЕ *опр.5. 

равную ЕН; и чрезъ Е проведя подъ прямыми 

углами къ ЕК, прямую ЕМ, продолжи оную 

Н; и протяни ЕМ, ЕN, ЕР, ЕС. 

Поелику ЕН равна ЕЕ; шо и ВС равна 

. Еіце же, поелику АЕ равна ЕМ, и ЕБ *і4- 
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равна ЕN•, то АБ равна МЕ, ЕN. По МЕ, Е]^' 

больше М]\ ■ посему и АБ больше МД.АіЩ’ 

равна БС- посему АБ больше и ВС. II іюелику 

двЬ прямыя МЕ, ЕА равны двумъ прямьпц 

ЕЕ, ЕСг^ а у ЮЛЬ МЕА (юльше угла РЕВ; 

посему основаніе МА Оольше основанія ІО", 

Но МА, по доказанному, равна ВС, посе.му 

п ВС больше ІС. Чего ради, наибольшая 

есть поперечникъ АБ, а ВС больше ЕС. 

Ишакъ въ кр^гБ, и проч. ч, и Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХП. 

Прямая, проведенная отъ конца попереч¬ 

ника круга подъ прямыми къ оноліу углами, 

шдаешъ внѣ крута: Въ пространствѣ же 

между прямою и окружностію не можсніъ 

упасть другая прямая: II уголъ полукружія 

есть больше всякаго прямолинейнаго остраго 

утла^ а оста.\ыіой меньше. 

Пусть будетъ АВС кругъ около центра 

П и поперечника АВ. Говорю, чшо прямая, 

проведенная отъ А подъ прямыліи углами къ 

АВ, падаетъ внѣ кр_)га. 

Ибо, есгаьли нѣтъ- то пусть, бгД*^ 

возможно, упадетъ внутри, какъ АС^ “ 

прошяни БС. 
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іГоелику ЮА равна ВС • то уголъ ВАС 

равенъ углу АСВ*. Но ^^голъ ОАС пряѵюй- по-»5, 

(,е,іу и ^голъ АСВ есть прямой: а посему 

ліре\голышка АСВ, два угла ВАС, АСВ равны 

двріъ прямымъ* что невозможно*. Носеліу * 7,1. 

„рямая, проведенная отъ точки А подъ пря¬ 

мыми углами къ БА,не падаеш ь в ну три крута. 

Подобно докажемъ, что ни на окружность^ 

слѣдственно падаетъ внѣ круга, какъ АЕ. 

Говорю еще, что въ пространствѣ ме¬ 

жду пряліою АЕ и окружностію СНА не- 

можетъ упасть другая прямая. 

Ибо, буде возможно, пу ешь упадетъ, какъ 

ГА. Ошъ точки В проведи , перпендикуляр¬ 

ную къ РА, пряму ю ВО. 

11ое.\ику уголъ АСВ прямой , а уголъ ВАО 

меньше прЯмаго* гпо АВ бо.льше ВС*. Но АВ ‘ід,!. 

равна ВН; посему ВН больше ВС, меньшая 

большей 5 что невозліожно. Итакъ въ про¬ 

странствѣ между Прямою и окружностію 

не можетъ утаешь другая прямая. 

Говорю гаакожь, что у голъ полукружія, 

‘Содержимый прямою БА и окружностію СНА, 

Сеть больше всякаго прямолинейнаго остраго 

а остальной, содержимый окружностію 

и прямою АЕ, діеньше всякаго прддю- 

■'Инейііаго осгг'.раго угла. 

Чбо, буде есть какой либо прядіо.динейной 

угла; 
СНА 
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уголъ, который больше содержимаго прямою 

ВА и окружностію СНА, а меньше содержима. 

го окружностію СНА и прямою "АЕ ^ то въ 

пространствѣ между окружностію СНЛ « 

прямою АЕ упадетъ прямая, которая сд^, 

лаетъ уголъ содержимый прямыми, больше 

угла содержимаго прямою ВА и окружностію 

СНА, а меньше содержимаго окружностію ' 

СНА и прямою АЕ. Но таковая не можетъ 

упасть^ слѣдственно не можетъ быть такой 

острой уголъ, содержимый прямыми кот орый 

больше угла содержимаго прямою ВА иокруж- 

ностію СНА, ни такой,который меньше со¬ 

держимаго окружностію СНА и прямою АЕ. 

Что и доказать надлежало. 

Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ, что пря- 

ійая проведенная ошъ конца поперечника кр}- 

га , подъ прямыми къ оному углами , ка¬ 

сается къ кругу; и что прямая касаешся 

къ кругу только въ одной точкѣ. Иьо 

прямая встрѣчаюіцая оный въ двухъ, уПЯ' 

*2. детъ , по доказанному*, внутри его. [зб]- 

ІПРЕДЛОЖЕНІЕ ХУП. 

Отъ данной точки провести прямую •’ч’" 

ВІЮ, касательную къ данному кругу. 

Пусть будетъ А данная точка, а 
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данный кру1"ь. Надлежитъ отъ точки А 
пронесши прямую линію, касательную къ 

кругу 
Возьми круга центръ Е*; и протяни АЕ^ и 

изъ центра Е, разстояніемъ ЕА напиши 

прѵгь АЕО; и отъ Н проведи, подъ пря¬ 

мыми углами къ ЕА, прямую НЕ • и про— 

пі.іии ЕЕ, АВ. Говорю, что отъ точки А 
проведена, касательная къ кругу ВСН, пря¬ 

мая АВ. 

Поелику Е есть центръ круговъ ВСЮ, 

АГС; пю ЕА равна ЕЕ и ЕЮ равна ЕВ. Итакъ 

двЬ прямыя АЕ, ЕВ равны двумъ прямымъ 

ГЕ, ЕЮ ; и содержатъ уголъ обіцій при 

Е: посему* основаніё ЮЕ равно основанію 

АВ5 и треугольникъ ЕЮЕ равенъ треуголь¬ 

нику ЕВА^ и прочіе углы прочимъ угламъ, 

посему уголъ ЕЮЕ равенъ углу ЕВА. Но уголъ 

ЕВГ прямой-посему и уголъ ЕВА есть прямой: 

По ЕВ есть прямая отъ центра* прямая же. 

Проведенная отъ конца поперечника круга, 

чодъ прямыми къ оному углами, касается 

Пь кругу*: чего ради прямая АВ есть ка- *сл:іб. 

‘^пгпельная къ кругу. 

Итакъ отъ данной точки А проведена, 

Писательная къ данному кругу ВСЮ, прямая 

АВ. и с. н. (27). 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХУПІ. 

Ежели прямая касается къ крлт^ ^ и отъ 
центра къ прикосновенію протянута будетъ 
прямая: то протянутая прямая будешь 
перпендикулярна къ касательной. 

Пусть касается къ кругу АВС прямая 
НЕ въ точкѣ С-, и пусть будетъ взятъ 
круга АВС центръ Г ^ и отъ Г къ С пусть 
будетъ протянута прямая ГС. Говорю что 
ГС перпендикулярна къ ПЕ. 

Ибо, буде нѣтъ; то отъ Г проведи, 
перпендикулярную кі. ПЕ, прямую ГС. 

Поелику уголъ ГСС прямой; то уголъ ГСО 
есть острой*: а большему углу гіропшв}- 

«ідд. лежитъ большая сторона*; посему ГС боль¬ 

ше ГО. Но ГС равна ГВ: посему и ГБ 
больше ГО, меньшая большей ; что не¬ 

возможно. А посему ГО не нерпе ндику.лярна 
къ БЕ. Подобно докажемъ, что и ни другая 
какая ниесть, кромѣ ГС; чего ради ГС 

перпендикулярна Къ БЕ. 

Итакъ, еже.ли прямая, и проч. Ч. и Д. ь- 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XIX. 

Ежели прямая касается къ кругу; и оШ* 

прикосновенія проведена будетъ прямая, поДЯ’ 

прямыми углами къ касательной : іпо 
проведенной прямой будетъ центръ круг®' 
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Пусть касается къ кругу АВС прямая ЮЕ 
въ точкѣ С; и пусть будетъ отъ С про¬ 

ведена , подъ прямыми углами къ ПЕ, 

прямая СА. Говорю ^ чшо на АС есть центръ 
круга. 

Ибо, есгпьли нѣтъ; то пусть, буде 
возможно у будетъ оный Г. Протяни СГ. 

Поелику прямая ЮЕ касается къ кругу АВС, 

и отъ центра къ прикосновенію протянута 
прямая ГС; то ГС перпендикулярна къЮЕ*;*і8. 

посему уголъ ГСЕ есть прямой. А и уголъ 
АСЕ прямой: посему ^голъ ГСЕ равенъ углу 

АСЕ,меньшій большему;что невозможно. Чего 
ради Г не есть центръ крута АВС. Подобно 
докажемъ, что и ни другая какая либо піочка , 
развЬ которая на АС. 

Итакъ,ежели прямая, и проч. ч. и д. н. (28}. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XX. 

Въ кругѣ, уголъ при центрѣ есть дйу-. 

кратный угла при окружности , когда они 
^У же дугу имѣютъ основаніемъ. 

Пусть будетъ АВС кругъ; и при центрѣ 
пусть будетъ уголъ ВЕС, а при окруж- 

^осши уголъ ВАС, кои пусть имѣютъ ту 

дугу 2С основаніемъ. Говорю, что уголъ 
есть двукратный утла ВАС. 

рогпянувъ АЕ, продолжи оную къ Г. 

8 
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Поелику ЕА равна ЕВ ^ то уголъ ЕАЬ 
равенъ углу ЕВА: посему углы ЕАВ, ЕВД 
суть двукратны угла ЕАВ. Но уголъ ВЕГ 

^32,1. равенъ угламъ ЕАВ, ЕВА*^ посему и уголъ 
ВЕГ есть двукратный з^гла ЕАВ. Потому 
же и уголъ ГЕС есть двукратный угла 
ЕАС. Чего ради цѣлой уголъ ВЕС есть 
двукратный цѣлаго угла ВАС. 

Наклони уголъ ВАС, и пусть будетъ 
другой уголъ вне. Протянувъ БЕ, продолжи 
оную къ О; то подобно же докажемъ, что 
уголъ ОЕС есіпь двукратный угла ОБС. Но 
въ нихъ уголъ СЕВ есть двукратный утла 
ОБВ* чего ради остальной уголъ ВЕС есть 
двукратный остальнаго ВБС. 

Ишакъ въ кругѣ, и проч. Ч. и Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXI. 

Въ кругѣ, въ томъ же отрѣзкѣ углы вза¬ 

имно равны. 

Пусть будетъ АВСБ крутъ, и въ его 
отрѣзкѣ ВАЕБ пусть бу'дутъ утлы ВАБ; 

ВЕБ. Говорю, что углы ВАБ, ВЕБ взаимно 

равны. 

*і. Возьми круга АВСБ центръ*, и пуешь 

будетъ оный Г* и протяни ВГ, ГБ. 

Поелику уголъ ВЕБ есть при центрѣ, ® 

уголъ ВАБ при окружности, и имѣютъ шУ 
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же дугу всю основаніемъ; то уголъ ВГВ 
есть двукратный угла ВАВ’’'. Потому же *2о. 

уголъ ВГВ есть двукратный и угла ВЕБ. 

Чего ради уголъ ВАП равенъ углу ВЕБ. 

Итакъ въ кругБ, и проч. ч. и д, н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХИ. 

Бъ кругахъ , четыреугольниковъ противу- 

лежащіе углы равны двумъ прямымъ. 

Пусть будетъ АБСБ кругъ ; и въ немъ 

пусть будетъ четыреугольвикъ АВСБ. Го¬ 

ворю , что его прошивулежаіціе углы равны 
двумъ прямымъ. 

Протяни АС, ВБ. 

Поелику всякаго треугольника три угла 

равны двумъ прямымъ* ' гпо треуголыіи- *32,}. 

ка АВС три угла САВ , АВС , ВСА равны 

двумъ прямымъ. По углу ВАС равенъ уголъ 

СВВ% ибо они въ томъже отрѣзкѣ ВАБС ; *аі. 
э углу АБВ, равенъ уголъ АСВ^ ибо они въ 

•поліъже отрѣзкѣ АБСВ: посему цѣлой уголъ 

АЬС равенъ угламъ ВАС , АСВ. Придай обіце 

уголъ АВС ; посезіу углы АВС , ВАС , АСВ 

равны угламъ АВС , АБС. Но углы АВС, ВАС, 

" равны двумъ прямымъ ; чего ради и 

АВС, АБС равны двумъ прямымъ. По- 

■'^обно докажемъ, что и углы БАБ, БСВ 

равны двумъ прямымъ. 

^піакъ въ кругахъ , и проч. Ч. И Д. Н. (ад), 

і * 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXIII. 

Па тойже прямой и по ту же ея сто¬ 

рону , не могутъ быть составлены два 

отрѣзка круговъ подобные и неравные. 

Ибо , буде возможно , пусть на той же 

прямой АВ и по ту же ея сторону, бу¬ 

дутъ составлены два отрѣзка круговъ по¬ 

добные и неравные АСВ, АНВ. 

Проведи АСП ; и протяни СВ , ПБ. 

Поелику отрѣзокъ АСВ подобенъ отрБз- 

ку АБВ^ подобные же отрѣзки круговъ суть 

*опр.іі. іпѣ , кои вагВщаютъ равные углы* : то уголъ 

АСВ равенъ углу АНВ , внѣшный внутрен- 

нему ^ что невозможно*. | 

Итакъ па тойже прямой, и пр. Ч. И Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXIV. 

На равныхъ прямыхъ, подобные отрѣзки 

круговъ взаимно равны. 

Пусть будутъ на равныхъ прямыхъ АБ, 

СН подобные круговъ отрѣзки АЕВ, СІБ 

Говорю, что отрѣзокъ АЕВ равенъ отрѣзку 

СЕН. I 
Ибо, естьли помѣстить отрѣзокъ АѢ 

на отрѣзокъ СЕБ , и положить точку А 

точку С , а прямую АВ на прямую СБ: 

то’іка В совмѣстится съ точкою Б , пое.лй 
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ку АВ равна СБ. Когда же АВ совмѣсти¬ 

лась съ СБ , гпо и отрѣзокъ АЕВ совмѣ¬ 

стится съ отрѣзкомъ СГБ. Ибо , естьли 

по совмѣщеніи прямой АВ съ прямою СБ, 

отрѣзокъ АЕВ не совмѣстится съ опірѣз- 

комъ СЕБ; то пусть перемѣнитъ поло¬ 

женіе , какъ СНОБ. Но кругъ не пресѣкаетъ 

другаго круга въ точкахъ больше двухъ* • а *іо. 

кругъ СНОБ пресѣчетъ кругъ СГБ боль¬ 

ше нежели въ двухъ точкахъ , въ С, О , Б; 

что невозможно. Посему, когда прямая АВ 

совмѣстилась съ прямою СБ, не можетъ 

несовмѣстишься огггрѣзокъ АЕВ съ отрѣз¬ 

комъ СГБ • слѣдственно совмѣститься, и 

Ьудепіъ равенъ ему. 

Ишакъ на равныхъ^ и проч. ч. и д, Н, 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХГ. 

Дописать кругъ, коего отрѣзокъ данъ. 

Пусть бу^детъ АВС данный отрѣзокъ кру¬ 

га. Надлежитъ дописать кругъ, коего АВС 

^сціь отрѣзокъ. 

Раздѣли АС ПО поламъ въ и опіъ шоѵкч ^іоД. 
ТА ' 

^ проведи у подъ прямыми ^глами къ АС^ 

Прямую 1)Б*; и протяни АВ. Итакъ уголъ *ііД. 

АВБ или больше ут.ла ВАБ, или равенъ ему, 

‘’-'и Меньше его. 
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Пусть будетъ , вопервыхъ, больше. При 

прямой ВА, и при точкѣ на ней А, составь 

*аЗ,і. ^голъ ВАЕ равный углу АВБ*; и продолжи 

ПВ къ Е; и протяни ЕС. Поелику же ^толъ 

АВЕ равенъ углу БАЕ ^ то и прямая ВЕ 

•С,і. равна прямой ЕА*. II поелику АВ равна ВС^а 

ВЕ общая; то двѣ прямыя АВ, ВЕ равны 

двумъ прямымъ СВ, ВЕ, каа^ая каждой • и 

уголъ АВЕ равенъ углу СВЕ, ибо каждый изъ 

нихъ прямой: посему основаніе АЕ равно 

основанію СЕ. Но АЕ, по доказанному , рав¬ 

на ЕВ^ посему и ВЕ равна СЕ* слѣдственно 

гпри АЕ, ЕВ, ЕС взаимно равны: а посему 

кругъ, изъ іщнтраЕ и разстояніемъ которой 

ниесть изъ прямыхъ АЕ, ЕВ, ЕС написан- 

•д. ный, пройдетъ чрезъ прочія точки*^ и такъ 

кругъ, коего отрѣзокъ данъ, будетъ до¬ 

писанъ. Притомъ явно, что отрѣзокъ АВС 

будетъ меньше полукружія" поелику центръ 

Е падаетъ внѣ отрѣзка. 

Подобно , есігфли уголъ АВВ равенъ углу 

ВАВ , то* сдѣлана прямая АЮ, равная каждой 

изъ прямыхъ ВВ, ВС: посему три ВА, ВБ, 

ПС будутъ взаимно равны, и В будетъ 

центръ дополненнаго круга ^ притомъ же АБС 

будетъ полукружіе. 

Естьли же уголъ АВВ меньше угла ВАВ, 

есшьли при прямой ВА, и при точкѣ в» 
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ней А, составимъ уголъ равный углуАВЮ; то 

центръ } падетъ внутри отрѣзка АВС, на 

прямой ВВ; и притомъ отрѣзокъ АВС бу¬ 

детъ больше полукружія. 

Ишакъ дописанъ кругъ, коего отрѣзокъ 
данъ. ч. И С. н, 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXVI. 

Въ равныхъ кругахъ, равные углы стоятъ 

на равныхъ дугахъ , хотя будутъ стоять 

при центрахъ, хотя при окружностяхъ. 

Пусіпь будутъ АВС, ВЕР равные круги^ и 

въ нихъ пусть будутъ при центрахъ рав¬ 

ные углы вое, ЕНЕ, а при окружностяхъ 

углы ВАС, ЕВЕ. Говорю, что дуга ВКС 

равна дугѣ ЕЕЕ. 

Протяни ВС, ЕЕ. 

Поелику круги АВС, ВЕЕ равны, то и 

прямыя изъ центровъ ихъ равны*; и шакъ*опр.і 

двѣ прямыя ВО, ОС равны двумъ ггрямымъ 

ЕН, НЕ; и уголъ при О равенъ углу при 

П. посему'^ основаніе ВС равно основанію ЕЕ. 

П Поелику уголъ при А равенъ углу при В; то 

отрѣзокъ ВАС подобенъ отрѣзку ЕВЕ*, и *опр.і 

на равныхъ прямыхъ ВС, ЕЕ. На рав¬ 

ныхъ же пряліыхъ, подобные отрѣзки кру- 

^овъ, взаимно равны' ; посему отрѣзокъ *24. 
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ВАС равенъ отрѣзку ЕЮГ. А и цѣлый крутъ 

АВС равенъ цѣлому кругу ВЕГ ^ посещу 

остальной отрѣзокъ ВКС равенъ остально¬ 

му отрѣзку ЕЕГ: чего ради дуга ВКС равна 

дугѣ ^ЕЕ. 

Іітакъ въ равныхъ , и проч. Ч. И Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХУІІ. 

Въ равныхъ кругахъ, на равныхъ дугахъ 

стоящіе углы взаимно равны, хотя бу¬ 

дутъ стоять при центрахъ ^ хотя при 

окружностяхъ. 

Пусть въ равныхъ кругахъ АВС , ВЕГ, 

и на равныхъ дугахъ ВС , ЕЕ, будутъ 

стоять при центрахъ С, Н, углы ВСС, 

ЕНЕ , а при окружностяхъ углы ВАС , ЕВГ. 

Говорю , что уголъ БОС равенъ ут.ху ЕНГ 5 

р уголъ ВАС углу ЕВЕ. 

Ибо, есгпьли уголъ ВСС равенъ уг.\у ЕНГ; 

•20. П10 явно, что и уто.хъ ВАС равенъ углу ЕВГ*- 

Есть.ли же нѣтъ ^ то одинъ изъ нихъ бо.^ь- 

щій: пусть будетъ ^то-лъ ВСС бо.льшій. При 

прямой ВО, и при точкѣ на ней О, со¬ 

ставь уголъ ВОК равный углу ЕНР. 

поелику равные углы стоятъ на ри®' 

♦26. ныхъ дугахъ , когда они при центрахъ' } 

Піо дуга ВК равна дугѣ ЕЕ. Но ЕЕ равн® 
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БС : посему и ВК равна ВС , меньшая бо.\ь- 

щей ^ что невозможно. А посему уголъ ВСС 

не неравенъ углу ЕНГ; слѣдственно равенъ. 

1ІО угла вес есть половина уголъ при А , 

а угла ЕНГ есть половина уголъ при Н; 

чего ради и уголъ при А равенъ углу при Б. 

Ишакъ въ равныхъ^ и проч. Ч. и д. н. (Зо). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХГШ. 

Бъ равныхъ кругахъ , равныя прямыя от¬ 

нимаютъ равныя дуги , большую дугу ра¬ 

вную большей, а меньшую меньшей. 

Пусть будетъ АВС , ПЕГ равные круги; 

и въ нихъ пусть будутъ АВ, ПЕ равныя 

прямыя , кои отнимаютъ дуги АСВ , ПГЕ 

большія , а АСВ , ПНЕ діеньшія. Говорю, 

что большая дуга АСВ равна большей ду¬ 

гѣ ВГЕ , а меньшая дуга ДСВ равна мень¬ 

шей ПНЕ. 

Возьми круговъ центры К, Е*; и протяни *і. 

АК, КВ , ПЕ, ЕЕ. 

Поелику круги равны , то и прямыя изъ 

Центровъ ихъ равны. Итакъ двѣ прямыя 

АК, КВ равны двумъ прямымъ ПЕ , ЕЕ ; 

^ основаніе АВ равно основанію ПЕ: по- 

еему уго.\ъ АКВ равенъ углу ПЕЕ. Равные 

уг.лы стоятъ на равныхъ дугахъ, когда 
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*2б. ОНИ при Центрахъ* 5 посему дуга АСВ ра, 

вна дзгѣВІіЕ. А и цѣлый кр^гъ АВС равенъ 

цѣлому кругу ВЕР: чего ради и осталь, 

лая дуга АСВ равна остальной дугѣ ВГ^^ 

Дгпакъ въ равныхъ , и проч. ч. и д. н, * 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXIX. 

Въ равныхъ кругахъ, равныя дуги стя¬ 

гиваются равными прямыми. 

Гіз сть бзлутъ АВС , ВЕГ равные кр^ти; 

и въ нихъ пусть 63'дутъ взяты равныя 

д^ги вое , ЕНГ , и протянуты прямыя ВС, 

ЕГ. Говорю, что прямая ВС равна прямой ЕГ. 

*і. Возьми круговъ центры*, и пз'сть бу¬ 

дутъ оные К, Е; и протяни ВК,КС, ЕЕ,ЕГ. 

Поелику дуга ВОС равна дугѣ ЕНГ ; то и 

«зу. уголъ ВКС равенъ углу ЕЕГ*. И поелику 

круги АВС, ВЕГ равны ^ той прямыя изъ 

центровъ ихъ равны. Итакъ двѣ прямыя 

ВК , КС равны двумъ прямымъ ЕЕ , ЕГ, 

и содержатъ равные углы; посезіу основа¬ 

ніе ВС равно основанію ЕГ. 

Итакъ БЪ равныхъ , и проч. ч. и д. Н, 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXX. 

Данную дугу раздѣлить по поламъ. 

Пусть будетъ АВВ данная дуга. НадлС' 

йппіъ дз'гу АВВ раздѣлишь по поламъ. 
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Протяни АВ ; и раздѣли оную по поламъ 

въ С*; и ОШЪ точки С проведи, подъ пря-*іо5І- 

мыми углами къ АВ, прямую СВ*; ипро-*іі;і. 

іяяни АП, ПВ. 

Поелику АС равна СВ, а СП общая ; 

двѣ прямыя АС, СП равны двумъ 

прямымъ ВС, СП ; и уголъ АСП равенъ 

углу ВСП , ибо каждый изъ нихъ пря¬ 

мой ; посему основаніе АП равно осно¬ 

ванію ПВ. Равныя же прямыя отнимаютъ ра¬ 

вныя ДЗ’^ги, большую дугу равную боль¬ 

шей у а меньшую меньшей* ; и каждая изъ *28. 

дугъ АП, ПВ есть меньше полукружія : чего 

ради дуга АП равна дугѣ ПВ. 

Итакъ данная дуга раздѣлена по поламъ, 

ч. и с. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXXI. 

Бъ кругѣ , уголъ въ полукружіи есть пря- 

мой , въ отрѣзкѣ же большемъ полукружія 

уголъ меньше прямаго ; а въ отрѣзкѣ мень- 

іггеліъ уголъ больше прямаго. И еще , уголъ 

большаго отрѣзка есть больше прямаго ; а 

уголъ меньшаго отрѣзка меньше прямаго. 

Пусть будетъ АВСП кругъ; и пусть 

Удсгпъ ВС его поперечникъ , а Е іуентръ ; 

^ *^Ротяни ВА, АС, АП, ПС. Говорю, что въ 
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полукружіи БАС утолъ БАС есть прямой • 

въ отрѣзкѣ же АБС большемъ полут;ру^і^ 

у голъ АБС діеныпе прямаго 5 а въ отрѣзку 

АВС меньшемъ полукружія утолъ АВС болі, 

шс іірязіаго. 

Протяни АЕ * и продолжи БА къ Г. 

Поелику БЕ равна ЕА; то уголъ АБЕ 

равенъ углу БАЕ. Еще же , поелику СЕ ра¬ 

вна ЕА ; то уголъ АСЕ равенъ углу Сі\Е. 

Поселіу цѣлый уголъ БАС равенъ двумъ 

угламъ АВС, АСВ. Но и утолъ ГАС, какъ 

внѣшпыи треугольника АБС, равенъ двумъ 

»32Д. угламъ АБС, АСВ* ; посему уголъ ВАС ра¬ 

венъ углу ГАС \ а посему каждый изъ нихъ 

есть пряхюй. Чего ради въ полукружіи ВАС 

уголъ ВАС есть прямой. 

ІІ поелику треугольника АВС два угла АВС, 

БАС меньше двухъ прямыхъ* ■ и уголъ ВАС 

есть прямой : то уголъ АБС меньше прямаго; 

и онъ въ отрѣзкѣ АВС большемъ полу кру'жія. 

И поелику АВСВ есть четыреугольникъ 

къ кругѣ ; а въ кругахъ, четыреутольникові» 

■^22. прошиву лежащіе углы равны двумъ прязіы-М’ь*- 

посему углы АВС , АВС равны двумъ прЯ' 

мымъ. Но уголъ АВС меньше прямаго : 

го ради осша.’ѵьной уголъ АНС есть боль" 

ше прядіаго ' и онъ въ отрѣзкѣ АНС мень' 

шсмъ полукружія. 
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Говорю еще , что уголъ большаго от¬ 

рѣзка, содержимый другою АВС и прямою АС, 

еспіь больше прямаго ; а уголъ меньшаго от¬ 

рѣзка, содержиліый дугою АБС и прямою АС, 

есть меньше прямаго. Сіе очевидно: Ибо,какъ 

уголъ содержимый прямыми ВА, АС есть 

прямой; то содержмый дугою АВС и прямою 

АС есть больше прямаго. Сще же, поелику 

уголъ содержимый прямыми АС, АГ есть 

прямой ; гпо содержимый прямою СА и дугою 

АСВ меньше прямаго. 

Итакъ въ кругѣ , и проч. ч. и д. н. 

Иначе. Доказывается , чпіо уголъ ВАС 

прялюй. Поелику уголъ АЕС есть двукрат¬ 

ный угла ВАЕ, ибо равенъ двумъ виутрен- 

нымъ прошивулежащимъ; а и уголъ АЕВ 

есть двукратный угла ЕАС: посему углы 

ЛЕВ, АЕС суіпь двутрагаиые угла ВАС. Но 

углы АЕВ, АЕС равны двумъ прямымъ*; чего 

ради у голъ ВАС есгпь прямой, ч. и Д. н. 

Слѣдствіе. Отсуда явствуешь, что есть» 

Лй вь треугольникѣ одинъ уголъ равенъ 

Двуліъ прочимъ; то оный уголъ будетъ 

Прямой, ибо и его смѣжный равенъ шѣмъ 

угламъ. А когда смЬжные углы равны, 

піо они суть прямые. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХЦ. 

Ежели прямая касается къ кругу, и озіц, 

прикосновенія проведена будетъ въ круі^ 

какая ниесгпь прямая сѣкущая сей кругъ: піо 

углы, которые она дѣлаетъ при касатель¬ 

ной , будутъ равны угламъ въ накосьлежа- 

• щихъ отрѣзкахъ круга. 

Пз^сть къ кругу АВСН касается прямая 

ЕЕ въ точкѣ и огпъ точки В пусть про¬ 

ведена будетъ въ кр^тѣ АВСН прямая ВБ, | 

сѣкугцая оный. Говорю, чтоуг.іѵы, которые * 

ВН дѣлаетъ съ касате.льною ЕГ, равны ( 

угламъ въ накосьлежащихъ отрѣзкахъ круга, 

то есть, что уголъ ГВН равенъ угл^ въ 

отрѣзкѣ ВАН состав.ленноліз", а уголъ НБЕ 

равенъ уг.лу въ отрѣзкѣ НСВ. 

Проведи отъ В, подъ прямыми уг.лами къ 

ЕГ, прямую ВА* и возьми на дугѣ ВН ка¬ 

кую ниесгпь точкз' ^5 ** протяни АН, НС, СБ. 

Пое.лику къ Кругу АВСН касаегпся прямая 

ЕГ въ точкѣ В, и отъ прикосновенія В про¬ 

ведена , подъ прямыми уг.лами къ касатель¬ 

ной , прямая ВА: то на ВА есть цеигпрь 

♦ід. круга Авен*' почему ВА есть поперечник^» 

крута АВСН. Слѣдственно уго.лъ АНБ, 

Зі. ползкрзжіи сосшав.ленный, есть прямой*» 

посему остальные углы ВАН, АВН а шре- 
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угольника АВВ » равны одноліу пря^іому. .11 

^толъ АВГ прямой же ^ посему уголъ АВГ 

равенъ угламъ ВАВ ^ АВВ. Отними обще 

^толъ АВВ • посему остальной уголъ ВВР 

равенъ углу ВАВ въ накосьлежащемъ огп- 

різзкѣ круга. И поелику АВСВ есть четыре- 

угольникъ въ кругѣ; то противулежащіе его 

утлы равны двумъ прямымъ*. А и утлы ВВР, * 

ВВЕ равны двумъ прямымъ 5 посему углы 

ВВР, ВВЕ равны угламъ ВАВ, ВСВ. Но въ 

нихъ уголъ ВАВ равенъ, по доказанному, 

углу ВБР^ чего ради остальной уголъ ВВЕ 

равенъ зтлу ВСВ въ накосьлежащеліъ огп— 

рѣзкѣ ВСВ крута. 

Итакъ, ежели прямая, и проч. ч. и Д. Н, 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХІП. 

На данной прямой написагпь отрѣзокъ 

круга, вмѣщающій уголъ равный данному 

прямолинейному углу. 

Пуспіь будетъ АВ данная прямая, а С 

данный прямолинейный уголъ.^Надлежитъ на 

Данной прямой АВ написагпь отрѣзокъ кру- 

вмѣщающій уголъ равный углу С. уголъ 

С есть или острой , или прямой , или 
*^}Пой. 

Пусть будетъ , вопервыхъ , острой , какъ 

Первой фигурѣ, ііри пряліои АВ, и при 
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*23,і. точкѣ А, составь уголъ ВАВ’равный углу С*- 

посему и уголъ ВАВ есть острой. Проведи 

отъ точки А, подъ прямыми углами къ ЛІ) 

*і 1,1. прямую АЕ’'^ и раздѣли АВ по поламъ въ 

Г5 и проведи ОШЪ точки Г, подъ прямымл 

углами къ АВ, прямую и протяни СБ. 

Поелику АГ равна ЕВ, а ГС общая5 що 

двѣ прямыя АГ, ГС равны двумъ прямымъ 

ГВ, ГС* и уголъ АГС равенъ углу ВЕС; по¬ 

сему основаніе АС равно основанію СВ. Слѣд¬ 

ственно кругъ, изъ ценгпра С и разстояніемъ 

СА написанный,пройдетъ и чрезъ В. Напиши 

сей кругъ; и пусть онъ будетъ АВЕ; и 

протяни ВЕ. Поелику отъ конца А по¬ 

перечника АЕ проведена, подъ прямыліи уг.ла- 

ми къ АЕ, прямая АП • гео АП касательна къ 

* ^ ®* ^'РУгу** ^ поелику къ кругу АВЕ касается пря¬ 

мая АП^ и отъ прикосновенія А проведена въ 

кругѣ АВЕ прямая АВ: то уголъ ПАВ равенъуг- 

*32. лу АЕВ, въ накосьлежащемъ отрѣзкѣ круга*. 

Но уголъ ПАВ равенъ углу С* поселіу и уголъ С 

равенъ углу АЕВ. Итакъ на данной прямой АВ 

написанъ отрѣзокъ кр^та АЕВ, вмѣщающій 

уголъ АЕВ равный данному углу С. 

Но пусть будетъ уголъ С прямой; * 

пусть надлежитъ еще на АВ написать от¬ 

рѣзокъ круга, вмѣщающій уголъ равный 

прямому С. Составь еще уголъ ВАП равны® 

Г' 
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прямому зтлу С, какъ значится на вто¬ 

рой фигз'рЬ 5 и раздѣли АВ по поламъ 

въ Г; и изъ центра Г, разстояніемъ кото¬ 

рой ниесіпь изъ прямыхъ ГА, ГВ, напиши 

кругъ ЛЕВ. Итакъ прямая АБ касатель- 

на къ кругу ЛЬЕ*, по причинѣ, чгпо уголъ *і6. 

при А есть прямой: и уголъ ВАБ равенъ углу 

въ отрѣзкѣ АЕВ" поелику и сей уголъ есть 

прямой*, ибо находится въ полукружіи. Но *3г. 

3,голъ ВАБ равенъ углу С 5 посему и уголъ 

въ отрѣзкѣ АЕВ равенъ углу С. Итакъ на 

АВ еще написанъ отрѣзокъ крута АЕВ 

вмѣщающій уголъ равный углу С. 

Но еще пусть будетъ уголъ С тупой. 

Составь при прямой АВ и при точкѣ А, сему 

углу равный, уголъ БАБ, какъ значится на 

третьей фигурѣ; и проведи, подъ прямыми 

углами къ АБ^ прямую АЕ; и раздѣли опять 

АВ по поламъ въ Г; и проведи, подъ прямыми 

углами къ АВ, прямую ГО; и протяни СВ. 

Ноелику опять АГ равна ГВ, а ГО общая; то 

^ Ь прямыя АГ, ГО равны двумъ прямымъ 

) РН; и уголъ АГО равенъ углу ЕГО: по- 

сему основаніе АО равно основанію ВО. 

^лЬдственно кругъ,изъ центра О и разстоя- 

^емъ ОА написанный, пройдетъ и чрезъ В. 

^ Кіпь проходитъ какъ АЕВ. Поелику же къ 

"еречнику АЕ^ отъ конца его, проведена 

9 
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подъ прямыми ^;глами, ііряѵіая АВ^ то АІ) ^ 

*і6. касашелыіа къ кругуАііВ и ;ть прикоснове¬ 

нія, что въ А, проведена пр імал АіЗ^ поселіу 

уголъ ВАВ равенъ лглу составленному въ иа- 

‘^32. косьлежащемъ круга огпрВзкВ АИВ’^. Но уголъ 

ВЛВ равенъ углу С; посему и уголъ въ 

отрѣзкѣ АНВ равенъ углу С. 

" Итакъ на данной прямой АВ написанъ 

отрѣзокъ кр .га АНВ , вліізіцаюиуій уголъ 

равный углу С. Ч. И с. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХІЛ^ 

* 

Отъ даннаго круга отнять отрѣзокъ, і 

вмѣщающій уголъ равный данному прямо- I 

линейному углу. 

Пусть будетъ АВС данный кругъ , а Г 

данный прямолинейный уголъ. Надлежитъ 

опіъ круга АВС отнять отрѣзокъ, вмѣща¬ 

ющій уголъ равный углу В. 

Проведи къ кру гу АВС касательную ЕГ 

■^17. въ точкЬ В и составь при прямой ЕР,й I 

при данной на ней шочкй В, уголъ ГВС рав' ' 

ный углу В. I 

Поелику къ кругу АВС касается прямая > 

ЕГ , и отъ прикосновенія В проведена пря'іай ^ 

ВС; то уголъ ЕВС равенъ углу составлей' | 

*32. ному въ ВАС, въ накосьлежащемъ отрѢзкЬ • 
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]1о уголъ ГВС равенъ углу С; посему и уголъ 
ръ ошр'ВзкБ БАС равенъ углу Ю. 

Итакъ отъ даннаго круга АВС отнятъ 

опір'Бзокъ БАС у вмѣщающій уголъ равный 

данному прямолинейному углу И. .4. И С. Н, 

предлонсеіііе; хххг. 

Ежели въ кругѣ двѣ прямыя взаимно пре¬ 

сѣкутся 5 то прялюугольникъ содержимый 

въ отрѣзкахъ одной равенъ прямоугольнику 
содержимому въ отрѣзкахъ другой. 

Пусгиь въ кругѣ АВСБ, двѣ прямыя АС, ВЮ, 

взаимно пресѣкутся въ точкѣ Е. Говорю’, 

что прямоугольникъ въ АЕ, ЕС равенъ 

прямоугольнику въ ЕЕ, ЕВ. 

Ежели прямыя АС, ВВ проходятъ чрезъ 

Центръ, такъ что Е будетъ і^енгпръ круга 

АВеВ* гпо явно, что по равенству прямыхъ 

АЕ, ЕС, ВЕ, ЕВ, и прямоугольникъ въ АЕ, ЕС 

равенъ прямоугольнику въ ВЕ, ЕВ. 

Но пусть прямыя АС, ВВ не проходятъ 

чрезъ центръ. Возьми центръ круга АВСВ*, и 

^З^сть будетъ оный Е; и отъ Г проведи, 

Перпендикулярныя къ АС, ВВ, прямыя ЕС, 

и протяни ЕВ, ЕС, ЕЕ. 

Ноелику'^ прямая ЕС, проходящая чрезъ 

Ченщръ, прямую АС, непроходящую чрезъ 
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центръ, разс'Ізкаеіпъ подъ прямыми углами ^ 

*3. то ралсВ іеггіъ оную п и > поламъ*: посему А(і 

равна СС. II поелику прямая ЛС разсѣчена па 

равныя въ О, и на неравныя въ Е; то прямо¬ 

угольникъ въАЕ,ЕС, вмѣстѣ съ квадратомъ 

^5,п. изъ СЕ, равенъ квадрату изъ СС*. Пріідай 

обще квадратъ изъ СЕ', посему прямоуго.ль- 

нпкъ въ АЕ, ЕС, вмѣстѣ съ квадратами изъ 

ГС, СЕ, равенъ квадратамъ изъ СС, СЕ. Ло 

квадратамъ изъ ЕС , ОЕ равенъ квадратъ 

*'47іі- изъ ЕЕ*^ квадратамъ же изъ СС, СЕ равенъ 
квадратъ изъ ЕС; посему прямоуго.льникъ въ ^ 

АЕ, ЕС, вмѣстѣ съ квадратомъ изъ ЕЕ, 

равенъ квадрату изъ ЕС. Но ЕС равна 113; по¬ 

сему прямоугольникъ въ АЕ, ЕС, вмѣстіз съ 

квадратомъ изъ ЕЕ, равенъ квадрату ИоЪ 

ГВ. Потому же и прямоугольникъ въ ЕЕ, ЕВ,' 

вмѣстѣ съ квадратомъ изъ ЕЕ, равенъ 

квадрату изъ ГВ. А доказано, что и іірямо- 

уголыі.ікъ въ АЕ, ЕС, вмѣстѣ съ квадра¬ 

томъ изъ ГЕ, равенъ квадрату изъ ЕВ: ио' 

сему прямоугольникъ въ АЕ, ЕС, вмѣстѣ съ 

квадратомъ изъ ЕЕ, равенъ прямоуто.лыиіку 

въ БЕ, ЕВ, вмѣстѣ съ квадратомъ и-іъ 

ГЕ. Отними обгце квадратъ изъ РЕ; посещу 

оста.льной прямоуго.\ыіикъ въ АЕ, ЕС равенъ 

прямоуго.яьнику въ ЮЕ, ЕВ. 

іігпакь, еже.ли въ кругъ, и проч. ч. И 
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Ежели внѣ круга взята будетъ какая ни- 

еспіь точка ^ и отъ нея на крутъ упадутъ 

двВ прямыя, изъ коихъ одна пресВкаегпъ 

кругъ, а другая къ неліу касается : то пря¬ 

моугольникъ , содержимый въ цѣлой и въ 

прямой, коіпорая внѣ круга между то.кою 

и выпуклою окружностію, равенъ квид^ ату 

изъ касательной. 

Внѣ крута АіЗС пу сть бу^детъ взята ка¬ 

кая ниесгпь точка Б * и отъ Б на крутъ 

АВС пусть упадутъ двѣ пряліыя БСА , БВ ^ 

п пусть прямая БСА іфссѣкасшъ круть 

4ВС, а БВ къ нему касается. Говорю, 

что прямоугольникъ въ АБ , БС равенъ ква¬ 

драту изъ БВ. Прямая БСл или іі^;оходип;ъ 

чрезъ центръ , или нѣпіъ. 

Пусть,вопервыхъ,проходитъ чрезъ центръ, 

и пус-иь будетъ В’ центръ круга АВС: и 

иротяііи ГВ. Ніпакъ уголъ ГВБ есть пря¬ 

мой*. И поелику прямая АС разсѣчена по*і8. 

поламъ въ Г , и приложена къ ней прямая 
СП • ' ^ 
^ 5 пю прямоугольникъ въ АБ , БС , вмѣ- 

•^ПіБ съ квадратіомъ изъ ГС , равенъ ква¬ 

драту изъ ГБ . Но ГС равна ГВ 5 посему 

чрямоугольникъ въ АБ , БС , вмѣспіѣ съ ква¬ 

дратомъ изъ В'В, равенъ квадрату изъ ГБ. 
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Квадратъ же изъ ГВ равенъ квадратамъ 

*47>*-изъ ГВ, ВВ*, ибо люлъГВВ есть прямой; : 

посему прямоугольникъ въ ЛВ , ВС , вмѣ¬ 

стѣ съ квадратомъ изъ ГВ,равенъ квадратамъ 

изъ ГВ, ВВ. Отними обіце квадратъ изъ 

ГВ; чего ради остальной прямоугольникъ 

въ АВ , ВС равенъ квадрату изъ касатель¬ 

ной ВВ. 

Но пусть Прямая ВСА и не проходитъ 

чрезъ центръ круга АВС. Возьми его центръ 

Е" ; и отъ Е проведи, перпендикулярную къ 

АС, прямую ЕГ ; и протяни ЕВ, ЕС, ЕВ. 

Итакъ уголъ ЕГВ есть прямой. И ііое.хи- 

ку прямая ЕГ , проходящая чрезъ центръ, 

прямую АС , пепроходящу ІО чрезъ центръ, 

разсѣкаетъ подъ прямыми утлаліи ; шо раз- 

'•3. сѣчетъ оную и по поламъ*: посему АГ 

равна ГС. П поелику прямая АС разсѣчена 

по поламъ въ Г ; и пріі.ложена къ ней пря¬ 

мая СВ : гпо прямоу гольникъ въ АВ, ВС, 

вмѣстѣ съ квадратомъ изъ ГС , равенъ ква- 

•6,II. дрзпіу изъ ГВ*. Придай обще квадратъ изъ 

ГЕ; посему прямоугольникъ въ АВ , ВС, 

вмѣстѣ съ квадратами йзъ СЕ, ГЕ, р^' 

венъ квадраталіъ изъ ВГ, ГЕ. Но квадра¬ 

тамъ изъ ВГ , ГЕ равенъ квадратъ изъ ВЬ; 

ибо у го.лъ ЕГВ есть прямой ; а квадратам* 

изъ СГ , ГЕ равенъ квадратъ изъ СЕ: по- 
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сему прямоугольникъ въ АВ, ЮС , вмѣстѣ 

съ квадратомъ изъ ЕС , равенъ квадрату 

дзъ ЕЮ. Но ЕС равна ЕВ ; посему прямо¬ 

угольникъ въ АЮ, ЮС, вмѣспіѣ съ ква¬ 

дратомъ изъ ЕВ , равенъ квадрату изъ ЕЮ. 

Квадрату же изъ ЕЮ равны квадрапіы изъ 

Е13, ВЮ, ибо уголъ ЕВЮ есть прямой; 

посему прямоугольникъ въ АЮ , ЮС , вмѣстѣ 

съ квадратомъ изъ ЕВ, равенъ квадрапіаліъ 

изъ ЕВ, ВЮ. Ошни-ми обще квадрап.ъ и..ъ 

ЕВ ^ нею ради остальной пряяо^ ю.лаиикъ 

въ АЮ , ЮС равенъ квадрату изъ ЮВ. 

Ишакъ, еже.\и внѣ круга,и іір. Ч. И Д. Н. (Зі]. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХУП. 

Ежели внѣ круга взята будетъ какая ни- 

есіпь точка ^ и огпъ нее на кр^гъ упадуп.ъ 

двѣ прямыя, изъ коихъ одна пресѣкаетъ 

кругъ , а другая къ нему надаетъ ^ и будетъ 

Прямоугольникъ въ цѣлой сѣкущей и въ пря¬ 

мой , которая внѣ круга между точкою и 

ььіпуклою окружностію , равенъ квадрату 

изъ падающей : то падающая будешь ка¬ 

саться къ кругу. 

І^нѣ круга АВС пусть будетъ взята ка- 

*'Ия ниесть точка Ю; и отъ Ю на кругъ 

А^ВС пусть упадутъ двѣ прямыя ЮСА, ЮВ ; 



іЗб ЭВКЛИД. НАЧАЛЪ 

и пусть пряліая ЮСА пресѣкаетъ кр^гт, 

а ЮВ къ нему падаетъ • и пусть прямоуголъ- 

никъ въ АХ) , ЮС равенъ квадрату изъ ВВ I 

Говорю, что ЮВ касается къ кругу АВС. 

**7- Проведи къ кругу АВС касательную ЮЕ^- 

•і-и возьми круга АЕС*^ центръ Г и протя¬ 

ни РЕ , ГВ, ГЮ. 

•і8. Итакъ уголъ ГЕЮ есть прямой*. И по¬ 

елику ЮЕ касается къ кругу АВС , и ЮСА 

пресѣкаетъ оный • то прямоугольникъ въ 

**36. АЮ, ЮС равенъ квадрату изъ ЮЕ*. Пред¬ 

полагается же, что прямоугольникъ въ АЮ, 

ЮС равенъ квадрату изъ ЮВ ; посему ква¬ 

дратъ изъ ЮЕ равенъ квадрагпу изъ І)Б; 

а посему ЮЕ равна ЮВ: А и РЕ равна ГБ; 

итакъ двѣ прямыя ЮЕ, ЕГ равны двумъ 

прямымъ ЮВ, ВГ; и основаніе ГЮ имъ общее: 

посему уголъ ЮЕР равенъ углу ЮВР. Но 

уголъ ЮЕР прямой; посему и уголъ ЮВГ есшь 

прямой. Прямая же ВГ,продолженная есшь по¬ 

перечникъ ; а прямая, проведенная отъ кон¬ 

ца поперечника, подъ прямыми къ нему угла- 

•іб. ми, касается къ кругу»; ^посему ЮВ ка¬ 

сается къ кругу АВС. Подобно же докажемъ^ 

естьли центръ будетъ и на АС. 

Итакъ, ежели внѣ круга , и проч. Ч. И Д* 
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НАЧАЛЪ. 

КНИГА 1У. 

ОПРЕДѢЛЕНІЯ. 

ьТТрямолинеЙНАЯ фигура называется впи- 

ганною въ другой прямолинейной фигурѣ, 

когда каждый изъ угловъ вписываемой фи¬ 

гуры прикасается къ каждой сторонѣ той, 

®'ь которой вписывается. 

2. Подобно, фигура называется описан¬ 

ною около другой фигуры, когда каждая 

гчіорона описываемой фигуры прикасается 

Г'Ъ каждому углу той, около которой опи- 

*^ьівается. ' 

Прямолинейная фигура называется впи- 

*^анною въ кругѣ, когда каждый уголъ впи— 

’^ьіваемой фигуры прикасается къ окружно- 

круга. 
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4- А прямолинейная фигура называется 

описанною около круга , когда каждая снюро. 

на описываемой фигуры касается къ окр^®, 

ности круга. 

5. Подобно , крутъ въ прямолинейной фи, 

гурѣ называется вписаннымъ , когда окру*, 

ность круга касается къ каждой сіпоронЬ 

фигуры, въ которой вписывается. 

6. Кругъ же называется описаннымъ около 

прямолинейной фигуры , когда окружность 

кр^га пр Iкасается къ каждому углу фигу¬ 

ры, около которой описывается. 

■7. Прямая называется помещенною въ кру¬ 

гѣ, когда концы ея су^ть на окружности 

круга. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ПЕРВОЕ. 
у 

Въ данномъ кругѣ поліѣсгпить прямую 

равную данной прямой , которая не больше 

поперечника онаго круга. 

Пусть будетъ АВС данный кругъ, а ^ 

данная прямая, которая не больше поперс’' 

н.іка онаго круга. Надлежитъ въ кругѣ 

помѣстить прямую равную прямой Ю- 

Круга АВС проведи поперечникъ ВС ■ 

ежели ВС равна Ю; то предложенное 

•опр.7. лаио, ибо въ кругѣ АВС помѣщена* 
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ЛС равная В. Естьли же ВС больше В; то 

положи прямую СЕ равную В’^; и изъ центра *3,1. 

разстоян'іеліъ СЕ, напиши кругъ АЕЕ • и 

нроишни СА. 

Поелиіц точка С есть Центръ круга 

АЕГ, ігю СА равна СЕ. Но В равна СЕ^ чего 

ради В равна и С А. 

Итакъ въ данномъ кругѣ АБС помѣщена 

грячая СА равная данной прямой В, которая 

не больше поперечника онаго круга, ч. іі с. іі. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ II. 

Въ данномъ кругѣ вписать треугольникъ 

равноугольный данному треугольнику. 

Пусть будетъ АВС данный крутъ, а ВЕР 

данный треугольникъ. Надлежитъ въ кру¬ 

из АВС вписать треугольникъ равноуголь- 

ный треугольнику ВЕР. 

Проведи прямую ОН, касательну^ю къ 

АВС въ точкѣ А* 5 и составь при *і7,III. 

Прямой АН, и при точкѣ на ней А, утолъ 
Нас равный у глу ВЕГ* 5 и еще при прямой *23»і. 

и при точкѣ па ней А, уголъ ОАВ 

Равный углу РВЕ; и протяни ВС. 

прямая ОА касается къ кругу 

и отъ прикосновенія проведена въ кругѣ 

РЯ'іая АС: гпо уголъ САС равенъ углу въ 
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накосьлежащемъ отрѣзкѣ круга,то есть \т-ду 

•32,111. АІіС . Но ^толъ САС,равенъ и }ілу ВЕР* посе> 

му и уголъ АБС равенъ углу ВЕГ. Нотоліу ц 

уголъ АС В равенъ углу РВЕ : слѣдственно 

и остальной уголъ БАС равенъ остальному 

•32,1. ЕРВ*. Чего ради треугольникъ АБС есніь 

равноугольный треугольнику ВЕР , и впи- 

•опр.З. санъ въ кругѣ АБС*. 

РІтакъ въ данномъ кругѣ вписанъ тне- 

угольникъ равноугольный данному треуго-дь- 

нику Ч. и С. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ III. 

Около даннаго круга описать треуголь¬ 

никъ равноугольный данному шреугольниI^. 

Пусть будепіъ АВС данный кругъ , а БЫ 

данный треуто.льникъ. Надлежитъ около кру¬ 

га АВС описать треутолыіикъ равноуголь¬ 

ный треугольнику ВЕР. 

Продолжи ЕР на обѣ стороны къ гпоч- 

*і;Ш. камъ О, Н5 возьми крута АБС центръ 

и проведи какъ ниесіпь прямую КБ’ пр“ 

прямой КВ, и при точкѣ на ней К, составь 

*23,і. уголъ ВКА равный углу ВЕС*, а утолъ ВКб 

равный углу ВРН • и чрезъ точки Л, Б; ^ 

проведи , касательныя къ кругу АБС, ир**' 

»г7,ш.мыя ЬАМ, МВК, КСЕ*. 



Поелику къ кругу АВС касаются прямыя 

уі], М]\; ]\Ь въ гі,-очкахъ А, В, С; и отъ 

ценіира К къ точкамъ А , В, С протяну— 

іпы прямыя КА ^ КВ , КС : то углы при 

клочкахъ А, В , С суть прямые*. II по- *і8,ИГ, 

елііку чешыреуюлыіика АМВК всѣ четыре 

угла равны четыремъ прямымъ*, ибо АМВК ‘ЗаД, 

можетъ раздѣлиться на два треугольника ^ 

и ѵі'лы МАіі , КВМ суть прямые : посему 

остальные углы АКВ , АМВ равны двумъ 

прямымъ. Аи углы ВЕС, ВЕГ равны двумъ 

прямымъ*; посему углы АКВ, АМВ равны ТЗД. 

угламъ ВЕС, ВЕГ. Но въ нихъ уголъ АКВ 

равенъ углу ВЕС; посему остальной АМВ 

равенъ остальному ВЕГ Подобно же дока- 

жегпся , что и уголъ ЕИМ равенъ углу ВГЕ ; 

посему и остальной уголъ МКУ равенъ 

остальному ЕВГ. Слѣдственно треуголь¬ 

никъ ЫѴШ есть равноугольный треугольни¬ 

ку ВЕГ, и описанъ около круга АВС*. *опр.4. 

Итакъ около даннаго круга описанъ тре¬ 

угольникъ равноугольный данному треуголь¬ 

нику. Ч. и. с н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ІГ. 

В-К 
данномъ треугольникѣ вписать крутъ. 

^Усгпь будетъ АВС данный треугольникъ. 

^ ндлеаситъ въ треугольникѣ АВС вписать 
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Раздѣли углы АВС , АСВ по поламъ пр^ 

•9,1. мымп ВБ , СВ* , кои и встрѣтятся тіуспц ' 

въ точкѣ В- п проведи отъ В^ гіерііеіццр^ 

лярныя къ АВ, ВС, СА, прямыя ВЕ,ВГ,Вс- 

Поелику уголъ АВВ равенъ углу СБС 

ибо уголъ АВС раздѣленъ по поламъ • шакв 

и прямой уголъ ВЕВ равенъ прямому ВКВ- 

то два треугольника ЕВВ, ЕВВ іімЬіопі„ 

два угла равные двумъ угламъ , и одну сто¬ 

рону равную одной сторонѣ; кон прогшісі,. 

лежатъ равнымъ угламъ , то есть , 

имъ сторону ВВ : іілсему и прочія сторо¬ 

ны бу'дутъ имѣть равныя прочимъ сгпоро- 

•26,1. намъ* ; а посему ВЕ равна ВЕ. Потюму же • 

и ВС равна ВГ; « чего ради три прямыя БЕ, 

ВЕ , ВС суть взаимно равны ». II потом} | 

крутъ, изъ і^еніпра В и разстіояніемъ одной 

изъ прямыхъ ВЕ , ВЕ , ВС написанный, прой¬ 

детъ и чрезъ прочія точки ' и будетъ ка¬ 

саться къ прямымъ АВ , ВС , СА , ибо углы 

при точкахъ Е , Е, С суть прямые. А бу- [ 

де бы пресѣкалъ оныя, пю прямая, провГ' і 

денная отъ конца поперечника подъ пря-'іЫ' 

ми къ нему углами, упала бы въ кругъ, чгпо» 

*іб,ш. по доказанному , нелѣпо*. А посему и гфугъ- : 

изъ центра В и разстояніемъ одной 

прямыхъ ВЕ , ВЕ, ВС написанный, не пр*^ 

сѣчетъ прямыхъ АВ , ВС , СА ; слѣдсш®®*' 
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до къ нимъ касирпіся, и будетъ кругъ впи¬ 

санный въ треугольникѣ АБС*, к Впиши *опр.5. 

оньій^ какъ ЬБС. в 
Итакъ въ данномъ треугольникѣ АБС 

вписанъ кругъ КБС. ч. и с. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ Г. 

Около даннаго тпеугольника описать кругъ. 

П\сть будетъ АБС данный треугольникъ. 

Надлежитъ около даннаго треугольника АБС 

описать крутъ. 

РаздВли прямыя АВ, АС по поламъ въ 

точкахъ Б, Е* * и отъ точекъ В , Е про-*і®Д* 

веди, подъ прямыми углами къ АВ, АС, 

прямыя БЕ, ЕЕ*. Онѣ встрѣтятся или*іі,і. 

Бнипрь треугольника АБС, или на прямой ВС, 

или внѣ БС. 

11}сть, вопервыхъ, встрѣтятся внутрй 

піреугольнпка въ Е. Протяни ЕВ, ЕС, ЕА. 

Поелику АБ равна ВБ , а БЕ еспт общая, 

ч подъ прямыми къ нимъ углами* посему 

основаніе АЕ равно основанію ЕВ\ Подобно *4,І. 

докажемъ, что и СЕ равна АЕ*, слѣдствен¬ 

но и ЕВ равна ЕС: чего ради три прямыя 

Ев, ГС сушь взаимно равны. II іюпю- 

Кругъ, изъ центра Е и разстояніемъ одной 

Прямыхъ ГА , ЕВ, ГС наішсанныи, іірой- 
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детъ и чрезъ прочія точки, и будетъ 

»опр.6. описанный около трс^толыпіка АВС"=. Опц. 

ши оный, какъ АВС. 

Но пусть ЮГ, ЕГ встрѣтятся и на прд. 

мой ВС въ Г , какъ значится на впюрой фи. 

гурѣ. Протяни АГ; То подобно же докажемъ 

что точка Г есть центръ крдга описанна¬ 

го около треугольника АВС. 

Но пусть БГ, ЕР встрѣтятся и внѣ тре¬ 

угольника АВС опять въ Г , какъ зиачтпгк 

на третьей фигурѣ. Протяни АР, ВР,СГ. 

Поелику опять АБ равна БВ, а БР есть 

общая ^ и подъ прямыми къ нимъ ^г.гами; 

посему и основаніе АР равно основанію РБ. 

Подобно докажемъ, что и РС равна РА: 

слѣдствено и Р’В равна РС. РІ потому опять 

кругъ, изъ центріа Р и разстояніемъ одной 

изъ прямыхъ РА, РВ, РС написанный, прой¬ 

детъ и чрезъ прочія точки , и будетъ кр)}П) 

•опр.б. описанный около треугольника АВС*. Напи- , 

ши оный , какъ АВС. і 

РІтакъ около даннаго треугольника опИ' 

санъ крз^гъ. Ч. и с. И. , 

СЛѢДСТВІЕ. Отсюда явствуетъ, что ко- | 

гда центръ круга падаетъ внутри шреуго-’іь' 

ника, то уголъ ВАС будетъ въ оіпр’Б^’'^ 

большемъ полукружія , а потому меньше яр®' 
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ліаго^^ когда же на ВС ^ то будетъ въ полу- 

,;ружіи , п попіолту пряліой* ; а когда центръ *5і,т. 

упадетъ внѣ прямой ВС, то уголъ ВАС 

будетъ въ отрѣзкѣ меньшемъ полукружія , 

и потому больше прямаго*. Слѣдовательно 

и обратно, когда данный уголъ меньше пря¬ 

наго , то прямыя БВ, ЕР встрѣтятся вну¬ 

три треугольника ^ когда же прялгой , шо 

на ВС; а когда больше прямаго, то внѣ ВС. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ УІ 

Бъ данномъ кругѣ вписать квадратъ. 

Пусть бу^детъ АВСЮ данный кругъ. Над¬ 

лежитъ въ крутѣ Авен вписать квадратъ. 

Проведи въ кругѣ АВСН два поперечника 

АС, ВН, подъ Прямыми утлами одинъ къ 

другому; и ггротяни АВ, ВС, СН, НА. 

Поелику ВЕ равна ЕН, ибо Е есть центръ, 

а ЕА есть общая, и подъ прямыми къ нимъ 

углами; посему основаніе АВ равно осно¬ 

ванію АН. Потому же и каждая изъ прямыхъ 

) СН равна каждой изъ прямыхъ ВА, АН; 

'•егоради четыреутолыіикъ Авен есть равио- 

‘^піоронный. Говорю же, что онъ и прямо¬ 

угольный. Ибо, какъ прямая ВБ ееть попе- 

Р^'гникъ круга АВСБ; то БАБ есть по- 

Укружіе; посему уголъ ВАН прямой». По-*ЗіДіі. 

ю 
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тому же и каждый изъ угловъ АВС, БСВ,СБд 

есть прямой: чего ради чегпіареугольникъ 
АВСВ есть равноугольный. А доказано , чшо 

онъ и равиосшоронный; слѣдственно онъ 
оіг.ЗоД. есть квадрапіъ* ; II вписанъ въ данномъ 

*опр.З. кругѣ АВСВ*. 

Итакъ въ данномъ кругѣ АВСВ вписанъ 

квадратъ АВСВ. ч. и с. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ГІІ. 

Около даннаго кр^та описать квадратъ. 

П^сшь бздеть АВСВ данный кругъ. Над¬ 

лежитъ около круга АВСВ описагпь квадратъ. 

Проведи вь круге АВСВ два поперечинка 

АС, ВВ, подъ прямыми углами одинъ къ 

другому у и чрезъ точки А, В, С, В проводи 

касате.льныя къ кругу АВСВ прямыя ГО, 

ОН, НК, КЕ. 

Поелику ГСг касается къ кругу АВСВ, и 

отъ центра Е къ прикосновенію А протяну- 

та прямая ЕА • то углы при А сушь прямые*- 

Потому же и уілы при пючкахъВ, С, В сугпь 

прямые. И поелику' уго.гъ АЕВ есть прямой,» 

уіо.лъ ЕВС прямой же ^ посему СН пара-’'" 

♦28.1. лельна къ АС*. Потому же и АС парал.лельна 

къ ГК^ слѣдственно и СН паралле.льпа 

=*Зо,і. ГК*. Подобно докажемъ, чшо и каждая язь 
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прямыхъ СГ, НК параллельна къ ВЕН. Итакъ 

СК ^ СС ^ АК ^ 1В, ВК с_уть паралле¬ 

лограммы; посему СЕ равна НК*, а ОН *34,І. 

равна ЕК. П поелику АС равна ВН; и 

ДС равна каждой изъ прямыхъ СН^ ЕК, а 

БВ каждой изъ пряліыхъ СЕ, НК: посему 

каждая изъ прямыхъ СН, ЕК равна каждой изъ 

I прямыхъ СЕ, НК. Чего ради чепіыреуголыгикъ 

ГСНК еспіь равносшоронныи. Еоворю же,чіпо 

онъ и прямо_уголйный. Ибо, какъ СВЕА есть 

[ параллелограммъ; и уголъ АЕВ прямой :то и 

1 уголъ АСВ есть прямой*. Подобно докажемъ, •З41, 

что и углы при Н,К,Е суть прямые: чего ради 

четыреугольникъ ЕСНК есть прямоутольный. 

А доказано,что онъ и равносторонный; слѣд¬ 

ственно онъ есть квадратъ: И описанъ около 
крута Авен*. *опр.4 

Итакъ около даннаго круга описанъ 
квадратъ, ч. и с. н. (Зз). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ VIII. 

І^ъ данномъ квадратѣ вписать кругъ. 

Дусть будетъ АВСН данный квадратъ, 

вдлежитъ въ квадратѣ АВСН вписать кругъ, 

аздѣли каждую изъ прямыхъ АВ , АН по 

^оламъ въ точкахъ Е, Е ; и чрезъ Е прове- 

^ ’ параллельную къ которой ниесть изъ 

РявіыхьАВ, СН^ прямую ЕН*; а чрезъЕ^Зі,!. 
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проведи, параллельную къ которой ииесшг, 

изъ прямьіхъ АЮ , ВС , прямую ГК. Итакъ 

каждый изъ четыреутольниковъ АК ^ КВ^ 

АН , НБ , АС, СС , ВС , СБ есть паралле- 

лограмліъ 5 и противулежащія ихъ стороны 

суть равны*. И поелику АБ равна АВ • и 

АЕ есть по.ховьна АБ ^ а АГ по.ловина ЛВ; 

посему и АЕ равна АГ ^ слѣдственно и про- 

ігіивѵлежаш'ія имъ стороны равны , а посему 

и ГО равна СЕ. Подобно докажемъ , что 

и каждая изъ прямыхъ СН, СК равна ка/кдой 

изъ прямыхъ ГО , СЕ : чего ради четыре 

прямыя СЕ, СГ , СН , ОК взаимно равны. 

І1 потому крутъ, изъ центра О и разспюя- I 

иіемъ одной изъ прямыхъ СЕ , СГ, СН, СК 

написанный , пройдетъ и чрезъ прочія точ¬ 

ки ; и бу'дешъ касаться къ прямыдіъ АВ, БС 

СБ, БА , ибо уг.\ы при Е , Г , Н, К суть 

прямые. А бу де бы крутъ пресѣкалъ прямыя 

АВ , ВС , СБ , Бх\-, то прямая, проведен иная 

ОШЪ конца поперечника подъ прямыми къ 

нему углами, упала бы въ крутъ, что, по дО' 

казанному, ие.ѵЬію*. А посему и крутъ, изъ 

центра С и разстояніемъ одной изъ прямых^ 

СЕ, СГ , СИ, СК написанный, не прссІ5" 

чет ■ прямыхъ АВ , ВС , СБ, БА : слКД' 

ствеппо къ нимъ касается , и будетъ кру^^ 

*опр.5. вписанный въ квадратѣ АііСБ*. к 

оный,какъ ЕВ ПК. м 
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Ишакъ въ данномъ квадратѣ вписанъ 

кругъ. Ч. и с. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ IX. 

Около данннаго квадрата описать кругъ. 

ІІ^сшь будетъ Авен данноій квадратъ. 

Надлежитъ около квадрата АВСН описать 

кр:^гъ. 

Протяни АС , ВН, кои пресѣкутся пусть 

въ Е. 

Поелику Нх\ равна АВ, а АС общая ; то 

двБ пряліыя НА, АС равны двумъ прямымъ 

ВА, АС" и основаніе НС равно основанію ВС: 

посему уголъ НАС равенъ углу ВАС* ; а по- *8,І. 

сему уголъ НАВ раздѣленъ по поламъ ііряліою 

АС. Подобно докажедіъ, что и каждый изъ 

угловъ АВС, вен, СНА раздѣленъ по по- 

ладіъ одною изъ прямыхъ АС , НВ. П поели¬ 

ку уголъ НАВ равенъ ^тлу АВС* и уголъ ЕАВ 

есть половина ут.да НАВ, а уголъ ЕВА есть 

по.довина угла АВС : посему уголъ ЕАВ ра¬ 

венъ углу ЕВА ^ слВдствеіпю и сторона ЕА 

равна сторонѣ ЕВ*. Подобно докажемъ, *бД. 

Что и каждая изъ прямыхъ ЕА , ЕВ равна 

Каждой изъ прямыхъ ЕС, ЕН: чего ради 

Четыре прямыя ЕА, ЕВ, ЕС, ЕН сушь 

взаимно равны. И потому кругъ, изъ центра 

^ и разстояніемъ одной изъ прямыхъ ЕА; ЕВ; 
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ЕС, ЕВ написанный, пройдетъ и чрез^ 

прочіія точки, и будетъ кругъ описанный 

*опр.б. около квадрата АііСВ*. Опиши оный 

какъ АВСВ. 

Итакъ около даннаго квадрата описанъ 
кругъ, ч. II с. Н. (33). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ X. 

Составить равнобедренный іпреугольникъ, 

имѣющій каждый изъ угловъ при основаніи 

двукратный остальнаго. 

Изложи какую ниесть прямую АВ 5 и 

разсѣки ее въ точкѣ С, такъ чтобы прячо- 

угольникъ въ АВ, ВС былъ равенъ квадрату 

изъ СА*^ и изъ центра А, разстояніемъ 

АВ , напиши кругъ ВВЕ; и въ кругѣ ВВЕ 

•і- помѣсти прямую ВВ равную прямой АС*, , 

которая не больше поперечника круга ВВЕ; ; 

и протяни АВ, СВ; и около треугольника 

*5. АСВ опиши кругъ АСВ*. 

Поелику пряаіоугольникъ въ АВ, ВС равенъ ! 

квадрату изъ АС, а АС равна ВВ; посему 

прямоугольникъ въ АВ, ВС равенъ квадрату | 

и?ъ ЕВ. Ишакъ поелику внѣ круга АСВ взята | 

точка В; и отъ В на кругъ АСВ падаютъ | 

днѣ прямыя ВА, ВВ, изъ коихъ одна пресѣ" І 
каешъ кругъ, а другая къ нему падаетъ; и прЯ" | 
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зіоугольникъ въ АБ, ВС равенъ квадрату изъ 

рВіпіо ББкасается къкругу АСБМ1 іюелик^ ‘З;,!!!, 

РБ касается, и отъ прикосновенія Б про¬ 

ведена прямая БС • посему ^голъ ББС равенъ ^ 

^ілу въ иакосьлежащемъ ошрЬзкѢ круіа, шо 

есть углу БАС*, Поелику же у юльББС равенъ •32,ІП. 

^тлуБАС; придай о()ще уголъ СБА : посему 

цѣлый уголъ ВБА равенъ дву чъ угламъ СБА, 

БАС. Но угламъ СБА, БАС равенъ вн13шны.г 

уголъ ВСБ*" посему уголъ ББА равенъ и углу 

ВСЮ. 5голъ же ББА равенъ углу СЬБ*, иГк> 

сторона БА равна сторонъ А8* слѣдственно 

и уголъ ББА равенъ углу ВСБ. Итакъ три 

угла ББА, ББА, БСБ суть взаимно равны.И 

поелику уголъ ББС равенъ углу ЬСБ’ гао 

и сторона ББ равна сторон В БС*. НоББ,*б,Т» 

по положенію, равна СА* ггосему и АС равна 

СБ, слѣдственно и уголъ СБА равенъ уілу 

І*АС; а пасе му углы СБА, БАС суть дву¬ 

кратны угла БАС. Угламъ же СБА, БАС 

равенъ уголъ БСБ , посему и уголъ БСБ 

^сгпь двукратный угла БАС. уголъ же БСБ 

равенъ каждому- изъ угловъ ББА, ББА' чего 

ради и каждый изъ утловъ ^ЗБА, ББА есть 

Л®}'кратный угла БАБ. 

^Бпакъ составленъ равнобедренный тре¬ 

угольникъ АББ, имѣющій каждый изъ угловъ 

основаніи ББ двукратный осгаа.\ьиаго» 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ XI. 

Въ данномъ кругѣ вписать равностороц, 

ный и равноугольный пятиугольникъ. 

Пусть будетъ АБСЮЕ данный кругъ. Над, 

.яежигпъ въ кругѣ АВСВЕ вписать равно- 

спіоропный и равноугольный пятиугольникъ. 

Изложи равнобедренный треугольникъ 

ген , имѣющій каждый изъ уідовъ С, Н 

двукратный угла Г*; и впиши въ кр^гѣ 

АВСБЕ треугольникъ АСЮ равноугольный 
*2. треугольнику ГСН% такъ чтобы уголъ САВ 

былъ равенъ углу Г, а каждый изъ угловъ 

АСЮ, СЮА былъ равенъ каж'дом^ изъ угловъ 

О, Н; посему каждый изъ угловъ АСЮ, СЮА 

есть двукратный угла САЮ. Раздѣли каждый 

изъ 3 гловъ АСЮ , СЮА по поламъ пряліыми 

СЕ, ЮВ*‘ и протяни ЛВ, ВС, ЮЕ, ЕА. 

Поелику каждый и.зъ угловъ АСЮ , СЮА 

есть двукратный угла САЮ; и раздѣлены 

они по полаліъ прямыми СЕ, ЮВ : шо пять 

угловъ ЮАС , АСЕ , ЕСЮ , СЮВ , ВЮА взаи¬ 

мно равны. Равные же утлы стоятъ на р^' 

впыхъ дугахъ* ^ посему пять дугъ АВ, ВС, 

СЮ, ЮЕ, ЕА взаимно равны. А равныя Д)" 

ги стягиваются равными прямыми* ^ посе¬ 

му пять прямыхъ АВ, ВС, СЮ, ЮЕ,ЕА взаиЫ' 

но равны. Чего ради пятиугольникъ АВСВ^ 
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еспіь равіюсторонный. Говорю же , что онъ 

л равцозто.\ьный. Ибо,какъ дуга АВ равна БЕ; 

придай обще дугу ВСЮ : посему цѣлая дуга 

дІЗСБ равна цѣлой дугѣ ЕБСВ. На дугѣ же 

дБСБ стоитъ уголъ АЕБ , а на дугѣ ЕБСВ 

^голъ ВАЕ ; посему уголъ ВАЕ равенъ углу 

ДЕБ*. Потому же и каждый изъ угловъ АВС, *27,ііг. 

ВСБ, СБЕ равенъ каждому изъ угловъ ВАЕ , 

АЕБ : чего ради пятиугольникъ АВСБЕ есть 

равноугольный. А доказано, что онъ и ра- 

Еносторонный: 

Итакъ въ данномъ кругѣ вписанъ равно- 

ггпороиный и равноугольный пятиугольникъ, 

ч. II с. II. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XII. 

Около даннаго круга описать равносто- 

рониый и равноугольный пятиугольникъ. 

ІІусіпь будегпъАВСБЕ данный кругъ. Надле¬ 

житъ около круга АВСБЕ описать равно- 

ОДоронпый и равноугольный пятиугольникъ. 

Возьми точки А,В,С,Б,Е, при ко- 

•Лорыхъ суть углы вписаннаго пятиугольни- 

• итакъ дуги АВ, ВС, СБ, БЕ, ЕА*іі» 

взаимно равны* ; и чрезъ А, В, С,Б,Е *28ДИ- 

^'роведи касательныя къ кругу прямыя ОН , 

КЬ, ЕМ, МО ; и возьми круга АВСБЕ 

В^птръ Р; и протяни РВ, РК, РС, РЕ, РБ- 
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Поелику Прямая КЬ касается къ кругу 

АВСВЕ въ С , и ояіъ центра Е къ ирнкос, 

новеи'ш С протянута прямая ГС; пю ГС 

•і8,пі. перпендикулярна къ КЪ* ; посему каждыц 

изъ угловъ при С есть прямой. Потому 

же и углы при точкахъ Б , Б суть прямые. 

II поелику уполъ ГСК прямой ; то ква¬ 

дратъ изъ ГК равенъ квадратамъ изъ ГС, 

•47,1. СК*. Пошоліу же и квадраіЛачъ изъ ГБ, 

БК равенъ квадратъ изъ ГК; слѣдствен¬ 

но квадратамъ изъ ГС , СК равны квадра¬ 

ты изъ ГБ , ЕК. Но въ нихъ квадратъ изъ 

ГС равенъ квадрату изъ ГБ ; іюселіу и 

остальной квадратъ изъ СК равенъ осталь¬ 

ному изъ БК ; а поселіу С . равна БК. Поели¬ 

ку же ГБ равна ГС , а ГК оли^ал ; то двѣ 

прямыя ВГ , ГК равны двумъ прямымъ СГ, 

ГК; и основаніе БК равно основашю С : 

посему уголъ ВГК равенъ углу КГС , а уголъ 

*8,І. ВКГ равенъ углу ГКС*; а посему уголъ 

БГС есть двукратный утла КГС, а уголъ 

БКе утла ГКС. Ііогполіу же и уголъ СГВ 
есть двукратный угла СГЬ , а уголъ СВБ 

двукратный утла СКГ. И поелику дуга бс 

равна дугѣ СБ ; пю уголъ БГС равенъ уплу 

*27,ііі. (^ГБ\ По уголъ БГС есть двукратный }і ® 

КГС , а уголъ БГС двукратный утла БГС; 

посему и утолъ КГС равенъ уілу 
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А п уголъ РСК равенъ углу І’СЬ ; шпакъ два 

> ГРС имЬюгпъдва ^тла 

раввые двумъ ;угламъ , каждый каждому, и 

одну сторону равную одной сторонѣ, то 

есіньобщую имъ сторону ГС ; посему и 

прочія стороны будутъ имѣть равныя 

прочимъ сторонамъ, и остальной л голъ 

равный остальному углу • а посему пря¬ 

мая КС равна СЬ, и уголъ ГКС равенъ 

углу ГЬС*. Поелику же КС равна СК^ ггю *2б, 

КГ есть двукратная прямой КС. Такъ 

же докажсшся , что и НК есть двукрэатная 

БК. И какъ по доказанному , ВК равна КС • 

и ГВ есть двукратная КС , а НК дву крат¬ 

ная ВК 5 посему и 1Ж равна КВ. Подобно 

докажется , что и каждая изъ прямыхъ НО, 

СМ , МВ равна каждой изъ прямыхъ НК, КВ ; 

чего ради пятиуголыіиггъ ОНКВМ есть равно- 

сіпоронный. Говорю же, что онъ и равпо- 

уголіііый. Ибо, какъ уголъ ГКС равенъ углу 

^ по доказанному же угла ГКС есть 

■^^Укратный уголъ НКВ, а угла ГВС дву^- 

*'рвггшый у'голъ КВМ: посему у голъ НКВ 

Равенъ углу КВМ. Подобно докажется, что 

^ каждый изъ угловъ КНО , НСМ , СМВ ра- 

каждому изъ угловъ НКВ, КВМ : чего Венъ 

ради 
Мсц пять угловъ ОПК , НКВ, КВМ, ВЛІО, 

взаимно равны. Итакъ пятил гольникъ 
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СНКЬМ есть равноугольный. А доказано^ 

что онъ и равносторонный : И описанъ око. 

ло крута АВСЮЕ. ч. и С. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XIII. 

Въ даномъ равностороніюмъ и равноуголь¬ 

номъ пятиугольникѣ вписать кругъ. 

Пусть будетъ АВЕНЕ данный равиосгпо- 

ронный и равноугольный пятиугольникъ. На¬ 

длежитъ въ пятиугольникѣ АВЕНЕ впи¬ 

сать кругъ. 

Раздѣли каждый изъ угловъ ВЕН, СБЕ 

по поламъ прямыми ЕЕ , НЕ ; и отъ точ¬ 

ки Р , въ коей встрѣтятся взаимно пря¬ 

мыя ЕЕ , НЕ , протяни прямыя ЕВ , РА, 

ЕЕ. Поелику ВЕ равна ЕН, а ЕЕ общая^ то 

двѣ прямыя ВЕ, ЕЕ равны двумъ прямымъ 

НЕ, ЕЕ • и ^толъ ВЕЕ равенъ ^тлу НРР- 

посему основаніе ВЕ равно основанію ѣР» 

и треугольникъ ВЕЕ равенъ треугольнику 

НЕЕ 5 и прочіе углы равны прочимъ угламъ, 

кои противулежатъ равнымъ сторонамъ- 

а посему уголъ ЕВЕ равенъ углу ЕНГ- 

поелику уголъ ЕНЕ есть двукратный угдз 

ЕНГ • уголъ же ЕНЕ равенъ углу АВС, ® 
уголъ ЕНЕ углу ЕВЕ • посему и уголъ СНА 

есть двукратный угла ЕВЕ. Итакъ 
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дБГ равенъ }тлѵ ГВС; посему уголъ АВС раз- 

д-Ііленъ по поламъ прямою ВГ. Подобно до- 

ііажстся, чшо и каждый изъ угловъ ВАЕ, 
ДЬВ раздѣленъ по поламъ прямыми ГА, ГЕ- 
Оіпъ точки Г проведи, перпендикулярныя къ 
АІЗ, ВС, СП, ПЕ, ЕА , прямыя ГО, ГН, ГК , 

рр, ГМ. Поелику уголъ НСГ равенъ углу 
КСР, и прямой уголъ ГНС равенъ прямому 
ГКС; то два треугольника ГНС, ГКС имѣ¬ 

ютъ два ^тла равные двумъ угламъ, каждый 

каждому, и одну сторону равную одной 

сторонѣ, то есть, общую имъ сторону ГС , 

нрогаивд лежащую одному изъ равныхъ угловъ: 

посему и прочія стороны будутъ имѣть ра¬ 

вныя прочиліъ сторонамъ • а посему пер¬ 

пендикулярная ГН равна перпендикулярной 

ГК. Подобно докажегпея, что и каждая 

изъ. прямыхъ ГЬ , ГМ, ГО равна каждой 

изъ прямыхъ ГН, ГК; чего ради пять пря¬ 

мыхъ ГО, ГН, ГК, ГЬ, гм взаимно равны. 

В потому крз’гъ, изъ центра Г и разстоя- 

иіечъ одной изъ прямыхъ ГО, ГН, ГК, ГЬ, 

написанный, пройдетъ и чрезъ прочія 

*почки ; и будетъ касаться къ прямымъ 

ВС, СП, ПЕ, ЕА, ибо углы при точкахъ 

’ Н, К, Ь, М супгь прямые. \ буде бы нѳ 

*'асался, но пресѣкалъ оныя; то вышло бы, 

'•Тіо Прямая, проведенная отъ конца попереч- 
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ника подъ прямыми къ нему углами , запала въ 

•і6,Пі. кругъ,чгпо^по доказпному уже.нелѣпо*. А посе¬ 

му и кругъ^изъ центра Г и разстояніемъ од, 

ной изъ прямыхъГСг, ГН, ГК,ГЬ,ГМ написан¬ 

ный, не пресѣчетъ прямыхъ ЛВ, ВС, СН, 

ЕА" слѣдственно къ нимъ каснегпся. Наиишц 

оный, какъ СгНКЕМ. 

Итакъ въ данномъ равностороннодіъ 

и равноугольномъ пятиугольникѣ вписанъ 
кругъ, ч. И С. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХІГ. 

Около даннаго равностороннаго и равно¬ 

угольнаго пятиугольника описать кругъ. 

Пусть будетъ АВСНЕ данный равпосгао- 

ронный и равноугольный пятиугольникъ. 

Над.\ежипіъ около пятиугольника АВСВЕ 

описать кругъ. 

Раздѣли каждый изъ угловъ ВСН, СРЕ 

по поламъ прямыми ЕГ, ГН; и отъ точки 

Г, въ коей встрѣтятся сіи прямыя, къ точ¬ 

камъ В, А, Е протяни прямыя ГВ, ГА, ГЕ. 

Подобно прежнему докажется, что каждый 

изъ угловъ СВ А, ВАЕ, АЕН раздѣленъ по 

поламъ прямыми ГВ, АГ, ЕГ. И поелику 

уголъ ВСН равенъ углу СНЕ; и угла ВСР 

половина есть уголъ ГСН, а угла СНЕ по- 
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довина уголъ СВР • посему и уголъ ГСВ 
равенъ углу РВС; слВдспівенііо и сторона 

рС равна сторонѣ ГВ*. Подобно докажется, *б,І. 

чпю и каждая изъ прямыхъ РВ, ГА, РЕ 
равна каждой изъ прямыхъ ГС, ГВ: чего 
ради пяіпь прямыхъ ГА, ГВ, ГС, ГВ, ГЕ 
взаимно равны. II попіому кругъ, изъ цен¬ 

тра Г и разтояніемъ одной изъ прямыхъ РА, 
ГВ, ГС, ГВ, ГЕ написанный^ пройдетъ и 

чрезъ прочія точки , и будетъ описанный 

около равностороннаго и равноугольнаго 

пятиугольника АВСВЕ. Опиши сей кругъ, и 
іі_}сіііь будетъ онъ АВСВЕ. 

Итакъ около даннаго равностороннаго и 

равноугольнаго пятиугольника описанъ кругъ, 
Ч.и с. н. 

\ 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XV, 

Бъ данномъ кругѣ вписать равносгпроП'** 

Иый и равноугольный шестиугольникъ. 

Иу спіъ будетъ АВСВЕГ данный кругъ, 

адлежигпъ въ крутѣ АВСВЕГ вписать ра- 

^носгпороиный и равноугольный шести— 

Уго.льникъ. 

АВСВЕГ проведи попеперечиикъ 

1 и возьліи сего крута центръ О • и изъ 

Бенгпра I) разстояніемъ , ВС нациши кругъ 
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ЕССН 5 и протянутыя ЕО, СО продолжи 

къ шочкаліъ В, Г; и протяни АВ , ВС ^ 

СБ , БЕ , ЕЕ, ГЛ. Говорю , что шрспіі,- 

угольникъ АВСБЕГ есть равіюсгпороішый 

и равноугольный. 

Поелику точка О есть центръ криа 

АВСБЕГ ; то ОЕ равна СБ. Еще же, по¬ 

елику точка Б есть центръ круга ЕССН; 

то БЕ равна БС. Но СЕ, по доказаино- 

му ^ равна СБ ; посему СЕ равна и ЕВ; 

итакъ треугольникъ ЕОБ есть равносгпо- 

ронный ; а посему три его угла ЕОБ, ОБЕ, 

БЕС взаимно равны, ибо равнобедренныхъ 

тре^тольниковъ углы при основаніи взаня- 

*5,і. но равны*. Поелику же треугольника всѣ 

*32,і. три угла равны двумъ пряліымъ*: посему 

уголъ ЕСБ есть третья часть двухъ пря¬ 

мыхъ. Подобно докажется , что и уголъ 

БОС есть третья часть двухъ прямыхъ. 

И поелику прямая СО на прямую ЕВ по¬ 

ставленная дѣлаетъ смѣжные углы ЕбС, 

сев равные двумъ прямымъ* ; то и остадь- 

ной сев есть третья чаешь двухъ прЯ' 

мыхъ. Итакъ три угла ЕСБ , БОС , 

взаимно равны ; но углы ВСА , АСГ, 

какъ прошивуположные , равны угламъ Ь > 

*і5Д.БСС, СОВ*; посему шесть угловъ ЕСВ; 

БОС, СОВ, ВСА, АСГ, ГОЕ взаимно Р^' 
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вны. Равные же углы стоятъ на равныхъ 
дугахъ* ; посему шесть дугъ АБ , ВС , СВ, 

і)Е,ЕГ, га взаимно равны. А равныя дуги 
стягиваются равными прямыми* * посему 
шесть прямыхъ взаимно равны. Чего ради 
шестиугольникъ АВСВЕГ есть равносто- 

ронный. Говорю же, что онъ и равноугольный. 

Ибо, какъ дуга ГА равна дугЪ ЕВ; придай 
обще дугу АБСВ: посему и цЪлая дуга 
ГАВСВ равна цЪлоЙ дугѣ ЕВСВА. На дугѣ 
же ГАВСВ стоитъ уголъ ГЕВ, а на 
дугѣ ЕВСВА стоитъ уголъ АГЕ; посему 
уголъ АГЕ равенъ углу ГЕВ*. Подобно доі' 
кажется, что и прочіе углы шестиуголь¬ 

ника АВСВЕГ, одинъ по одному’, равны каж< 

дому изъ угловъ АГЕ, ГЕВ: чего ради шести¬ 

угольникъ АВСВЕГ есть равноугольный. Л 
доказано, что онъ и равносгаоронныЙ; П 
«писанъ въ кругѣ АВСВЕГ. 

Итакъ въ данномъ кругѣ вписанъ равно- 

ороіінвій и равноугольный шестиуголъ- 
никъ. ч. II с. II. 

^^СдЬдствіЕ. Отсюда Яветвуетъ, что 
^ороиа шестиугольника равна прямой изъ 

'чпра круга. 

И есшьли чрезъ точки А, В, С, В, Е, Р 
Р мечъ касательныя къ кругу; гпо 

II 

'27,111. 
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опишется около круга равносторонпьтй ц 
равноугольный шестиугольникъ-, въ силу 
того , что сказано о пятиугольникѣ. Такъ 
же сходно съ тѣмъ, что сказано о пя¬ 

тиугольникѣ , въ данномъ шестиугольникѣ 
впишемъ кругъ , и опишемъ около него. (3,^]. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХУІ. 

“■ЗоДІІ. 

Въ данномъ кругѣ вписать равносгпорои* 1 

ный и равноугольный пятнадцатиугольникъ, 

у Пусть будетъ АВСН данный кругъ. Над¬ 

лежитъ въ кругѣ АБСН вписать равно- 

сіпоронный и равноугольный пятнадцаяш- 

уто.льникъ. 
Напиши въ кругѣ АВЕН равносшороннаго ^ 

треугольника въ немъ вписаннаго сторон) | 

АС, и равносшороннаго пятиугольника сто¬ 

рону АВ. Поелику окру жность АВСН до.’ік*' .. 

бышь раздѣлена па пятнадцать равныхь , 

частей: шо дуга АВС, ігакъ третья часть ^ 
себЪ ' оіфужіюсши, будетъ содержать въ 

оныхъ пять, а дуга АВ, какъ пятая часть» 

будетъ содержать три: Посему осшальн* 

дуга ВС будетъ содержать двѣ. Разд^х* 

ВС по поламъ въ Е*; посему каждая изъ ДЯ’’ | 

бе, ЕС будетъ пятнадцатая часть окр}* і 
восггіи круга Авен. Ишакъ , естьли про“ ! 

А 
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дѵсь прямыя ВЕ, ЕС, помѣстимъ въ кругѣ 

ДВСВ; одну за другою, равныя имъ прямыя; 

^0 и получится вписанный въ кругѣ АВСВ 

равііоспіорониый и равноугольный пятнад¬ 

цатиугольникъ Ч. и с. н. 

Сходно же съ тѣмъ, что сказано о 

пятиугольникѣ, естьли чрезъ гпочки дѣле¬ 

нія круга проведемъ касательныя къ нему* 

пю опишется около круга равносгпорон- 

ный и равноугольный пятнадцатиугольникъ. 

II еще сходно съ тѣмъ, что сказано о 

пяти} голь никѣ, въ данномъ пятиадцати- 

уголышкѣ впишемъ кругъ, и опишемъ 

около него; ( 35 ). 

* ^ 

к 



эвклидовыхъ 
НАЧАЛЪ. 

КНИГА у. 

ОПР Е ДѢЛЕНІЯ. 

і.ТѴ^ЕНЬШАЯ величина называется частною 
большей величины , когда меньшая 

измѣряетъ большую. (36). 

2. Большая же называется кратною ( яоЯ- 

Хапімаюѵ) меньшей, когда большая из¬ 

мѣряетъ меньшую. [Ъ']). 

3. Отношеніе есть взаимная нѣкая зави¬ 

симость двухъ однородныхъ величинъ по 

ихъ количеству. (Лоуод івгі 8ѵо 

0(л.оуіѵыѵ ^ ката пі]Хіх6ті}та п^бд 

яоіа б^^ёасд }. (38). 

4- Величины называются имѣющими 

ношеніе одна къ другой, кои будучи взяПіь' 

кратно , могутъ быть бо.льше 

другой. (Зд). 
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5. Величины, говорится, суть въ томъже 

дгпношбніи, первая ко второй и третья 

ръ четвертой 5 когда равіюкраткыя первой 

величины и третьей , и равнократныя вто¬ 

рой величины и четвергпой, взятыя по како¬ 

му либо кратствованію, суть таковы, что 

попеременно каждая каждой,или купно равны, 

или купно больше, или купно меньше, (^о). 

6. Величины имѣющія тоже отношеніе 
назовемъ пропорціональными. 

Когда же изъ равнократныхъ, крат¬ 

ная первой больше кратныя второй, 'но 
кратная третьей не больше кратныя чет¬ 

вертой ; тогда говорится, что первая ве¬ 

личина ко второй имѣетъ большее отноше¬ 

ніе, нежели третья къ четвертой. (4і)- 

8. Пропорція есть подобіе или тожество 
отношеній. [ АуаХо-уіа М ібпѵ г} тыѵ дііоі- 

а. подру2ныЪ’. таѵт6тг]д^. (4з)- 

9' Пропорція состоитъ, по меньшей мѣ- 

изъ трехъ членовъ. (4^)- 

10 Когда три величины пропорціоііа.льны ^ 
говорится , что первая къ третьей 

і'мЪетъ удвоенное отношеніе первыя ко 
®'Порой. 

Ч- Когда четыре величины пропорці- 

®^льны (44)у гпо говорится, что первая къ 
®бртой имѣетъ утроенное отношеніе 
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первыя ко второй: и такъ далѣе ^ 

пропорція продолжится. (45)- 

12. Сходственными величинами называюігк 

ся предъидущія съ предъидущими, а по~ 

с.^ѣдующія съ послѣдую щи ми.[46]. 

13. Премѣненіе отношеній [ЕѵаК'каІ Яоуос) 

есть взятіе предъидущей къ предъидуц^еч, 

и послѣдующей къ послѣдующей. 

14- Преложеніе отношенія [АѵалаХіѵ Яоуо{) 

есть взятіе послѣдующей какъ предвидя¬ 

щей , къ предъидущей какъ послѣдую¬ 

щей. 

15. Совокупленіе отношенія ^Еьѵ&ш; 

Ябуог/) есть взятіе предъидущей съ послѣ¬ 

дующею, какъ одной, къ сей послѣдующей. 

16. Отдѣленіе отношенія Коупѵ] 

есть взятіе избытка предъидущей нредь 

послѣдующею, къ сей послѣдующей. 

17. Обращеніе отношенія {^'АѵабтдоЩ 

Хоуоѵ ) есть взятіе предъидущей, къ избыШ' 

ку предъидущей предъ послѣдующею. 

і8. Равномѣсгпіе отношеній ( 

Хбуод) или равенство ихъ есть то, когД* 

изъ имѣющихся многихъ величинъ и дрЗ^*'** 

имъ равиомпогихъ и находящихся по пар 

въ томъже отношеніи, будетъ какь 

первыхъ величинъ первая къ послѣдней, 

изъ вторыхъ ^величииъ_ первая къ пос-лѣД' 



КНИГА ПЯТАЯ. 167 

^^^И иначе: Когда взяты бз-дутъ -крайнія, а 

^еднія оставлены. (47). 

ід. Стройная [Тігау^еѵті) пропорція или 

пря-ѵіая есть та, когда « изъ имѣющихся та¬ 

ковыхъ же челичинъ » бз'дешъ какъ «изъ пер¬ 

выхъ величинъ» предъидущая къ послѣдующей, 

такъ «изъ вгпорыхъвеличинъ 1) предъидущая 

къ послѣдующей; и какъ « изъ первыхъ вели¬ 

чинъ » послѣдующая къ другой нѣкоей, такъ 

й изъ вторыхъ величинъ » послѣдующая къ 

другой нѣкоей. (4&)* 

20. Нестройная же [Тътадау/леѵті) про¬ 

порція илц обратная есть та , когда изъ 

имѣющихся трехъ величинъ и др^гихк имъ 

равномногихъ, будетъ какъ изъ первыхъ 

величинъ предъидущая къ послѣдующей, такъ 

изъ віпорыхъвѳличинъ предъидущая къ послѣ¬ 

дующей; и какъ изъ первыхъ величинъ послѣ¬ 

дующая къ другой нѣкоей, такъ друтая нѣкая 

иь послѣдующей вторыхъ величинъ. [49)* 

Предложеніе первое. 

Ежели будетъ сколько ниесть вели- 

’іинъ, кои другихъ ракномногихъ величинъ 

равнократны, каждая каждой; гао сколько 

®Дна изъ величинъ есть кратная одной, 

^«Юлько и всѣ будутъ кратны всѣхъ* 
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Пусть будетъ сколько нпесть величиіц, 

АВ у СВ у кои другихъ равномногихъ вели* 

чинъ Е , Г равнократны, каждая каждой 

Говорю у что сколько кратная есть АВ ве* 

личины Е у столько кратныя будутъ и АВ 

СБ величинъ Е, Г. | 

Поелику равнократныя суть, АВ величи¬ 

ны Е, и СБ величины Г ’ то сколько ве¬ 

личинъ въ АВ равныхъ Е, столько же ве¬ 

личинъ и въ СБ равныхъ Г. Раздѣли АВ 

на величины равныя Е ^ то есть , на АО, 

СВ^ а СБ на величины равныя Г, що есть, 

на СН, НБ. Итакъ величины СН, НБ с^ть 
равномногія величинамъ АО, СВ. И поели- 

ку АС равна Е, а СН равна Г 5 то и АО, 

СН равны Е, Г. Такожъ , поелику СВ ра¬ 

вна Е, а НБ равна Г 5 то и СВ, НБ равны 

Е, Г. Посему сколько величинъ въ АВ ра¬ 

вныхъ Е, столько же величинъ и въАВ, і 

СБ равныхъ Е, Г; чего ради сколько крат¬ 

ная есть АВ величины Е, столько крат¬ 

ныя будутъ и АВ у СБ величинъ Е , Е. 

Итакъ у ежели будетъ, и проч. ч. И Д. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ Ц. 

Ежели первая величина второй , и 

чешвертой равнократны ^ и также иягп*''* 
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^^порой , и шестая четвертой равнократ- 

лы'. іпо и совокупленно, первая съ пятою 

второй; и третья съ шестою четвертой, 

будутъ равнократныя. 

Пусть первая величина АВ второй С, и 

птрешья ЮЕ четвертой Г , будутъ равно¬ 

кратныя 5 и также , пусть пятая ВО вто¬ 

рой С, и шестая ЕН четвертой Г, будутъ 

равнократныя. Говорю, что и совокупленно, 

первая съ пятою то есть АО , второй С, 

и третья съ шестою, то есть ЮН, че¬ 

твертой Г, будутъ равнократныя. 

Поелику равнократныя суть, АВ величи¬ 

ны С, и ЮЕ величины Г 5 то сколько ве¬ 

личинъ въ АВ равныхъ С, столько же вели¬ 

чинъ и въ ЮЕ равныхъ Г. Потому же сколь¬ 

ко величинъ въ ВО равныхъ С, столько же 

величинъ и въ ЕН равныхъ Г. Чего ради 

сколько величинъ въ цѣлой АО равныхъ С, 

столько же величинъ и въ цѣлой ЮН ра¬ 

вныхъ Г. Итакъ сколько кратная есть АО 

Величины С , столько кратная будетъ и ЮН 

величины Г: чего ради и совокупленно , пер- 

съ пятою то есть АО, второй С , и 

*^ретья съ шестою то есть ЮН, чет- 

^'верщой Г , будутъ равнократныя. 

Итакъ,ежели первая, и проч, Ч. и д. II. (5о}. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ Ш, 

Ежели первая величина второй, и трсгпья 

четвертой равнократпы * н взяты буд^і,,^ 

первой и третьей равнокраппіыя: то рац. 

номѣстно , сіи взятыя кратныя б^'дуіуц 

равнократныя каждая каждой, одна ыло- 

рой у а другая четвертой. 

Пусть первая ве.личипа А второй В, и 

третья С четвертой В, будутъ равнее, 

кратныя * и пусть будутъ взяты первой 

А и третьей С равнократпыя ЕР , СН. 

Говорю, что ЕР, величины В, и СН 

величины В суть равнократныя. 

Поелику равнократныя суть , ЕР вели¬ 

чины А, и ОН величины С 5 то сколько 

величинъ въ ЕР равныхъ А , столько же ве¬ 

личинъ и въ ОН равныхъ С. Раздѣли ЕГ 

на величины равныя А, то еешь^ на ЕК^ 

КР ; а ОН на величины равныя С , то есть, 

на ОЕ у ЕН. Итакъ величины ЕК, КЕ' с^ПIЬ 

равномногія величинамъ ОЕ, ЕН. И поели¬ 

ку равнократныя сушь, А величины Б, ” 

С величины В ; и ЕК равна А , а ОЕ р»®' 

на С: посему равнократныя суть, ЕК ве¬ 

личины В, и ОЕ величины В. Нотому 

равнократны , КР величины В , и ЕЙ 

личины В. Поелику же первая величина 
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^порой в , и третья СЪ четвертой В , 

івнократны •, и также пятая КГ второй 
5^ и шестая Ш четвертой Б, равнократ- 

посему и совокупленію, первая съ 

пятою, то есть ЕР, второй В, и 

третья съ шестою, то есть ОН, чет¬ 

вертой Б суть равпокраганы*. 

Итакъ, ежели первая, и проч. Ч. И Д. Н, 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ IV. 

Ежели первая величина ко второй имѣетъ 

шоже отношеніе, чшо и третья къ 

четв^)той; то и равнократныя первой 

величины и третьей, къ равнокрашнымъ 

второй величины и четвертой, по како¬ 

му ииесть кратствованію , будутъ имѣть 

{іюже отношеніе, взятыя поперемЫшо. 

Пусть первая величина А ко второй В 

^імѣетъ тоже отношеніе , что и третья 

С къ четвертой Б^ и пусть будутъ взя 

П)ы величинъ А, С равнократныя Е , , 

а величинъ В, Б другія какія ниеспіь рав¬ 

нократныя С , Н. Говорю , что какъ Е къ 

такъ Г къ Н. 
Возьми величинъ Е, Г равнокрагаііыя К, 

В ^ а величинъ С , Н другія какія ниесщь 

равнократныя М , N. 



172 ЭВКЛИД. НАЧАЛЪ 

Поелику равнократныя суть, Е величи» 

иы А, и Р величины С5 и взяты величинъ 

Е , Р равнократныя К , Е : посему равио- 

кратныя суть, К величины А , и Е вели- 

*3. чины С*. Потому же равнократны суть, И 

величины В, и N величины Ю. II поелику 

какъ А къ В, такъ С къ Б; и взяты ве¬ 

личинъ А, С равнократныя К, Е, а ве¬ 

личинъ В , Б другія какія ниесть равно¬ 

кратныя М, N: посему естьли К больше 

М, то и Е больше N 5 и естьли равна, то 

•опр.5. равна 5 и естьли меньше, гпо меньше''. Но 

К, Е суть величинъ Е, Р равнокрашныя, 

а М , N сушь величинъ О, Н другія какія 

ниссшь равнократныя : чего ради какъ Е къ 

*опр.4. О, такъ Р къ Н*. 

Ишакъ, ежели первая, и проч. Ч. И д. Н. (5і]. 

Слѣдствіе. Поелику доказано, что естьли 

К больше М , то и Е больше N 5 и естьли 

равна, то равна у и естьли меньше, піо 

меньше : почему явно , что и обратно, 

естьли М больше К, то и N больше Ь > 

и есть.ли равна , гпо равна ^ и естьли мень¬ 

ше , то меньше : а посему бу^детъ , и какь 

*опр.5. О къ Е , такъ Н къ Р*. Отсюда явствуешь» 

чгпо естьли четыре величины пропорЦШ" 

*опр.і4. нальны ‘ то и преложеніемъ* будутъ йр®' 

порціоналыіы. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ V. 

Ііжели цѣлая величина цѣлой у и отнятая 

ОГЛЪ оной у отнятой отъ другой суть ра¬ 

внократныя 5 гпо и остальная остальной, 

и цѣлая цѣлой будутъ равнократныя. 

Пусть" цѣлая величина АВ цѣлой СЮ, 

и отнятая АЕ отнятой СГ, будутъ ра— 

внокрагпныя. Говорю, что и остальная ЕВ 

остальной ЕЮ, и цѣлая АВ цѣлой СЮ бу¬ 

дутъ равнократныя. 

Сколі)КО кратная есть АЕ величины СГ, 

пусть будетъ столько кратна и ЕВ ве¬ 
личины СО. 

Поелику равнократныя суть, АЕ величи¬ 

ны СГ у и ЕВ величины ОС 5 то равно¬ 

кратны сутпь , АЕ величины СГ, и АВ вели¬ 

чины СГ*. А по положенію, равіюкратиы , *!. 

АЕ величины СГ, и АВ величины СЮ: 

итакъ АВ есть равнократная каждой изъ 

величинъ ОГ, СЮ 5 а посему СГ равна СЮ. 

Отними обще СГ 5 посему остальная ОС 

равна остальной ЮГ. И поелику равнокрагп- 

вьія суть, АЕ величины СГ, и ЕВ ве.\ичины 

'^7 а ОС равна ЮГ: то равнократны суть 

^ Величины СГ, и ЕВ величины ГЮ. А по 

^Вложенію, равнократііы АЕ величины СГ, и 

® Величины СЮ; посему равцркрагпиы суть 

7 
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ЕВ величины ЕВ, и АБ величины СВ. 

ради и остальная ЕВ остальной ГВ сспц 

столько кратная, какъ и цЪлая АВ цѣлой СС 

Итакъ, ежели цѣлая, и ііроч. ч. и д. д. | 

ПРЕДЛОЛСЕНІЕ ѴЕ 

Ежели двѣ величины равнократны двѵхъ 

величинъ^ и отнятыя нѣкія будутъ равно- 

кратны ихъ самыхъ: то остальныя будешь 

или равныя имъ же , или равнократныя ихъ. 

Пусть двѣ величины АВ, СВ будутъ двухъ 

величинъ Е , Е равнократныя ^ и пусть от* 

пятыя АО , СП будутъ гпѣхъ же Е, Р 

равнократныя. Говорю, что остальныя СВ, 

НВ или равны величинахіь Е , Е , или равно* 

кратны ихъ. 

Вопервыхъ , пусть будетъ СВ равна Е. 

Говорю, что и НВ равна Г. Положи вели¬ 

чину СК равную Е, ' 

Поелику равнократньія суть ^ АС вели¬ 

чины Е , и СП величины Е ’ и СВ равна 

Е , а КС равна Е • посехіу равнокрапінын 

*а. суть , АВ величины Е, и КН величины Р • 

А по положенію, равиократны^ АВ величн' 

иы Е, и СВ величины Г • посему равно- 

кратны суть, КН величины Г , и СВ вели 

чины Г. И поелику каждая изъ величяйь 
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0, СС есть величины Г равнократна; то 

^\1 равна СЮ. Отними обще СН; посему 

остальная КС равна остальной НВ. Но 

равна Р ; поселіу и ІШ равна Р. Слѣ¬ 

довательно есгпьли ОБ равна Е, то НВ 

равна будетъ Р* 

Подобно докажемъ , что естьли величина 

ОБ селпчины Е будетъ кратная ; гпо столь¬ 

ко кратная бу^дешъ и величина НВ вели- 

I чины Р. 

Нінакъ; ежели двѣ, и проч. Ч. И д. Н. (52). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ т 

Равныя величины къ той же имѣютъ тоже 

отношеніе: И гпаже величина къ равноімъ 

« имѣетъ тоже отношеніе. » 

Пусть буду тъ А , В равныя величины ; 

а С другая нѣкая величина. Говорю, что 

каждая изъ величинъ А, В къ С имѣетъ 

отношеніе ; и С къ каждой изъ ве- 

Аччинъ А , В (С имѣетъ тоже отношеніе, в 

Возьми величинъ А, В равнократныя В, 

^ 5 н величины С другую какую ииесшь краш- 

р. 

Поелику раннократныя суть, В величины 

и Ё величины В; и А равна В: посему 

** В равна Е. Но Р есть величины С другая 
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какая ниесть кратная: посему естьли В боль, 

ше Г, то и Е больше Г; и естьли равна, 

равна5 и естьли меньше, шо меньше. 

В, Е суть величинъ А, В равнократиыя • а р 
есть величины С другая какая ниесть кращ, 

цдд. ради какъ А къ С, такъ В къ С*. 

Говорю гпакожъ, что и С къ каждой изъ 

величинъ А, В имѣетъ тоже отношеніе. 

Ибо , сдѣлавъ тоже строеніе, подобію 

докажемъ, что В равна Е. Но Е есть дрлгал 

нѣкая величина: Посему естьли Р больше 

В, то Р больше и Е: и естьли равна, піо 

равна, и естьли меньше, то меньше. ИГ 

есть величины С кратная; а В, Е суть 

величинъ А, В другія какія ниесть равно¬ 

кратныя: чего ради какъ С къ А, такъ 

'опр.5. С къ В*. 

Ишакъ равныя, и проч. ч. и Д. Н. (53). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ УШ. 

Изъ неравныхъ величинъ большая къ той- 

же имѣетъ большее отношеніе , нежели 

меньшая: И таже величина къ меньше* 

имѣетъ большее отношеніе, нежели 

большей. 

П уешь будутъ АВ, С неравныя велич*^ 

ны , и пусть АВ будетъ большая; ® 
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другая какая ниеСгпь величина. Говорю у 

чпео АВ къ О имѣетъ бо.\ьшее огпноше- 

ліе нежели С къ 13 ^ и Е) къ С имѣетъ 
большее отношеніе у нежели къ’ АВ. 

Поелйку АВ больше С ; то положи ВЕ 

равную величинѣ С : итакъ меньшая изъ 

величинъ АЕ у ЕВ взятая кратно, будетъ 

наконецъ больше В . ВогГервыхъ , пусть ♦опр.ф 

6)деіпъ АЕ меньше величины ЕВ. ІВери 

кратно величину АЕ у пока получится ве¬ 

личина больше Юу и пусть будетъ ГС тако¬ 

вая кратная, большая величины В* и сколь¬ 

ко кратная есть ГС величины АЕ у пусть 

будетъ столько кратная и СН вели¬ 

чины ЕВ у а К величины С • и возьми 

величины В двукратную величину Е у тре- 

кратную Му и такъ далѣе всегда одною 

больше, пока взятая кратная величины В 

будетъ первая , большая величины К. Возь¬ 

ми таковую кратную; и пусть будетъ 

чещырекрашная величины В , первая боль- 

величины К. 

И поеликууяизъ кратныхъ величины ВуМ вели- 

іу есть перваяу которой К меньше-, то К 

йы '^^•''ичины М. Поелику же равнократ- 

Суть, ГС величины АЕ, и СН величины 

Р’*®‘*®кратны суть, ГС величины АЕ, 

Ее,\нчины АВ*. Но ГС величины АЕ, и К *х* 

12 
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величины С , суть равнокрапшы ^ посещу 

равнократны и ГН величины АВ, и К велц, 

чины С; а посему ГН, К суть величин 

АВ, С равнократныя. Еще же, поелику равно. ! 

кратныя с^шь, ОН величины ЕВ, и К велц. 

чины и ЕВ равна О І Посему и К равна СЦ 

Но К и не меньше М: Посему и ОН не меііьщ^ ^ 

М: а ГС больше Б; посему цѣлая ГН больше 

обѣихъ вмѣстѣ Б, М. Но обѣ вмѣспіѣ В, Л 

равгіы величинѣ N; поселіу ГН больше А 

(С Итакъ, поелику ГН больше К, » а К не 

больше N^ и ГН, К суть величинъ АВ, С 

равнокрашныя ; а N есть величины Б дрпая 

какая ниестЬ кратная : гпо АВ къ Б имѣетъ 

*'опр.7. большее отношеніе , нежели С къ Б*. 

Говорю же, что и Б къ С имѣетъ большее 

отношеніе, нежели Б къ АВ. 

Ибо, сдѣлавъ тоже строеніе, подобно до¬ 

кажемъ, что N больше К, а не больше РН. 

И N есть величины Б кратная • а ГН, Ь 

суть величинъ АВ, С другія какія ннеешь 

равнократныя: чего ради Б къ С имѣош* 

=‘опр.7. большее отношеніе, нежели Б къ АБ"'. 

Но пусть АЕ будетъ больше ЕВ: игпа®^ 

меньшая величина ЕВ взятая кратно, буД®*''’’ 

*опр.4. наконецъ больше Б*. Возьми таковую, 

пусть будетъ ОН , кратная величины 
большая величины Б 5 и сколько кря^^^ 

ЕВ; 
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есгпь СН величины ЕВ, пусть будетъ столь¬ 

ко кратная и ГО величины АЕ, а К вели¬ 

чины С. Подобно же докажемъ,что ГН, К суть 

величинъ АВ, С равнократныя. И такъ же 

возьми величины Б кратную N, первую 

6ольШ}Ю величины ГО. Слѣдственно еще 

6\детъ ГС не меньше М, а ОН больше Ю: 

посему цѣлая ГЫ больше величинъ Ю, М, то 

есть величины К; а К не больше N, поелику 

даже и ГС, большая величины СН, гпо есть 

величины К, есть не больше N. Слѣдующее 

за симь докажегпся подобно предъіідущему. 

Ишакъ изъ неравныхъ, и проч. ч. н д. Ні 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ IX. 

Величины къ тойже величинѣ имѣющія 

тоже отношеніе, взаимно равны: И къ 

которымъ шаже величина имѣетъ тоже 

отношеніе, и тѣ взаимно равны. 

Пусть имѣетъ каждая изъ величинъ А, В 

къ величинѣ С тоже отношеніе. Говорю, что 
^ равна В. 

Пудо же нѣтъ ^ то каждая изъ величинъ 

В къ С не имѣла бы тоже отношеніе*: но 

®^®дая имѣетъ; поседіу А равна В. 

Пусть идіѣешъ еще С къ каждой изъ 

величинъ А, В тоже отношеніе. Говорю, 

‘‘Шо А равна В. 
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Буде же иЪтъ; то С къ каждой изъ ведц 

•8. чинъ А, В не имѣла бы тоже отношеніе», 

но она имѣетъ: посему А равна В. 

Итакъ величины , и проч. ч. и д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ X. 

Изъ величинъ къ тойже величинѣ имѣ¬ 

ющихъ отношеніе, которая имѣетъ большее 

отношеніе, та есть большая: И къ кото¬ 

рой величинѣ таже имѣетъ большее от¬ 

ношеніе , ша есть меньшая. 

Пусть имѣетъ А къ С большее отноше¬ 

ніе, нежели В къ С. Говорю^ что А больше Б. 

Буде же нѣтъ • то А или равна вели¬ 

чинѣ В, или меньше ея. Но А не равна 

В \ ибо каждая изъ величинъ А, Б къ 

•7. С имѣ.\а бы тоже отношеніе*: но каждая ие 

имѣетъ^ посему А не равна В. II А не 

меньше В 5 ибо А къ С имѣла бы меньшее 

•8. оганашеніе,нежели В къ С*; но она не имѣетъ; 

посему А не меньше В. А доказано, что и 

ни равна: слѣдственно А больше ^3. 

Пусть имѣетъ еще С къ В большее от¬ 

ношеніе , нежели С къ А. Говорю, что® 

меньше А. 

Буде же нѣтъ 5 то или равна, 

6о.льше. Но В не равна А; ибо С къ кая^іД®" 



рзъ величинъ к, В имѣла бы тоже отноше- 

но она не имѣетъ 5 посему А не *7* 

равна В. II В не больше А; ибо С къ В 

имѣла бы меньшее отношеніе, нежели къ 

V: но она не имѣетъ; посему В не больше *8. 

Л. А доказано, что и ни равна; слѣдственно 
С меньше А. 

Ишакъ изъ величинъ, и проч. ч. и Д. Н, 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XI. 

Отношенія, кои сушь тѣже съ тѣмъже 

отношеніемъ, суть и взаимно тѣже.* 

Пусть будутъ , какъ А къ В, такъ С къ 

В; и какъ С къ В такъ, Е къ Р. Говорю, что 

какъ А къ В, такъ Е къ Р. 

Возьми величинъ А, С, Е равнократныя 

Н, К; а величинъ В, Б, Р другія какія ни- 

есть равнократныя Е, М, N. 

Поелику какъ А къ В, такъ С къ Б; и 

®зяты величинъ А, С равнократныя О, Н, а 

®бличинъ В, Б другія какія ниесть равно- 

*'Р^піиыя Е, М: посему естьли С больше Е, то 

** И больше М; и естьли равна, то рав- 

и естьли ліеньше , то меньше*. Егце же, *опр.5. 

*'оелику какъ С къ Б, такъ Е къ Р; и взяты 

^■'ичииъ С,Е равнократныя Н, К, а величинъ 

> ^ Другія какія ішесть равнократныя М, N: 
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посему есть.ліі Н больше М, то п К больщр 

N5 и есгпьли равна , то равна • и еспіьд,, 

*опр.5. меньше , то меньше*. Но естьли Н больше 

М, гпо и О больше Н; и есшьли равна, що 

равна ; и естьли меньше, то меньше; слЬд- 

ственно, и есіпь.ли О бо.\ьше Н, шо и 

больше К; и естьли равна, то равна5 и 

естьли меньше, то меньше. II С, К вели¬ 

чинъ А, Е С}ть равіюкратныя ^ а Е, К с^ть 

величинъ В, Г Друіія какія ниесгпь равно- 

*оир.5. кратныя: чего ради какъ А къ В, такъ Е къ Г*. 

Итакъ отношенія , и проч. ч. и д. н. [54]. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХП, 

Ежели будетъ сколько ниесть ве.лнчннъ 

пропорціональныхъ • то какъ одна предъ- 

идущая къ одной послѣдующей , шакъ 

всЪ предъидущія ко всѣмъ послѣдуіощи^*^’ 

Пусть будетъ сколько ниесть величин^ 

пропорціона-льныхъ А , В , С , Н , Е , Р > 

есть , какъ А къ В, рпакъ С къ Н , и 

Е къ Г. Говорю , что какъ А къ Б шарі» ^' 

С, Е къ В, Б, Г. 

Возьми величинъ А, С , Е равнокраггін*' 

О, Н , К ; а величинъ В , Б, Г дрЯ** ** 
кія ниесть равнократныя Е , М , 

« 
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Доелику какъ А къ В, такъ С къ Ю, и такъ 

^ нъ Г ? рзяты величинъ А, С, Е равно- 

крагпныя С, П, К, а величинъ В , Б, Р 

дрѵг'Ія какія ниесгпЕі равііократиыя Е , М, N : 

посему, еспіьли С больше Ь , то и Н боль¬ 

ше М, и К больше N ; и есшьли равна, 

іпо равна 5 и есшьли меньше, шо меньше*. *оир. 

Слѣдственно естьли С больше Е , то и 

С, Н , К больше Е, М , N 5 и есгпьліі ра¬ 

вна , то равны 5 и естьли меньше , то 

меньше. И С величины А, а Сг, Н, К 

величинъ А, С , Е суть равнократныя 5 

ибо, еже.ли будетъ сколько ниесгпь ве¬ 

личинъ , кои другихъ равіюліногихъ вели¬ 

чинъ равнокрашны , каждая каждой , тр 

сколько одна изъ величинъ есть кратная 

одной, столько и всЪ будупіъ кратны 

всѣхъ*. Потому же Е величины Д, и Е, М, N 

величинъ В, Д, Г суть равнократныя. Чего 

ради какъ А къ В, такъ А, С, Е къ В, Д, Г. 

Итакъ, ежели будетъ, и проч. ч. и д, П. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XIII. 

Ежели цервая величина ко второй им'^етъ 

Чіоже отношеніе , что и третья къ чет- 

^®Ртой • третья же къ четвертой и ^гѣетъ 

большее отношеніе,нежели пятая къ шестой^ 
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Шо и первая ко второй будетъ имѣтв бо^ь 

шее отношеніе , нежели пятая къ шестой 

Пусть первая величина А ко второй 1] 

имѣетъ тоже отношеніе, что и третьи 

С къ четвертой П ; и пусть третья Сщ 

четвертой Ю имВетъ большее отноше¬ 

ніе , нежели пятая Е къ шестой Г. Говорю 

что и первая А ко второй В будетъ нлгЬпіь 

большее отношеніе. нежели пятая Е къ 

шестой Г. 

Поелику С къ Б имѣетъ большее отно¬ 

шеніе , нежели Е къ Г : то суть нѣкій 

величинъ С, Е равнократныя, и величинъ 

другія какія ниесть равнократяыяі 

іпакія у что кратная величины С больше 

кратныя величины Ю, а кратная величины 

'?опр.7. больше кратныя величинкі Г*. Возьми 

шаковыя , и пусть будутъ величинъ Е 

равнократныя О, Н, а величинъ Б, Г дру¬ 

гія какія ниесть равнократныя К, Е» 

такъ что О больше К , а Н не боль¬ 

ше Е: и сколько кратная есть О величи- 

ііы С , .пусть будетъ столько кратная и 

М величины А 5 а сколько кратная К вели¬ 

чины Б , пусть будетъ сйіолько кратная 

и N величины В. 

П поелику какъ А къ В, такъ С къ I*» 

и взяты величинъ А, С равиокрапіньія 
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а величинъ В, Б другія какія ниесітгь 

ріівнокраіпныя Ш,К: посему рсть.ли М больше 

гпо и С больше К ^ и есшьли равна, то 

равна; и естьли меньше , то мені^ше*. Но *опр.5. 

^ больше К, посему и М больше N. А 

Н не больше В 5 и М, Н сушь величинъ 

Е равнократныя, а К, Е е^шь вели¬ 

чинъ В , Г другія какаія ниесшь равнокрага- 

ныя: чего ради А къ В имѣетъ большее 

отношеніе, нежели Е къ Г*. *опр.7. 

{Ітакъ, ежели первая, и проч. Ч. и д. Н. (55]. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XIV. 

Ежели первая величина ко второй имѣетъ 

тоже отношеніе, что и третья къ четвер¬ 

той, и первая больше третьей, то и вторая 

%детъ больше четвертой; ц ежели равна, 

ио равна 5 и ежели меньше, то меньше. 

Пусть первая величина А ко второй В 

"^іѣетъ тоже отношеніе, что и третья 

^ кь четвертой Б; и пусть А бу детъ 

^‘^аьше С. Говорю, что и В больше Б. 

Поелику А больше С , и В есггіь дру гая 
ниесть величина; гпо А къ В имѣетъ 

^'-''ьшее отношеніе, нежели С къ В*. Но *8. 

д такъ С къ Б; посему и С 

^ П имѣетъ большее отношеніе, нежели 
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ІО. большее отношеніе, ша есгпьмеііьшая'^посе, 

му В меньше В • слѣдственно В больше 

Подобно докажемъ , что естьли А равна 

С , то бз'дегпъ и ‘ В равна В : и естьли Д 

меньше С , то будетъ и В меньше В. 

Ишакъ, ежели первая , и проч. Ч. и ц, 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХГ, 

Частныя величины къ своимъ равнократ¬ 

нымъ имѣютъ тоже отношеніе, взятыя по- 

перемѣнію. * 

Пусть будутъ равнокрашныя, АВ вели¬ 

чины С , ВЕ величины Г. Говорю, чшо 

кдкъ С къ Г, такъ АВ къ ВЕ. ^ 

Поелику равнократныя суть, АВ величи¬ 

ны С , и ВЕ величины Г ; то сішлько вели¬ 

чинъ въ АВ равныхъ С, столько же вели¬ 

чинъ и въ ВЕ равныхъ Г. Раздѣли АБ на 

величины равныя С , какъ гпо на АО , СН» 

НВ; а ВЕ на величины равныя Г, какъгпо 

на ВК, КЕ, ЕЕ. Ишакъ величины АО» 

ОН, НВ суть равномногія величинамъ 

КЕ , ЕЕ. И поелику АО, ОН, НВ взаимно 

равны; и ВК, КЕ, ЕЕ взаимно равны жо* 

какъ АО къ ВК , такъ ОН къ КЕ, и 

НВ къ ЕЕ*. Того ради какѣ одна прнД* 
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идущая къ одной послѣдующей , такъ всѣ 
* ^идущія ко всѣмъ послѣдующимъ*; и по¬ 

тому какъ АО къ ЮК, такъ АБ къ БЕ. Но 
д(} равна С, а БК равна Г : чего ради какъ 

С къ Г, такъ АВ къ БЕ*. 

Итакъ частныя, и проч. Ч. И Д. Н^ 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХГІ. 

Ежели четыре величины пропорщюпаль- 

ііы; то и премѣііеніемъ будутъ пропорціо¬ 

нальныя. 

Пусть будутъ четыре величины А, 

С , Б пропорціона.\ьныя , то есть , какъ А , 
къ В, такъ 0 къ Б. Говорю, что онѣ и 
премѣненіемъ будутъ пропорціональныя, шо 
есть*, какъ А къ С, такъ В къ Б. 

Возьліи величинъ А, В равнократныя Е, Г; 

а величинъ С , Б другія какія пиесть ра- 

внокрашныя С, Н. 

Поелику равнократныя суть , Е величи- 

яы А , и Р величины В : а частныя вели- 

’іины къ своимъ равнокрашпымъ имѣютъ то¬ 

же отношеніе, взятыя поперемѣнію*: посему 
А къ В, такъ Е къ Г. Но какъ А къ В, 

яіакъ С къ Б; посему и какъ С къ Б, 

Шакъ Е къ Г*. Еще же , поелику О , Н вели- 

’іинъ С , Б равнократны; то какъ С къ 

*І2. 

•іі. 

♦опр.іЗ. 

*і5. 

•и. 
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в, такъ Ст къ Н. Но какъ С къ гпаі-ь 

къ Г; посему и какъ Е къ Г, такъ С 

А естьли четыре величины пропорЩц 

*і4- ііальны*; и первая больше третьей, 

вторая будетъ больше четвертой; и еспіьм, 

равна, то равна; и есшьли меньше, що 

меньше*. Поседіу, естьли Е больше О, 

и Е больше И; и естьли равна , то равна • и 

естьли діеньше, то меньше. И Е, Г с^шь 

величинъ А, В равнократныя ; а С, II сушь 

величинъ С, Б другія какія ниесть равно¬ 

кратныя : чего ради какъ А къ С, такъ 
♦опр.5. В къ Б*. 

Итакъ, ежели четыре, и проч. Ч. И д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕН I Е хт 

Ежели совокушденныя величины пропор¬ 

ціональны ; П70 и отдѣленныя будутъ про¬ 

порціональны. 

Пусть совокупленныя величины АВ , ВЕ, 

•опр.і5. СБ, БГ будутъ пропорціональны, то есть*, 

какъ АВ къ ВЕ, такъ СБ къ БГ. Говорю, чпю 

онѣ и отдѣленныя будутъ пропорціональ- 

*опр.і6.ны, то есть*, какъ АЕ къ ЕВ, такъ ЕЕ 

, къ ГБ. 

Возьдіи величинъ АЕ, ЕВ, СГ, ГБ расво" 

кратныя ОН, НК, ЕМ, МN; а величинъ ЕВ, 

другія какія ниесть равнократныя КР, 
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равнокрагпныя сушьу ОН величины 

и НК величины ЕВ; то равнократны, 

(ЗН величины АЕ, и ОК величины АВ*. Но *і. 

(ЗН величины АЕ, и ЕіМ величины СГ равно— 

краніпы; поселіу равнокрагпныя сугпьу ОК 

величины АВ, и ЕМ величины СГ. Еще же, 

лослику равпократпыя суть, ЕМ величины 

СР, и МN величины. ГН; то равнократныя 

сушь, ЕМ величины СГ, и ЕN величины СЮ. 

Но уже ЕМ величины СГ, и ОК величины АВ 

равнокрашны; посему равнократныя суть, 

ОК величины АВ, и ЕN величины СЮ;, а по¬ 

сему ОК ^ ЕК величинъ АВ, СЮ суть равно- 

кратныя. Еще же, поелику равнократныя 

суть, НК величины ЕВ, и МN величины ГЮ; а 

также КР ве.\ичины ЕВ, и N^ величины ГЮ 

равнократныя же: посему и совокупленію, НР 

величины ЕВ, и М^ величины ГЮ суть равно- 

вратныя». И пое.лику какъ АВ къ ВЕ, такъ *2. 

СО къ ЮГ; и взяты величинъ АВ, СЮ равно- 

кратныя ОК, ЕК; а величинъ ЕВ, ГЮ другія 

*'Вкія ниесть равнократпыя НР, М^: посему 

^сіпьли ОК больше Н^, то и ЕІЧ больше 

и естьли равна, гпо равна; и есіпьлн 

^'^ньиіе, то меньше*. Пусть будетъ ОК *олр.5. 

ольше НР; посему, по отнятіи общей НК, и 
СНб, ольше КР. Но естьли ОК больше НР, то 

т _ ' 

® будетъ бо.льше М^: посему ЕN есть 
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*опр.5. больше ЛЩ*; по отнятіи общей М]Ѵ ^ 

ЕМ больше N^. Итакъ естьли ОН бодь 

ше КР, то и ЕМ больше Подобно 

докажемъ, что и естьли ОН равна КР 

будетъ и ЕМ равна N^; и естьли меньодс^піо 

меньше. И СН, ЕМ суть величинъ АЕ, СР 

равнократныя; а КР, N^ сз'шь величинъ 

ЕВ, ЕЮ другія какія ниесть равнократііыя: ! 

*опр.5. чего ради какъ АЕ къ ЕВ такъ СЕ къРВ^, 

ЕІтакъ, ежели величины, и проч. Ч. н д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХУШ. 

Ежели величины отдѣленгіыя пропорціо¬ 

нальны ; то и совокупленныя будутъ про- * 

порг;іональны. 

Пусть отдѣленный величины АЕ, ЕВ, 

СЕ, ЕЮ 63Л3 тъ пропорі^іональны, ш» 

*опр.і6. есть* , какъ АЕ къ ЕВ, такъ СЕ къ ЕВ. Го- 

ворф, чгпо онѣ и совокупленныя буд^піъ 

*опр.і5. пропорціональны, то есть*, какѣ АБ кь 

ВЕ, гг(акъ СВ къ ГВ. 

Ибо, естьли не будетъ какъ АВ къ БЕ. 

такъ СВ къ ЕВ ; то будетъ какъ АБ ьь 

ВЕ, такъ СВ къ нѣкоей величинѣ, или м^^ь- I 

шей нежели ВГ, или большей. 

Вопервыхъ, пусть будетъ къ менЫУеВ і 

ВС. Поелику какъ АВ къ БЕ, такъ СВ ^ I 
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рО; есть, совокупленныя величины 

5 слЁдсіпвенпо и огпдѣлен- 

йЫЯ будутъ пропорціональны*: посему «і^. 

р.,і;-ь АЕ къ ЕВ, такъ СО къ СВ. А по по¬ 

ложенье , какъ АЕ къ ЕВ, такъ СЕ къ ГВ ^ 

носеліу и какъ СС къ СВ, такъ СЕ къ ] В*. *і і. 

Но первая СС больше третьей СЕ • посе- 

лу и вторая СВ больше четвертой ГВ*. *і4- 

Она же н меньше : что невозможно ; посему 

не будетъ какъ АВ къ ВЕ, піакъ СВ къ вели- 

члкѣ меньшей нежели ГВ. Подобно дока¬ 

жемъ , чшо и пи къ большей : слѣдственно 

къ ней самой. 

ПшаілЪ, ежели величины, и проч* Ч* и Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XIX. 

Ежели будетъ , какъ цѣлая величина къ 

ЦБлой , такъ отнятая къ отнятой ; то 

и остальная будетъ къ остальной, какъ 

Цѣлая къ цѣлой. 

Пусть будетъ какъ цѣлая величина АВ 

Къ цѣлой СВ , такъ отнятая АЕ къ от¬ 

нятой СЕ. Говорю , что и остальная ЕВ 

%дешъ къ остальной ГВ , какъ цѣлая АВ 

Цѣлой СВ. 

Пое.лику какъ АВ къ СВ, такъАЕ къСГ^ 

премѣненівмъ, какъ БА къ АЕ такъ 
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*іб. ЮС къ СГ*. II поелику совокуплсмпіыя 

чины пропорціональны , то и отді}\,.ц 

ныя будутъ пропорціональны* • іюссм 

какъ ВЕ къ ЕА, такъ ЮГ къ ГС • и црр^ 

віѣнепіемъ^ какъ БЕ къ ЮГ, такъ' ЕД къ 

*іб. ГС», Но какъ ЛЕ къ СГ такъ, по положе 

иііо , цѣлая ЛВ къ цѣлой СЮ : чего радц 

и остальная ЕВ будетъ къ остальной ВК 

*іі.какъ цѣлая АВ къ цѣлой СЮ*. 

Ишакъ, ежели будетъ ,• и проч. ч. н д. п. 

[ СЛѢДСТВІЕ. И поелику доказано, что 

какъ АВ къ СЮтакъ ЕВ къ ГЮ; и пре- 

*іб. мѣненіедіъ», какъ АВ къ ВЕ, такъ СВ къ 

ЮГ: посему совокупленныя величины про¬ 

порціональны. А доказано, что какъ ЛВ 

къ АЕ такъ СВ къ СГ, что и есть об¬ 

ращеніе. Отсюда явствуетъ, что естьли 

совокупленныя величины пропорціональны 

то онѣ и обращеніемъ будутъ' пропорціо¬ 

нальны. Ч. и д. Н. ] (5С). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XX. 

Ежели будутъ три величины , и 

идіъ равнодіногія, взятыя по двѣ въ ГО'О'*^ 

же отношеніи- и ежели, равнодіѣстно» 

первая больше пгретьей , то и чешвсріп^** 
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^,-дегп’ь больше Шестой 5 и ехели равна ^ 

іпо рзвиа ^ и ежели меньше ^ то меньше. 

Пусть будутъ А, В, С три величины, в В, Е, Г Друтія имъ равномногія , взя- 

хпьія по двѣ въ томъ же отношеніи, тоесгИь: 

какъ А къ В, такъ Б къ и какъ В къ 

С, такъ Е къ Г : и пусть, равномѣстно , 

будетъ А больше С. Говорю, что и Б 

будетъ больше Г: И естьли равна, то 

равна ^ есгѣьли меньше , іИо меньше. 

Поелику А больше С, а В есть другая 
нѣкая величина ^ большая Ае величина 
къ тойже имѣетъ большее Отношеніе , 
нежели меньшая* : поСедіу А къ В имѣетъ ’в. 
большее отношеніе, нежели С къ Б. Но какъ 
А къ В, такъ Б къ Е ^ а какъ С къ В, пре~ 

ложеніемъ (5^), такъ Г къ Е: посему и Б къ Е 
имѣешь большее отношеніе, Нежели Г къ 
Е*. А изъ величинъ Къ тойже величинѣ *іі иіЗ. 

имѣющихъ отношеніе , которая имѣетъ 

большее отношеніе ^ та есть большая*; по- •ю. 

Б больше Г. Подобно докажемъ, что 

р ^‘^^ьли А равна С, гпо и Б будетъ равна 

» и естьли меньше, Шо меньше. 

Итакъ, ежели будутъ, и проч. Ч: И Д. Н; 

іЗ 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXI. 

Ежели бз^дутъ шри величины, и 

имъ равномноіія, взятыя по двѣ въ шоч^ 

же отношеніи, пропорція же ихъ будешь 

обратная; и ежели, равноліѣсшно, нерва, 

больше третьей, то и четвертая будегщ 

больше шестой; и ежели равна, пюравна-и 

ежели меньше, іпо меньше. 

Пусть бздз'шъ В, С три величины в 

Ю, Е^ Г другія имъ равііомногія, взятыя по 

двѣ въ то-мъже отношеніи, пропорція *е 

ихъ пусть будетъ обратная, то есть: 

какъ А къ В, такъ Е къ Е; и какъ В къ С, 

такъ В къ Е: и пусть, равпомѣстно,будетъ 

А больше С. Говорю, что и Ю 63'детъ больше 

Р: II есгаьли равна, то равна; и еспіьлп 

меньше , шо меньше. 

Поелику А боль'пе С, а В есть другая 

нѣкая величина; то А къ В имѣетъ боль¬ 

ше. шее отношеніе , нежели С къ В*. Но какъ 

А къ В, такъ Е къ Г; и какъ С къ В, прего- 

женіе.мъ , такъ Е къ В: посему и Е къ Г 

имѣетъ бо.уыпсе отношеніе, нежели Е 

ііиіЗ.П*. А къ которой величинѣ іпаже илкВегк* 

*іс. большее отношеніе ,ш а есть меньшая*; 

сему Г меньше В; слѣдственно В бодья^ 

Г.Подобно докажемъ, что и естьлл А 



КНИГА ПЯТАЯ. ід5 

^ Р70 и о будетъ равна Р; и естьли мень- 

ц,е, то меньше. ^ 

Итакъ, ежели будутъ, и ііроч. ч. и н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXII. 

Ежели будетъ сколько ниесть величинъ, и 

дрѵпіхъ имъ равномногихъ, взятыхъ ію двЪ 

въ піомъже отношеніи; то и равіюмѣсшно 

будутъ въ пюмъясе отношеніи. 

Пусть будетъ сколько ниеСть величинъ 

А, Б, С, и другихъ имъ равномиогихъ Б, Е, 

Г, взятыхъ По двѣ въ гполіъже отношеніи, 

гао есть: какъ А къ Б, такъ Б къ Е; и 

какъ В къ С, такъ Е къ Г. Говорю, что 

и равііомѣстно будутъ въ шомъже отноше- 

чііі, то есть*: какъ А къ С, такъ Б къ Е. *опр.і8. 

Возьми величинъ А, В равнокрагпныя С, Н; а 
«еличиііъ В , Е другія кякія ниесть равно- 

ратііыя К, Е; и еще величинъ С, Г другія 

*акіа ниесшь равнократныя М, N. 

Ііоелику какъ А къ В, такъ В къ Е; и 

заіііы величинъ А, Б равнократныя Н, а 

®®'ичпнъ В, Е другія какія ниесть равно- 

^Ратныя К, Е: то какъ О къ К, такъ Я 

Потому же и какъ К къ М, такъ Е % 
КЪ ]\ тт ^ 

ііое.лику суть гири величины С, К, 

' ** .другія имъ равііомногія Н, Е, N взятыя 
« * 
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ПО двѣ И ВЪ томъже отношеніи: поселіу 

равномѣстно ^ естьли О больше М, то и 

Н больше и естьли равна ^ то равна ^ ц 

*2о. естьли меньше, то меньше*. Но С, Н сѵпц 

величинъ А, В равнокрагпньш^ а М, ]\ ^е. 

личинъ С, Г другія какія ниесть раввокращ- 

*опр.5. ныя: чего ради какъ А къ С, такъ В къ Р», 

Итакъ, ежели балетъ, и проч. ч. и д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXIII. 

Ежели будутъ три величины , и др}гі* 

имъ равномногія, взятыя по двѣ въ томъ¬ 

же отношеніи , пропорція же ихъ будешь 

обратная ' то и равномѣсшно будутъ въ 

томъже отношеніи. 

Пусть будутъ А , В , С три величины, 

и В , Е, Г другія имъ равномногія , взяніыя 

по двѣ въ томъ же отношеніи, пропорція 

же ихъ пусть будетъ обратная , 

’"опр.2о. есть*: какъ А къ В, такъ Е къ Г; и какъ 

В къ С, такъ В къ Е. Говорю, что какь 

А къ С, такъ В къ Г. 

Возьми величинъ А , В, В равнократнЫ* 

С , Н, К 5 а величинъ С, Е , Г другія я® 

кія ниесть равнократііыя Е, М, N. 

Поелику равнократныя сушь С, Н велй 

чинъ А, В^ частныя же величины къ 
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равнократнымъ имѣютъ тоже отноше¬ 

ніе*: посему какъ А къ Б , такъ (5 къ Н. *і5. 

Поіпому же и какъ Е къ Г, такъ М къ N. 

Ло какъ А къ В, такъ Е къ Г; цосему и 

ракъ О къ Н, такъ М къ N*. П поелику какъ*іі- 

Б къ С, такъ В къ Е ; и взяты величинъ 

Б V равнократныя Н , К • а величинъ С, 

Е какія ниесгпк равнокрашныя Е, 

]\І; посему какъ Н къ такъ К къ М*. •4. 

А доказано , что и какъ С къ Н, такъ М 

къ N: Итакъ суть три величины О, Н, Е, 

и другія имъ равпомногія К, М , N , взятыя 

по двѣ въ томъже отношеніи , пропорція 

же ихъ обратная : посему равномѣспіно, 

естьли Е больше Е , то и К больше N ; 

и естьли равна , гпо равна ; и естьли мень¬ 

ше, то меньше*. Ио С, К равнократны *2і. 

величинъ А,Ю^аЕ, N величинъ С, Г: 

чего ради какъ А къ С, такъ Ю къ Г*. *опр.5. 

Итакъ, ежели будутъ, и проч. ч. и д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХІГ. 

Ежели первая величина ко второй имѣетъ 

^поже отношеніе, что и третья къ че- 

Ч’>вертой ' и также пятая ко второй имѣетъ 

^‘іоасе отношеніе,'что и шестая къ чеш- 

*®Риіой : іпо и совокупленно , первая еъ пя- 
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тою ко второй будутъ имѣть тоже 

ношеніе ^ чіпо и третья съ шестою кт, 
Л да 

твертой. 

Пусть первая величина АВ ко второ,-, (; 

имѣетъ тоже отношеніе ^ чшо и гнрсц^ 

ЮЕ къ четвертой Г • и также пусінь пя 

тая ВС ко второй С имѣетъ тоже отнопіе 

іГіе , чтю и шестая ЕП къ чешвершои р 

Говорю, что и совокупленію, первая сь пя- 

тою , то есть АС, ко второй С будетъ 

имѣть тоже отношеніе , что и третья 

съ шестою, то есть БП , къ четвертой Г. 

Поелику какъ ВС къ С, такъ ЕЯ къ Р; 

шо преложеиі’емъ , какъ С къ ВС, такъ Г 

*сл*д;4. къ ЕН*. II поелику какъ АВ къ С, такъ БЕ 

къ Е; и какъ С къ ВС, такъ Е къ ЕН: 

то равномѣстно , какъ АВ къ ВС, такъ НЕ 

*22. къ ЕН*. А поелику отдѣленныя величины 

пропорціональны , то и совокупленныя 6'- 

"іб. дутъ пропорціональны* ^ посему какъ Ѵб 

къ ВС, такъ ПН къ НЕ. Но и какъ ВС кь 

С, такъ ЕН къ Е : чего ради равномѣсітііч', 

*22. какъ АС къ С, такъ ПН къ Е’’. 

Еішакъ, ежели первая, и проч. ч. И 

1 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХГ. 

Л;желй четыре величины пропорціональны, 

1^0 наибольшая съ найменьшею с^’шь боль¬ 

ше двухъ прочихъ. 

ПК-піь будутъ четыре величины АВ , СВ, 

Е, Г пропорціональныя, то есть, какъ АВ 

къ СВ такъ Е къ Г’ и пу спіь бу'дегпъ наиболь¬ 

шая изъ нихъ АВ, а найменьшая Е. Еоворго, чшо 

АБ, Г сушь больше величинъ СВ , Е. 

Положи АС равнув) Е, а СН равную Е. 

Поелику какъ АВ къ СВ, такъ Е къ Е 5 

и Е равна АС, а Е равна СН : гпо какъ 

АВ къ СВ , такъ АС къ СН. П поелику 

какъ цѣлая АВ къ цѣлой СВ, такъ отня¬ 

тая АС къ отнятой СП • то и осталь¬ 

ная СВ будетъ къ остальной НВ , какъ 

Цѣлая АВ къ цѣлой СВ". Но АВ больше СВ • 'ід. 

посему и СВ больше НВ. II поелику АС 

равна Е, а СН равна Е • то АС, Е ра- 

вны СН, Е. А поелику , есіпьлп къ нера¬ 

внымъ приложены равныя , шо и цѣлыя нс- 

Р'^вны; поселіу естьли , изъ неравныхъ ве- 

■'^^^чннь СВ , НВ изъ коихъ СВ большая , 

СВ приложишь АС , Е , а къ НВ при¬ 

ложить СН , Е 5 то будутъ АВ , Г бо.ль- 

величинъ СВ , Е. 

ІІгпакѣ, ежели четыре, и пр. ч. и д. II. (58). 
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НАЧАЛЪ. 

КНИГА VI. 

ОПРЕДѢЛЕНІЯ. 

іЛ ТСДОБНЫЯ прямолинейныя фигуры суть 

тѣ, которыя и всѣ углы имѣютъ равные, 

одинъ по одному, и около равныхъ угловъ 

стороны пропорціональныя. [5д). 

2. Обратныя же фигуры суть, когда в’ь 

каждой фигурѣ находятся предъидуіЦ*^ “ 

послВдующір чдены опіцощеній. (бо). 

3. Прямая линія называется разсѣченною 

въ крайнемъ и среднемъ отношеніи ^ когда 

какъ цѣлая прямая къ большеліу оіпрѣзку, 

такъ большій къ меньшему. 
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Высота всякой фигуры есть прямая 

проведенная отъ вершины перпендикулярно 
основанію. 

5. Отношеніе называется сложеннымъ изъ 

і когда количества сихъ отно- 

щеній въ нихъ кратсшвованныя дѣлаютъ. 

нѣкое количество. ^Лоуо^ ьх "коуаѵ сѵу— 

цііидаі Ыуѣгаі, огаѵ аі тыѵ Хбуюѵ 

хоіщея ^ф" епѵгиі цо'к'кая'киа^абЬ^й,ба^ у 

яошбі -цѵае)' (ба). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ПЕРВОЕ. 

Треугольники и параллелограммы, имѣющіе 

туже высоту, суть взаимно какъ основанія. 

Пусть будутъ АВС, АСЮ треу гольники, а 

ЕС, СЕ параллелограммы, имѣющіе туже 

высоту , перпендикулярную прямую отъ А 

кь ВЮ проведенную*. Говорю, что какъ *опр.4. 

основаніе ВС къ основанію СЮ, такъ гпре— 

}гольникъ АВС къ треугольнику АСЮ, и 

чіакъ параА.\е.\ограммъ ЕС къ параллело- 

•^рамму СЕ. 

Продолжи ВЮ на обѣ стороны къ точкамъ 

^ Е; и положи сколько ниесть прямыхъ ВО, 

равныхъ основанію ВС, и сколько ниесть 

Р^мыхъ ЮК, КЮ равныхъ основанію СЮ^ и 

"Ротяни АО, АН, АК, АЬ. 
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Поелику СВ, ВО, ОН взаимно равны 

и треугольники А110, АОВ, АВС взаимц^ 

•38,1. равны*: посему сколько кратное есгпь осно 

ваніе НС основанія ВС, столько крагпныц 

есть и тре;угольникъ АЛС ПIре^гольнцI;^ 

АВС. Потомуже, сколько кратное есніь 

основаніе СВ основанія СЮ, столько крат- 

рый есть и треугольникъ АВС треуголь¬ 

ника АСЮ. И естьли основаніе НС равно 
основанію СВ, то и треугольникъ АНС 

•38,1. равенъ треугольнику АВС*; и естьли осно¬ 

ваніе НС больше основанія СВ, гпо и тре- 

;угольникъ АНС больше треугольника АВС; и 

естьли меньше,гпо ліепьше. Ишакъ изъ иліѣю- 

щихся чеп.ырехъ величинъ , гпо есть, двухъ 

основаніи ВС, СЮ, и двухъ треугольниковъ 

АВС , АСЮ , взяты основанія ВС и шре- 

уголышка АВС равнократныя , основаніе 11С 

и треугольникъ АНС; а основанія СВ н 

треугольника АСЮ другія какія ниесть 

равиокрашныя , основаніе СВ и шреуго-ль' 

никъ АВС: и доказано, что естьли осіЮ' 

ваніе НС больше основанія СВ, то и гпр^' 

угольникъ АНС больше треугольника АВС; “ 

естьли равно, то равенъ; и естьли меныи^і 

то меньше: а посему какъ основаніе БС яі- 

основанію СЮ, такъ треугольникъ АВС кь 

*®п.5,ѵ, треугольнику АСЮ*. 
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л поелику треугольника АВС двукратный 

^спіь параллелограммъ ЕС*, и трезтолыіика *4Ы- 

ДСІ) двукратный есть параллелограммъ РС^а 

часпіныя величины къ своиміі равнокр т- 

нымъ имѣютъ тоже отношеніе*: посему*,5.ѵ. 

какъ треугольникъ АВС къ треуголь¬ 

нику АСБ, такъ параллелограммъ ЕС къ 

параллелограмму ГС. Поелику же доказано , 

что какъ основаніе ВС къ основанію СБ, 

такъ треугольникъ АВС къ треугольнику 

АСБ ; и чгцо какъ треугольникъ АВС къ 

треугольнику АСБ, такъ параллелогралімъ 

ЕС къ параллелограмму РС : посему и какъ^ 

основаніе ВС къ основанію СБ, такъ парал¬ 

лелограммъ ЕС къ параллелограмму ГС^ 

Итакъ треугольники, и пр. Ч. іі д. н. (63]. - 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ Ц. 

Ежели къ одной изъ сторонъ треуголь¬ 

ника проведется какая ниесть параллель¬ 

ная прямая • піо она разсѣчетъ прочія сто¬ 

роны треугольника пропорціонально : и еже- 

■''н стороны треутольника разсѣчены про¬ 

порціонально ; то прямая протянутая чрезъ 

’^^чеаія будетъ параллельна къ осшаль- 

Ной сторонѣ треугольника. 

Треугольника АВС къ одной изъ сторонъ 
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ВС пусть проведена будетъ параллельна^ 

ЮЕ. Говорю, что какъ ВВ къ ВЛ. . 

СЕ къ ЕА. ’ 

Протянр ВЕ , СВ. 

Итакъ трезтольиикъ ВВЕ равенъ щре 

уголі}Нику СВЕ*; ибо стоятъ на толіъже 

основание ВЕ, и между т'Бмиже пара.ѵчель-. 

ними ВЕ, ВС: И АВЕ есть другой нѣ. 

КІЙ шреуго.лыіикъ ^ а равныя величины къ 

тойже имѣютъ тоже отношеніе* : посему 

какъ треугольникъ ВВЕ къ треуго.лыіцку 

АВЕ, такъ треугольникъ СВЕ къ треуголь¬ 

нику АВЕ. Но какъ треугольникъ ВВЕ къ 

треугольнику АВЕ, такъ ВВ къ ВА; ибо 

имѣютъ туже высоту , перпсндику.лярііуіо 

прямую отъ Е къ АВ проведенную, и ііо- 

“•і. толіу взаимно суть какъ ихъ основанія*. 

Потому же какъ треугольникъ СВЕ кыпре- 

уго.лыіику АВЕ, такъ СЕ къ ЕА: чего ради 

•іьѵ. и какъ ВВ къ В А, такъ СЕ къ ЕА*, 

Но треугольника же АВС пусть сторо¬ 

ны АВ, АС будутъ разсѣчены пропорЦ‘0' 

нально въ точкахъ В, Е, то есть, какъ 

ВВ къ ВА, такъ СЕ къ ЕА; и пусть бу¬ 

детъ протянута ВЕ. Говорю , что ВЕ па- 

раллелна къ ВС. 

Ибо , сдѣлавъ тоже строеніе, пое.мік? 

какъ ВВ къ ВА, такъ СЕ къ ЕА: ио как* 
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рр кЬ СА, такъ треугольникъ ВБЕ къ 

^треугольнику АБЕ*^ а какъ СЕ къ ЕА, такъ "і. 

^^^ре^гольникъ СБЕ къ треугольнику АБЕ ; 

лосему какъ треугольникъ ВБЕ къ тре- 

гголыінку АБЕ, такъ и треугольникъ СБЕ 

ііь треугольнику АБЕ*. Итакъ каждый изъ*іі,К 

треугольниковъ ВБЕ, СБЕ къ треугольни¬ 

ку АБЕ имѣетъ тоже отношеніе ; посему 

піреугодьникъ ВБЕ равенъ треугольнику 

СБЕ*; II стоятъ они на томъже основаніи 

БЕ5 а равные треугольники, стоящіе на 

томъже основаніи , сушь между тѣмиже па¬ 

раллельными* : чего ради БЕ параллельна «Зд,!, 

къ ВС. 

Итакъ, ежели къ одной, и гіроч. ч. й д. н* 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ Ш.- 

Ежели треугольника уголъ раздѣлится 

по поламъ, и прямая разсѣкающая уголъ 

разсѣчетъ и основаніе ' то основанія от¬ 

рѣзки будутъ имѣть тоже отношеніе, что 

Прочія стороны треугольника: И ежели ос¬ 

нованія отрѣзки имѣюгпъ^тоже отношеніе , 

ншо прочія стороны треугольника 5 то 

Прямая отъ вершины къ сѣченію протяну- 

) раздѣлитъ уголъ треугольника по 
По.\а.мъ, 
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Пѵсть будеігі-ь АВС треугольникъ- и пусгц^ 

уголъ ВАС раздѣлится по поламъ прялюіо 

АБ. Говорю, что какъ ВБ къ БС, такъ 

къ АС. 

Чрезъ С проведи, параллельную къ 

•31,1. Прямую СЕ*; и пусть продолженная БА 

встрѣтится съ него въ Е. 

Поелику на параллельныя Прямыя АБ,ЕС 

падаетъ прямая АС ; то уголъ АСЕ равенъ 

•‘зд.і. углу САБ*; Но уголъ САБ равенъ , по по¬ 

ложенію, углу ВАБ ; посему и уголъ БѴБ 

равенъ углу АСЕ. Еще же ^ поелику на па¬ 

раллельныя прямыя АБ , ЕС падаетъ прямая 

БАЕ ; то внѣшный уголъ ВАБ равенъ вну¬ 

треннему АЕС. А доказано ^ что и уголъ 

АСЕ равенъ уг.лу ВАБ; посему уголъ АСЕ ра¬ 

венъ и углу АЕС ; с.лѣдственно и сторона іѴЕ 

*б,і. равна сторонѣ АС*. И поелику къ ЕС, одной 

изъ сторонъ треугольника ВСЕ,- проведе¬ 

на параллельная АБ; гпо какъ ВБ къ ВС, 

•а. такъ БА къ АЕ*. Но АЕ равна АС; посему' 

какъ ВБ къ БС, такъ ВА къ АС*. 

Но пу^сшь бу^дегпъ какъ ВБ къ БС, такъ 

БА къ АС; и пусть будетъ протянунія 

АБ. Говорю, что уго.лъ БАС раздѣленъ по 

поламъ прямою АБ. 

Ибо, сдѣлавъ тоже строеніе, пое.лпку 

какъ ВБ къ БС, такъ БА къ АС: но как* 
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I рр къ 1>С, такъ и ВА къ АЕ^; ибо къ ЕС, •г. 1 одной изъ сторонъ треугольника ВСЕ, про- 

зрдена параллельная АЮ: Посемз' какъ ВА къ 

дС, такъ ВА къ АЕ^ Итакъ АС равна»іі,г. 

ДЕ'; слѣдственно и уголъ АЕС равенъ углу *Чі-Г 

дСЕ*. Ио уголъ АЕС равенъ внѣшнему *і,і. 

БШ”; а уголъ АСЕ равенъ иакосьлежащему 

СЛВ: посему дтолъ ВАЮ равенъ углу САБ. 

Чего ради уголъ ВАС раздѣленъ По поламъ 

прямою АБ. 

Ишакъ, ежели треугольника, и пр. Ч. И Д. Ні 

I ПРЕДЛОЖЕНІЕ т 

Равноугольныхъ треугольниковъ сгпоройы , 

кои около равныхъ угловъ, слть пропор¬ 

ціональны: и равнымъ угламъ противуле- 

мпіъ сходственныя стороны. 

Пусть будутъ АВС, БСЕ равноугольные 

Шрез^гольники, имѣющіе дтолъ АВС равный 

углу БСЕ, а з'голъ АСВ углу БЕС, и еще 

уголь, БАС углу СБЕ. Говорю, что тре¬ 

угольниковъ АВС, БСЕ стороны , кои около 

Равныхъ угловъ, сзгаь пропорціональны* и 

Равнымъ заламъ прогпивулежашъ сходсгпвен- 

“ыя стороны. 

Положи ВС впрямъ съ СЕ. Н поелику 
I углы Д]з(з^ АСВ меньше двухъ прямыхъ*^ а 
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уі-олъ АСВ равенъ углу БЕС: то и 

АВС , БЕС меньше двухъ пряліыхъ; посе>] 

•акс.іі. прямыя ВД, ЕБ продолженныя встрѣтятся* 

Продолжи оныя ^ и пусть встрѣтящ''* 

въ Г< 

Поелику уголъ БСЕ равенъ углу АВС; пщ 

*48,і. ВГ параллельна къ СБ*. Еще же ^ поелику 

уголъ АСВ равенъ углу БЕС ; то АС парал¬ 

лельна къ РЕ; Итакъ РАСБ есть паралле¬ 

лограммъ ; и потому РА равна БС, а АС 

равна ^ Б*; И поелику къ РЕ , одной изъ 

сторонъ треугольника РВЕ, проведена па¬ 

раллельная АС ; гао какъ ВА къ АР, такъ 

*з- ВС къ СЕ*. Но АР равна СБ : поселіу какъ 

*7.^- ВА къ СБ, такъ ВС къ СЕ*; и премБне- 

*і6,ѵ. йіёмъ, какъ АВ къ ВС, такъ БС къ СЕ^Еще 

ж€, поелику СБ параллельна къ ВР; піо 

какъ ВС къ СЕ , такъ РБ къ БЕ. Но ГО 

равна АС: посему кйкъ ВС къ СЕ , такъ АС 

къ ЕБ; и прем'Бненіемъ , какъ ВС къ СА, 

такъ СЕ къ ЁБ. Поелику же доказано, чшо 

какъ АВ къ ВС, гпакъ ВС къ СЕ; а каЫ> 

ВС къ СА, такъ СЕ къ ЕБ; чего ради равно- 

"^22,^.-мфстно, какъ ВА къ АС, такъ СБ къ ВЕ- 

РІтакъ равно) гольныхъ, и ііроч. ч. ИД‘"' 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ Г. 

ЕжеЛи два треугольника имѣютъ стороны 

лроггорціовальныя : то они будутъ равно¬ 

угольные 5 и будутъ имѣть равные утлы 

тѣ, коимъ противулежатъ сходственныя 

стороны. 

Пусть будутъ АВС ^ БЕГ два треуголь¬ 

ника , имѣющіе стороны пропорціональныя , 

а именно : какъ АВ къ ВС, такъ БЕ къ ЕГ; 

и какъ ВС къ СА, такъ ЕГ къ ГБ* и еще, 

какъ ВА къ ДС^ такъ ЕБ къ БГ. Говорю, 

что треугольникъ АВС есть равноутоль- 

ный треугольнику БЕГ; и чгпо они бу¬ 

дутъ имѣть равные углы тѣ , коимъ про- 

тпвулежатъ сходственныя стороны , то 

есть: уголъ АВС углу БЕГа уголъ ВСЛ 

углу ЕГБ 5 и еще , уголъ ВАС углу ЕБГ. 

При Прямой ЕГ, и при точкахъ на ней 

К) составь уголъ ГЕО равный углу АБС*, *23Д. 

э уголъ ЕГО равный углу ВСА : посему 

<>стальной уголъ ВАС равенъ остадьно- 

му ЕОГ*. 

Итакъ треугольникѣ АВС есть равно- 

}*^олыіі,ій треугольнику ОЕГ. Посему іпре- 

ЗТольниковъ АБС, ЕОГ стороны, кой око- 

равныхъ угловъ , суть пропорціональны^ 

*' рвенымъ угламъ противулежатъ сход¬ 

на 2,і. 

^4 
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*4- ственныя стороны* : а посему какъ Д]^ 

ВС, тіакъ СЕ къ ЕГ. Но какъ АВ къ 

шакъ , но положенію, НЕ къ ЕГ; поселіу Ц 

*іі,Ѵ. какъ НЕ къ ЕГ, такъ СЕ къ ЕГ*. Игнакъ 

каждая изъ прямыхъ НЕ , СЕ къ ЕГ имѣешь 

*9,К. тоже отношеніе ; посему НЕ равна Ср» 

Потому же и НГ равна СГ. И поелик\ 

НЕ равна ЕС , а ЕГ общая ; гпо двѣ пря¬ 

мыя НЕ, ЕГ равны двумъ прямымъ СЕ, 

ЕГ; и основаніе ГН равно основанію ЕС • 

♦в,!, посему уголъ НЕГ равенъ углу СЕГ" И 

треугольникъ НЕГ равенъ треугольнику 

СЕГ ; и прочіе углы равны прочимъ угламъ, 

*4,І. кои пропіивз'лежатъ равнымъ сторонамъ*; 

посему уголъ НГЕ равенъ углу СГЕ ; и уголъ 

ЕНГ равенъ утлу ЕСГ. ІТ поелику у голъ ГЕБ 

равенъ углу ГЕС ; а уголъ СЕГ равенъ углу 

АВС ; то уголъ АВС равенъ углу ВЕЕ. 

Потому же и уголъ АСВ равенъ углу НЕЕ; 

и еще, утолъ при А равенъ углу при Б- 

Чего ради треугольникъ АВС есть равно¬ 

угольный треугольнику НЕГ. 

Итакъ,ежели два треугольника,и пр. Ч .П 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ VI. 

Ежели два треугольника имѣютъ оДЧ®* 

уго.\ъ равный одному углу, и около р® 
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8йЫХ'Ь угловъ стороны пропорціональныя : 

Г.10 ггіреугольннки будутъ равноугольные 5 

^ 5^дѵгііъ имѣть равные углы тѣ, коимъ 

прогпивулежатъ сходственныя стороны. 

Пусть будутъ АВС , ЮЕГ два треуголь- 

пііка, имѣющіе одинъ уголъ БАС равный 

одному уѣ’ѵу ЕБГ; и около равныхъ угловъ 

стороны пропорціональныя , а именно : какъ 

БЛ къ АС, такъ ЕЛ къ ЛГ. Говорй , что 

треугольникъ АВС есть равпоутольпый тре- 

иолыіику ЛЕГ; и будетъ уголъ АВС равенъ 

^глу ВЕГ, а уголъ АСВ равенъ углу ЛГЕ. 

При прямой ЛГ, и при точкахъ на ней 

О, Г, составь уголъ ГЛС равный ко’гпорому 

впесшь изъ угловъ ВАС, ЕЛГ, а у^голъ ЛГб 

равный углу АСВ: посему остальной уголъ 

при В равенъ остальному углу при О*. *32,1. 

Итакъ гпреутолыПікъ АВС есть равно¬ 

угольный треугольнику ЛСГ: посему какъ 

къ АС, такъ СЛ къ ЛГ*. А по положе- *4. 

Какъ ВА къ АС, піакъ ЕЛ къ ЛГ: посему 

ЕВ къ ЛГ, такъ и С Л къ ЛГ*. Чего *м,Ѵ’. 

рзди ЕВ равна ЛС*; а ЛГ общая: итакъ*9,ѵ. 

гіряліыя ЕЛ, ЛГ равны дву^ѵіъ прямымъ 

Гр уголъ ЕЛГ равенъ ут.і\у СЛГ: по- 

I основаніе ЕГ равно основанію ГС ; и 

{)^р^®'^ьоикъ ЛЕГ равенъ йіреуго.льйику 

а и Прочіе уг.лы равны будутъ прочимъ 
♦ ^ 
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^тламъ, каждый каждому, кои прогливу-де, 

жатъ равнымъ сторонамъ*: посему угол^ 

І)ГСг равенъ углу ІЖЕ' и уголъ при С равенъ 

углу при Е. По уголъ ПРО равенъ у глу 

посему и уголъ АСВ равенъ углу ПРЕ. А по 

положенію, и уголъ БАС равенъ углу ГА)р. 

посему и остальной уголъ при В равенъ 

остальному углу при Е. Чего ради пірс- 

"уто.льникъ АВС есть равноугольный тре¬ 

угольнику ВЕР. 

Итакъ , ежели два треугольника, и проч. 

ч. и д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ГП. 

Ежели два треугольника имѣютъ одинъ 

уголъ равный одному углу, и около другихъ 

угловъ стороны пропорціональныя • и ежели 

изъ остальныхъ угловъ каждый меньше, или 

ие меньше прямаго; то треугольники буд}тъ 

равноугольные; и будутъ имѣть равные 

утлы тѣ, около которыхъ стороны прО' 

порціональны. 

Пусть бу^дутъ два треугольника А 

ВЕР, имѣющіе одинъ утолъ равный одно-*^ 

углу, а именно, уголъ ВАС углу 

около другихъ угловъ АВС, ВЕР сгпор° 

пропорціональныя, а именмо: какъ аб*” 



такъ І)Е къ ЕР- и пусть изъ остальныхъ 

угловъ, то есть, кои при С, Е, будетъ каж¬ 

дый, вопервыхъ, меньше прямаго. Говорю, 

что треугольникъ АБС есть равноугольный 

треугольнику ВЕГ; и будетъ у голъ АііС 

равенъ углу І)ЕР, и остальной уголъ при С 

равенъ остальному^ углу при Г, 

Ибо, буде уголъ АБС не равенъ углу БЕГ; 

ЛІО одинъ изъ нихъ большій. Нухшь будетъ 

уголъ АБС большій. При прямой АБ{, и 

кри точкѣ на ней Б, составь уго.\ъ АБС 
равный углу ВЕГ. 

Поелику уго.лъ А равенъ ут.лу В, а уіолъ 

АВО равенъ углу ВЕГ' то и остальной 

уголъ АСБ равенъ оспіалыіоліу углу ВРЕ. 

Пгпакъ треугольникъ АВО еспіь равноутоль- 

ный треугольнику ВЕГ; посему какъ АВ 

130, такъ ВЕ къ ЕГ.* Но какъ ВЕ къ ЕГ, * 

такъ, по положенію, АБ къ ВС; посему и 

*акъ АВ къ ВС, такъ АБ къ ВС*. Ишакъ АБ 

•'ь каждой изъ прямыхъ БС, БС имѣетъ 

Иоже отношеніе; посему БС равна БС*;‘дУ- 

^гѣдсгпвснно и уго.лъ БСС равенъ углу ВСС*. "'З *- 

•’о положенію, уголъ при С меньше пря- 

посему и уголъ БСС меньше пряма- 

’ ^■’'®ДстЕенііо смѣжный ему уголъ АСБ 

прямаго». Доказано же, чпіо*іЗ,і, 

равенъ уг.лу при Г; посему и уголъ при Г 
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есть больше прямаго. А по положенію 

меньше прямаго: что нелѣпо; посему 

АБС не неравенъ _углу ЮЕГ; ‘^-''бдсшсі ц„ц 

равенъ. Но уголъ при А равенъ }гл^ іір„ р. 

посему и остальной уголъ при С рацріц, 

остальному углу при Г: чего ради гире, 

угольникъ АВС есть равноуго.лыіый 

Зтольнику І)ЕГ. 

Но пусть еще будетъ каждый изъ уг.довъ, 

кои при С , Г, не меньше прямагр. Говорю * 

еще, что и тогда треугольникъ АВС есть 

равноугольный треугольнику І)ЕГ. 

Ибо , сдѣлавъ тоже строеніе, подобно 

докажемъ , что БС равна ВСх ; слѣдственно 

и уголъ при С равенъ углу ВС С. Но уго.лъ при 

С не меньше прямаго; поселіу не меньше пря¬ 

маго и уголъ вес. Итакъ треугольника 

БОС два угла суть не меньше двухъ пря- 

мьіхъ , что невозможно’'; посему опять нс 

будетъ уголъ АВС неравенъ ут.лу ВЕГ; слѣд¬ 

ственно равенъ. Но и уголъ при А равень 

углу при I) ; посему и остальной уго-^’’ 

при С равенъ осша.лыіому углу при Г • 
ради треугольникъ АВС есть рі^виоуголь- 

ныи треугольнику НЕЕ, 

Итакъ, еже.ги два треугольника, и 

Ч. И д. н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ УІІІ. 

ржРАи ВЪ прямоугольномъ треугольникѣ огпъ 

дрямаго угла къ основанію проведена пер- 

пенднкулярпая ; гпо треугольники, кои при 

перпендикулярной , подобны суть и цѣлому 

треугольнику и взаимно. 

Пусть будетъ АВС прямоугольный тре¬ 

угольникъ, имѣющій уголъ ВАС прямой; и 

пусть отъ А проведена бу'детъ къ ВС пер- 

г.еь'дику.лярная АН. Говорю, что каждый изъ 

шреутольниковъ АВН, АНС подобенъ цѣ¬ 

лому треугольнику АВС , и также подобны 

сутпь взаимно. 

Поелику уголъ ВАС равенъ углу АНВ, 

ибо каждый изъ нихъ прямой ; и общій двумъ 

іпреутолыіикамъ АВС и АВН естьу^голъ при 

В; посему остальной уто.лъ АСВ равенъ 

остальному ВАН: чего ради гпреугольч ікъ 

АВСі есть равноу го.льный шреутолыіику АВН. 

Посему какъ ВС, противулежащая прямому 

}глу треуто.льннка АВС , къ ВА, протпву^- 

лежащей прямому ут.лу треугольника АВН ; 

^пакъгііа же АВ, противулежащая углу при 

^ >^преугольника АВС , къ ВН, протнву.че- 

*^іЧей углу, коему равенъ уголъ при С , іпо 

уг.лу ВАН шреуто.льника АВН; и такъ 

АС къ АН, ііроітіиву.лежащей уг.лу 
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*4- при в, общему обоимъ п^реуго.ЛI,иIII;ц^^^, 

Итакъ треугольникъ АВС и равноую^ 

ный есть треугольнику АВО , и около рц 

вныхъ угловъ имѣетъ стороны процорц{о 

нальныя ; слѣдственно треугольникъ АВС 

подобенъ шреуі’ольнику АВІ)*. Подобно до¬ 

кажемъ , что и треугольникъ АрС подо¬ 

бенъ треугольнику АВС. Чего ради каждый 

изъ піреуголньниковъ ЛВП , АІ)С подобенъ 

цѣлоліу піреуго-льнику АВС. 

Говорю еще , что треугольники АБЮ, 

АРС подобны и взаимно. 

Пое.лику прямой уголъ ВРА равенъ пря¬ 

мому углу АРС; а и уголъ ВАР равенъ угл^ 

при С , по доказанному: посему осгпа.льііой 

уголъ при В равенъ оста.льному РАС: 

чего ради треугольникъ АВР есть равно¬ 

угольный треугольнику АРС. Посему какъ 

ВР, сторона треугольника АВР, противу- 

дежащая углу ВАР, къ РА, сторонѣ птрЕ" 

уго.)\ьника АРС, противулежащей углу при 

С равному ВАР; такъ та же АР, сторои® 

треуго.льника АВР, прогпиву.лежащая У*^Ч 

при В, къ РС, сторонѣ треугольника 

противу.дежащей углу РАС равному 

при В; и такъ же ВА, противулежащая пр” 

мому уг.\у АРВ, къ АС, противулежаШ^** 

прямому уг.луАРС. Чего ради треуго-хья*'*' 
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0) подобенъ треугольнику АВС, 

Итакъ, ежели въ прямоугольномъ, п проч, 

Ч. П Д- Н. 

СіѢдСТБіЕ. Отсюда явствуеггсъ, что есть- 

ли въ прямоугольномъ гг(реугольникѢ отъ 

прямого угла къ основанію проведена бу¬ 

детъ перпендикулярная : то проведенная 

есть средняя пропорціональная отрѣзт 

камъ основанія ; и также сторона при 

которомъ ниесть отрѣзкѣ , есть сред¬ 

няя пропорціональная основанію и оному 

отрѣзку. 

ПРЕДАОЛѵЕНІЕ IX. 

Огпъ данной прямой отнять назначенную 

часть. 

Пусть будетъ АВ данная прямая. Надле¬ 

житъ отъ прямой АВ отнять назначенную 

часть. 

Пусть назначена будетъ третья. ГТро- 

®гдіт отъ А прямую АС , содержащую ка- 

Кой ниеспт уголъ съ прямою АВ5 и возьми 
ва АС какую ниесть точку Ю ^ и положи 

Прямыя НЕ, ЕС равныя прямой АВ*^ и прогг(Я— 

ВЦ ВС* и чрезъ В проведи , параллельную 

ПС, прямую ВЕ\ *3ііі. 

Поелику къ ВС , одной изъ сторонъ тре- 
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Зтольиика АВС , проведена параллельная рп 
то какъ СБ къ БА, такъ ВР къ ' 

СБ есть двукратная прямой БА; посем'' 

и ВР двукратная пряліой РА. Чего рад^ 

ВА есть ігірекрашная прямой АР. 

Итакъ отъ данной прямой АВ ошияща 

назначенная третья чаешь, прямая Др 
Ч. н с. н. (64). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ X. 

Данную иеразсѣченнз'іп прямую разсѣчь по¬ 

добно данной разсѣченной прямой. 

Пусть будетъ АВ данная нсразсѣчеппая 

пряліая , а АС разсѣченная. Надлежитъ ііе- 

разсѣчепную АВ разсѣчь подобно разсѣчен¬ 

ной АС. 

Пусть разсѣчена будетъ АС въ точкахъ 

Б, Е. Положи прямыя АВ, АС, такъ чтобы 

онѣ содержа.ли какой ниесть уго.лъ; и про- 

пі.чни СВ; и чрезъ Б , Е проведи, пара.х- 

ле.льныя къ ВС, прямыя БР, ЕС; и чрезъ С 

же проведи, паралле.льную къ АВ,пря.мую 
Итакъ каждый изъ четыреуго.лыпіковъ 

ГН , НВ есть параллелограммъ ; посему ^ 
34,1. равна РС, а НК равна СВ’^. И пое.хику въ 

одной изъ сторонъ треугольника БКС; 

проведна параллельная НЕ; то какъ СЕ 
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такъ КН къ ЫН». Но КН равна ВО, а *з. 

ІІР равна СР; посему какъ СЕ къ ЕВ, такъ 

рО къ СЕ. Еще же, поелику кг» ЕС, одной *7*”*г^’ 

„зъ сторонъ ітіреугольнпка АСЕ , проведена 

параллельная ГВ • то какъ ЕВ къ ВА. такъ 

СЕ къ ГА. А доказано, что какъ СЕ къ ЕВ, 

піакъ ВО къ ОГ : чего ради , какъ СЕ къ 

ЕР, такъ ВО къ ОР; п какъ ЕВ къ ВА, 

піакъ ОГ къ ГА. 

Итакъ данна.я неразсѣченпая прямая АВ 

разсѣчена подобно данной разрѣченной пря¬ 

мой АС. Ч. и С. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XI. 

Двумъ даннымъ прямымъ найти третью 

пропорціональную. 

Па сіпь будутъ АВ , АС двѣ данныя пря¬ 

мыя 5 и пусть положены будутъ такъ, 

чтобы содержали какой пііесть уголъ. На- 

^аежнггъ найти прямымъ АВ, АС третью 

пропорціональную. 

Продолжи АВ , АС къ точкамъ В , Е; и 

доложи прямую ВВ равную АС ; и протяни 

; и чрезъ В проведи къ пей параллель^ 

«Ѵго ВЕ. 

Поелику къ ВЕ , одной изъ сторонъ тре- 

'і^о-лыіика АВЕ, проведена пара.лле.льная ПС; 
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•2. Ц10 каръ АВ къ ВЮ, такъ АС къ СЕ* і* 

ВО равна АС : чего ради какъ АВ къ Д(] 

•7иіі,ѵ.такъ АС къ СЕ*. ’ 

Итакъ двуліъ даннымъ прямымъ АВ 

найдена гпрещья проіюрі^іональная СВ 
Ч. И с. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XII. 

Тремъ даннымъ прямымъ найти четвер¬ 

тую пропорціональную. 

П усть будутъ А, В, С три данныя прямыя. 

Надлежитъ найти прямымъ А, В, С четвер¬ 

тую пропорціональную. 

Проведи двѣ прямыя ЮЕ, ЮР содержа¬ 

щія какой ниесть уголъ ЕЮГ; и положи 

прямую 1)0 равную А, и прямую СЕ равіімо 

В, и еще прямую ЮН равную С ; и про¬ 

тянувъ СП, проведи чрезъ Е къ ней па¬ 

раллельную ЕР. 

Поелику къ ЕР, одной изъ сторонъ тре¬ 

угольника ЮЕР, проведена параллельная ОН 5 

*2.1ПО какъ ЮО къ ОЕ, такъ ЮН къ ІІГ*- Н® 

НО равна А, а ОЕ равна В, и ЮН равна С: 

чего ради какъ А къ В, такъ С къ НР- 

Итакъ треліъ данныліъ прямымъ А, В? 

найдена четвертая пропорціональная ВН 

Ч. И С. н. 
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предложеніе ХШ. 

Двумъ даннымъ прямымъ иайши Среднюю 
лронорціопальную. 

Пусть будутъ АВ ^ ВС двѣ данныя пря- 

,іыя. Надлежитъ найти прямымъ АВ, ВС 

среднюю пропорціональную. 

Положи ііхъ віірямъ * и напиши на АС 

по-цкружіе АВС 5 и проведи отъ точки В, 

подъ прямыми углами къ АС ^ прямую ВВ^ 

и протяни АВ у ВС. 

Поелику уголъ АВС есть въ полукружіи,то 

онъ прямой*. II Поелику въ прямоугольномъ *3і,ііі. 

треугольникѣ АВС, отъ прямаго угла къ 

основанію проведена перпендикулярная ВВ 5 

гпо ВВ есть средняя пропорціональная ос¬ 

нованія отрѣзкамъ АВ , ВС*. *слѢ:8. 

Итакъ двумъ даннымъ прямымъ АВ, ВС 

иайдеиа средняя пропорціональная ВВ. 

Ч. П с. и. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XIV. 

Равныхъ параллелограммовъ и имѣющихъ 

одинъ уголъ равный одному углу. Стороны, 

*'0и около равныхъ угловъ , обратно суть 

*’ропорціональныя: И которыхъ паралле- 

■'ограммовъ, имѣющихъ одинъ уголъ равный 
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одному углу, стороны около равныхъ 

ловъ обратно пропорціональны, тЬ сут^ ^ 

равные. I 

Пусть будутъ АБ, ВС равные паралле-; 

Лограммы,' имѣющіе углы при В равные. 

Положи впрямъ ВВ, ВЕ; посему и ГВ, ГО 

будутъ впрямъ*. Говорю , что параллело¬ 

граммовъ АВ,ВС стороны,кои около равныхъ ' 

утловъ, обратно суіпь пропорціональныя, ию 

есть , что какъ ВВ къ ВЕ, гпакъ ОВ къ ВГ. I 

Дополни пара.\лелограммъ ГЕ. 

Поелику параллелограммъ АВ равенъ парал¬ 

лелограмму ВС; а ГЕ есть другой иѣкій 

Цараллелограммъ; то какъ АВ къ ГЕ, такъ 

*7,ѵ. БС къ ГЕ*. Но какъ АВ къ ГЕ, такъ ВВ къ 

*і. БЕ*; а какъ ВС къ ГЕ, такъ СВ къ ВГ*: по- 

селту какъ ВВ къ ВІ., піакъСВ къ ВГ. Чего 

ради паралЛелотраму овъ АВ , ВС стороны, 

кой околЦ равныхъ угловъ,- обратно суть 

пропорціональныя. 

Но пѵ сіпь будутъ стороны около равныхъ 

угловъ обратно іірогюрціоналыіыя,’ шо есн'Ь; 

пѵ'сть будеіпъ какъ ВВ къ БЕ, такъ СВ къ 

ВГ. Говорю , что параллелограммъ АВ равейъ 

параллелограмму БС. 

Поелику какъ ВВ къ ВЕ, такъ СВ ъъ ( 

ВГ; но какъ ВВ къ ВЕ, такъ параллело- 

*і. грамэгь АВ къ параллелограмму ГЕ*; а как* 
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I- 
КНИГА ШЕСТА Л. 

КЪ БГ, такъ параллелограммъ ВС къ 

параллелограмму ГЕ: посему какъ АВ къ РЕ, 

I іракъ БС къ ІЕ*. Чего ради параллелогралімъ *11,г. 

I д]з равенъ параллелограмму ВС*. 

Ишакъ равныхъ параллелограммовъ^ и пр. 

Ч. И Д- Н. (^5}* 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХГ. 

І 

I 
I 

I 
і 

I 

Равныхъ треугольниковъ и имѣющихъ 
одинъ ролъ равный одноліу углу у стороны , 
кои около равныхъ угловъ,обратно піь про¬ 

порціональны: И копюрыхъ треугольниковъ, 

имѣющихъ одинъ уголъ равный одному углу, 
стороны около рапныхъ ^^гловъ обратно 
пропорціональны, тѣ су>пь равные. 

Пусть будутъ АВС, АВЁ равные тре¬ 

угольники, имѣющіе одинъ угодъ равный 

одному углу, а именно, уголъ ВАС углу 

Пае. Говорю, чтю треугольниковъ АВС, АВЕ 

оніороны,кои около равныхъ угловъ, обратно 

Е'тіь пропорціональныя, пю есть , что какъ 

къ АВ, такъ ЕА къ АВ. 

Положи віірямъ СА съ АВ, посему бут^еіпъ 

®‘’рпмъ і[ ВА съ АВ'^* и протяни БВ. 

Поелику треугольникъ АВС равенъ шпе- 

^^гольннку АВЕ; а АВВ есть другой нѣкій 

Р^'}го.\ьникъ: то какъ пфеуто.лыіикъ САВ 
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къ треугольнику ВАБ, такъ треѵго.льни 
•^,ѵ. АВЕ къ треугольнику БАБ*. Но какъ 

утольникъ САБ къ треугольнику ВАБ, такь 

•і. СА къ АБ"^ а какъ треугольникъ ЕАБ 

треугольнику ВАБ^ такъ ЕА къ АВ; посему 

*іі,ѵ. какъ СА къ АБ, такъ ЕА къ АВ*. Чего радд 

треугольниковъ АВС , АБЕ стороны, кои 

около равныхъ угловъ, обратно суть про¬ 

порціональныя. 

Но пусть будутъ треугольниковъ АВС, 

АБЕ стороны обратно пропорціона.льиыя, 

то есть, какъ С А къ АБ, такъ ЕА къ АВ. 

Говорю у что треугольникъ АВС равенъ 

треугольнику АБЕ. 

Ибо, протянувъ оі/ять ВБ, пое.тАукакъ 

СА къ АБ, такъ ЕА къ АВ* но какъ СА къ 

АБ, такъ треугольникъ АВС къ треуго.ль- 

•і.нику ВАБ*; а какъ ЕА къ АВ^ такъ глре- 

утольникъ ЕАБ къ треугольнику ВАБ: по¬ 

сему какъ треугольникъ АВС къ треуго.ль- 

нику ВАБ, такъ треугольникъ ЕАБ къ тре- 

*іі,Ѵ.угольнику ВАБ*. Итакъ каждый ивъ тре' 

угольниковъ АВС, АБЕ къ треугольнику ВЛВ 

имѣетъ тоже отношеніе: чего ради гпр^' 

*9,Ѵ. угольникъ АВС равенъ треуто.\ьнику ЕАБ • 

Итакъ равныхъ треугольниковъ, и йр®"*’ 

Ч. И д. н. (66]. 
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предложеніе хгі. 

Еягелй четыре Пргімыя Пропорціональны^ 

^^о прямоугольникъ содержимый въ край- 

цдхъ равенъ прямоугольнику содержимому 

въ среднихъ: И ежели ііргімоугольникъ со¬ 

держимый въ крайнихъ равенъ прямоуголь¬ 

нику содержимому въ среднихъ' • гпо СІИ 

четыре прямыя будутъ пропорціональны; 

Пусть будутъ четыре прямыя АВ , СВ, 

Е, Г пропорціональныя , гпо есть іткъ 

АВ къ СВ, такъ Е къ Г. Говорю ,' что пря- 

мозтол’ьнйкъ содержимый въ АВ , Е равенъ 

прямоугольнику содержимому въ СВ , Е. 

Проведи отъ точекъ А, С, подъ прямыми 

углами къ АВ, СВ, прямыя АО, СІІ^ и Положи 

прямую АО равную Е, а Прямую СН равную 

Е; и доПолни Параллелограммы ВО, ВН. 

Поелику какъ АВ къ СВ, такѣ Е къ Е 5 

''О Е равна СН , а Е равна АО ; то Какъ 

^ къ СВ, такъ СН къ АС*^ посему паралле-*7 *и і 

*оіраммовъ ВО, ВН стороны, кои около рав- 

“ьіхъ угловъ, обратно суть гіропорціональ- 

®ыя. А которыхъ равноугольныхъ ііара,\лело- 

'^рі'ммовъ стороны около равныхъ угловъ об- 

Р^^пно пропорціональны, тѣ суть равные*; *і4- 

параллелограммъ ВО равенъ парал- 

^•'^ограмму ВН. Но ВО есть прямоуголь- 
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НИКЪ ВЪ АВ, г > ибо АС равна Р ; а ВЦ 
есть прямоугольникъ въ СВ, Е,- ибо СН 

вна Е : чего ради прямоугольникъ содержа 

мый въ АВ , Р равенъ гірямоутольнику сц, 

держимому въ СВ) Е. 

Но пусть прямоугольникъ содержимый въ 

АВ, Р будетъ равенъ прямо;^тольнику содер¬ 

жимому въ СВ , Е. Говорю , что сіи че¬ 

тыре пря.мыя будутъ пропорціональныя; а 

именно) какъ АВ къ СВ, такъ Е къ Р. 

Ибо, сдѣлавъ тоже строеніе, поелику пря¬ 

моугольникъ въ АВ, Г равенъ прямоутолыніц | 

въ СВ, Е; но прямоугольникъ въ АВ, Р есть 

ВО, ибо АС равна Г; а прямоугольникъ въ СВ, 

Е есть ВН, ибо СН равна Е: посему прямо- 

Зчольникъ ВС равенъ прямоугольнику ВВ. Они 

же и равноу гольные; А равныхъ и равноугаи- 

ныхъ параллелограммовъ стороны око.\о рнв- 

ныхъ угловъ сушь обратно проп6рЦІона-''Н|' 

пыя*: посему какъ АВ къ СВ, такъ СН къ АО. 

Но СН равна Е ) а АС равна Г: чего раД« 

*7иіі,к.какъ АВ къ СВ, такъ Е къ Г*. 

Итакъ, ежели четыре, и Пр. ч. И Д. Н. ( ѵ 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XVII. 

Ежели три прямыя пропорціональны 

прямоуго.лышкъ содержимый въ крн“ 

іПО 
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равенъ квадрату изъ средней: И ежели 

„рямоугольникъ содержимый въ крайнихъ 

равенъ квадрату изъ средней ; то сіи три 

прямыя будутъ пропорціональны. 

П^сть будутъ три прямыя А; В, С про¬ 

порціональныя, то есть, какъ А къ В, такъ 

В къ С. Говорю, что прямоугольникъ со¬ 

держимый въ А, С равенъ квадрату изъ В. 

Положи прямую Б равную В. 

Поелику какъ А къ В, такъ В къ С; но В 

равна Б: то какъ А къ В, такъ Б къ С*. 

I ршьли четыре прямыя пропорціональны; то 

^ прямоугольникъ содержимый въ крайнихъ 

равенъ прямоугольнику содержимому въ сред¬ 

ахъ*: посему прямоугольникъ въ А, С равенъ »іб. 

прямоугольнику въ В, Б. Но прямоугольникъ 

в, Б равенъ квадрату изъ В, ибо В равна 

^ іего ради прямоугольникъ содержимый 

А, С равенъ квадрату изъ В. 

Пусть Прямоугольникъ въ А, С будетъ 

і Квадрату изъ В. Говорю , что какъ 
В, такъ В къ С. 

Прям”,’ строеніе, поелику 
^ ^'‘оугольникъ въ А, С равенъ квадрату изъ 

і яь 13 изъ В равенъ прямоугольнику 

В равна Б: посему пря-моутоль- 

^ ^ пъ А, С равенъ прямоугольнику въ В, Б. 

кли прямоугольникъ въ крайнихъ 
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равенъ прямоугольнику въ среднихъ • 
Піо 

еш четыре прямыя пропорціональны*- 

сему какъ А къ такъ В къ С. Но В 

В: чего ради какъ А къ Б, такъ Б къ С 

Ишакъ^ежели три прямыя,ипр. ч. и д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХѴЩ. 

Изъ данной прямой написать прямолиней¬ 

ную фигуру подобную данной прямолинейной 

фигурѣ и подобно положенную; 

п усть будетъ АВ данная прямая, а СЕ 

данная прямолинейная фигура. Надлежитъ 

изъ прямой АВ написать прямолиисйіию 

фигуру подобную прямолинейной фигурѣ СЕ 

и подобно положенную. 

Протяни ВЕ • и составь при прямой АБ 

и при точкакъ на ней А, В, уголъ САБ рав¬ 

ный углу С, а уголъ АВС равный углу СБГ. 

посему ос:іпальной уголъ СЕВ равенъ оешаль- 

нодіу АСВ. Итакъ треугольникъ ЕСВ есть 

*325і. равноугольный треугольнику САБ’”; а лоср>'' 

какъ ЕВ къ ОБ ^ такъ ЕС къ СА, и таьь 

•4- СВ къ АВ*. Еіце же, составь при пря^'О® 

ВС и при точкахъ на ней В, С, уголъ 

равный углу ВЕЕ, а уголъ СВН равный 

ЕВЕ: посему остальной уголъ при Е 

оста.лыіому учлу при Н. ЕІпіакъ гпреуг®-' 
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ОВН; а посему какъ ЮГ къ СВ, 

ддц;ъ ГЕ къ СИ, и такъ ЕБ къ НВ. А 

доказано, что какъ ГБ къ СВ, такъ и ГС 

ръ ОА, и такъ СБ къ АВ; посему и какъ ГС 

51, АО, такъ и СБ къ АВ, и гпакгз ГЕ къ СН, 

и еще, такъ ЕБ къ НВ*. II поелику уголъ *іі,ѵ. 

СРВ равенъ углу АСВ, и уголъ БГЕ углу ВСН5 

посему цѣлый уголъ СГЕ равенъ цѣлому углу 

АСН. Потому же и уголъ СБЕ равенъ углу 

АБ11. II еще уголъ при С равенъ углу при А, 

а >голъ при Е углу при Н: посему фигура 

АН равноугольна фигурѣ СЕ, и стороны ихъ, 

кои около равныхъ ут.ховъ, сушь иропорі^і- 

оііадыіыя; чего ради фигура АН подобна 

фигурѣ СЕ*. .опр.і 

Итакъ, изъ данной прямой АЕ написана 

прямолинейная фигура АН подобная данной 

прямолинейной фигурѣ СЕ и подобно поло- 

I «енная. ч. и с. н.. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XIX. 

I Подобные треугольники взаимно суть въ 

^Авоенномъ отношеніи сходственныхъ сто¬ 
ронъ. 

^усгпь будутъ треугольники АВС, БЕГ 

"•удобные, имѣющіе зголъ при В равный 



углу при Е; и ДБ къ ВС какъ БЕ къ Бр 

такъ что сторона ВС есть сходсггшенная ' 
ЕЕ. Говорю, что треугольникъ АВС 

треугольнику БЕГ имѣетъ удвоенное огп 
ношеніе стороны ВС къ сторонѣ ЕГ 

Возьми прямымъ ВС, ЕГ третью про 

порціональнуіо ВС, такъ чтобъ было, какъ 
*іі. ВС къ ЕГ, такъЕГ къ ВО*; и протяни СД 

Поелику какъ АВ къ ВС, такъ БЕ къ ЕР- 

то преѵіѣненіеліъ, какъ АВ къ БЕ, такъ 

і6,ѵ. ВС къ ЕГ*. Но какъ ВС къ ЕГ, такъ ЕР къ 

ВС ; посему и какъ АВ къ БЕ, гпакъ ЕР къ 

хі,ѵ. ВО*; а посему треугольниковъ АВС, ВЕР 

стороны около равныхъ угловъ сѵть обратно 

пропорціональныя. А которыхъ треугольни¬ 

ковъ, имѣющихъ одинъ уголъ равный одному 

углу, стороны около рапныхъ угловъ обрага- 

*і5. но пропорціоііа.льны, гпѣ суть равные*; по- 

седіу трсуго.льппкъ АВС равенъ піреутольнику 

БЕГ. И поелику какъ ВС къ ЕГ, такъ ЕГ 

къ ВС; а естьли три прямыя пропорціональ¬ 

ны , іпо говорится, что первая къ третьей 

имѣетъ удвоенное отношеніе первыя яо 
• 10,1^. второй*: посему ВС къ ВС имѣетъ удвоен¬ 

ное отношеніе прядіыя ВС къ ЕГ. А какь 

ВС къ ВС, такъ іпреугольникъ АВС къ 

''і. угольнику АВС*; посему и треугольникъ 

къ треуго.ѵьнику АВС имѣетъ удвоенно® 
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^іошеніе прямыя ВС къ ЕР. Но гпреуголь- 

ікъ АВС равенъ шреуголыіику БЕГ; чего 
, и гпреутольникъ АВС къ треугольнику 

имѣетъ удвоенное отношеніе прямыя 

вс къ ЕК'. 
Итакъ, подобные, и проч. Ч. И Д,іН. 

Слѣдствіе. Откуда явствуетъ , что 

естьли три прямыя пропорг^іональны • то 

какъ первая къ третьей, такъ треугольникъ 

изъ первой къ треугольнику подобному и 

подобно написанному изъ второй: поелику 

доказано, что какъ СВ къ ВО, такъ тре— 

рольникъ АВС къ треуго.гьнику АВС, то 

есть къ треугольнику БЕГ. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XX. 

Подобные многоугольники раздѣлять 

Можно на подобные тре} гольники , равно- 

мііотіе, и сходственные съ і;Ѣлыми дшого- 

}гольникамиII многоуго.лышкъ къ много¬ 

угольнику имѣетъ удвоенное отношеніе 

^Родственныя стороны къ сходственной 

Сторонѣ. 
Пусть будутъ многоугольники АВСБЕ, 

^ВНКЕ подобные 5 и пусть будетъ сто- 

рона Д]з сходственная съ ГО. Говорю, что 

**Чогоугольники АВСБЕ, ГОНКЕ раздѣлять 
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можно на подобные треугольники, равно 

многіе, и сходственные съ цѣлыми мног^ 

угольниками \ и что многоугольникъ АВСі)р 

къ многоугольнику ГСдНКЬ имѣетъ удвоен 
Ное отношеніе прямыя АВ къРС. 

Протяни ВЕ, ЕС, СЕ, ЕИ. 

Поелику многоутольник-р АВСЕЕ подобень 

многоугольнику ГОНКЕ : гпо уголъ Бдр 

равенъ ^тлу ОГЕ; и какъ ВА къ АЕ, такъ 

«пр.і. ГО къ ГЕ*. Итакъ, поелику два треугольника 

АВЕ, ГОЕ имѣютъ одинъ уголъ равный 

одному углу, и стороны около равныхъ 

угловъ пропорціональныя': то треугольникъ 

•б. АВЕ есть равноугольный треугольнику ГСЕ^ 

•4- слѣдственно и подобенъ ему** іюселіу ^голъ 

АВЕ равенъ углу ГОЕ. Но и цѣлый уголъ АБС 

равенъ цѣлому ГОН, по подобію много}голь- 

іпіковъ; посему остальной уголъ ЕБС ра¬ 

венъ остальному ЕСН. И поелику, по по¬ 

добію треугольниковъ АВЕ, ГОЕ, какъ ЬБ 

къ ВА, такъ ЕО къ ОГ^ а по подобію мяо- 

гоуголышковъ, какъ АВ къ ВС, такъ 

къ ОН: гпо равномѣстно, какъ ЕВ къВС 

*22,ѵ*. такъ ЕО къ ОН** то есть, около равных^ 

угловъ ЕВС, ЕОН стороны пропорціоиадьнь'і 

посему треугольникъ ЕВС есть равноугодь 

•6. ный треугольнику ЕОН*, слѣдсіпвенно я яп 

*4- добеиъ ему*. Потому же и треугольникъ Е 

I 



подобенъ треугольнику ЫІК. ІІщакъ по¬ 

добные многоугольники АЕСВЕ, ГОНКЕ 

раздіілены на подобные треуголышри равно- 

лноііе. 

Говорю же, что с'іи треугольники сход¬ 

ственны съ цѣлыми многоугольниками, то 

есть пропорціональны имъ; и чшо предъ- 

идущіе супіь АВЕ, ЕВС, ЕСН, а послѣдую¬ 

щіе ихъ ГОЕ, ЕОН, ЕНК; и что много¬ 

угольникъ АВЕНЕ къ многоугольнику ГОНКЕ 

имѣетъ удвоенное отношеніе сходственной 

стороны къ сходственной сторонѣ, то 

есінь АВ кь ГО. 

Протяни АС, ГН. 

Поелику, по подобію многоугольниковъ, и 

уголъ АВС равенъ углу ГОН, и какъ АВ къ 
БС такъ ГО къ ОН^ гпо треугольникъ АВС 
есть равноугольный треутольнику ГОГГ; по-*6. 

сему уголъ ВАС равенъ углу СГН, а уголъ ВСА 
>глу СНГ. ІТ поелику утолъ ВАМ равенъ углу 

доказано же, что и уголъ АВМ равенъ 
Уі^лу ГСГѵ; посему и остальной уголъ АМН 
равенъ остальному ГЛ'^С*; и потому шре-*32,і. 

угольникъ АВМ есть равноугольный тре¬ 

угольнику ГОК. Подобно докажемъ, чте» и 

*^*реугольиикъ ВМС есть равноугольный тре¬ 

угольнику СКН. Чего ради, ігакъ А5;і къ 
такъ ГК къ КО; и ра^;■ь БМ къ МСд 
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такъ СN къ слѣдственно , и равію 
*22,г. мѣстно, какъ АМ къ МС, такъ Г]\' 

Но какъ АМ къ МС, такъ треугольникъ АВАІ 

къ треугольнику МВС, и такъ тре_утольникъ 
АМЕ къ треугольнику ЕМС, ибо они суть 

взаимно какъ основанія* и какъ одинъ предъ- 

идущій къ одному послѣдующему , такъ всВ 

*і7,Ѵ. предъидущіе ко всѣмъ послѣдующимъ»; по¬ 

сему какъ треугольникъ АМВ къ треуголь¬ 

нику В1МС, такъ треугольникъ АВЕ къ 

треугольнику СВЕ. Но какъ треугольникъ 

АМВ къ треугольнику ВМС, такъ АМ къ 

МС; посему и какъ АМ къ МС, такъ шре- 

*и,ѵ. ^тольникъ АВЕ къ треугольнику ЕВС*. По¬ 

тому же и какъ къ ГѵН, такъ треуголь¬ 

никъ ГСЕ къ треугольнику СЕН. Поелику же 

какъ АМ къ МС, такъ къ КН; посему н 

какъ треугольникъ АВЕ къ треугольнику ВЕС, 

такъ треугольникъ РСЕ къ треугольнику 

СНЕ*і и премѣненіемъ, какъ треугольникъ 

АВЕ къ треугольнику РОЕ, гпакъ гпреуголь- 

*хб,Ѵ. пикъ ВЕС къ треугольнику ОЕН*. Подобію 

докажемъ, протянувъ ВБ, СК, что какъ шре' 

утольникъ ВЕС къ треугольнику ОЕН, такъ 

треугольникъ ЕСВ къ треугольнику ЕШ^^- 

И поелику какъ треугольникъ АВЕ къ тр®" 

угольнику РОЕ, такъ ЕВО къ ЕОН, и сЩ® 

такъ ЕСБ къ ЕНК: то и какъ одинъ пррД^ 
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I ндѵщі'й къ одному послѣдующему, такъ всѣ 

предъіідз'ЩІе ко всѣмъ послѣдующимъ»- посе- *і2,Ѵ. 

какъ треугольникъ АЕЕ къ треугольнику 

роѣ, такъ многоугольникъ АВСЮЕ къ много¬ 

угольнику ГОНКЕ. Но треугольникъ АВЕ къ 

треугольнику ГОЕ имѣетъ удвоенное от¬ 

ношеніе сходственной стороны АВ къ сход¬ 

ственной сторонѣ ГО; ибо подобные тре¬ 

угольники суть въ удвоенномъ отношеніи 

сходственныхъ сторонъ*: чего ради и много- *і9* 

угольникъ АВСЮЕ къ мііого_)тольнику ГОНКЕ 

имѣетъ удвоенное отношеніе сходственной 

стороны АВ къ сходственной сторонѣ ГО. 

Ишакъ подобные , и проч. Ч. и Д. II. 

Слѣдствіе Е Такимъ же образомъ до- 

кажеінся и о подобныхъ четыреугольникахъ, 

что они суть въ удвоенномъ отношеніи 

сходственныхъ сторонъ. Доказано же сіе 

и о треугольникахъ: с.\ѣдственно вообще 

Подобныя прямолинейныя фигуры суть вза¬ 

имно въ удвоенномъ отношеніи сходеш- 

иенныхъ сторонъ. 

Слѣдствіе ІЕ Ежели прямымъ АВ, ГО 

*пзьмемъ третью пропоріуіональную О; то 

Къ О имѣетъ удвоенное огпношеніе пря- 

АВ къ ГО*. А и многоугольникъ къ много- *ОП.ІО, 

)голы ниігу и чегпыреугольникъ къ четыре- 
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угольнику имѣетъ удвоенное оіпііоще,,-,'^ 

сходственной стороны къ сходственно- 

сторонѣ, то есть АВ къ ГО; Доказано 

•ід. сіе и о треугольникахъ*: слѣдственно ^ 

вооби^е явствуетъ, что есгпьли три нрячыд 

пропорціональны; то будетъ какъ первая 

къ третьей, такъ прямолинейная фпглра 

изъ первой къ прямолинейной фигурѣ подоб¬ 
ной и подобно написанной изъ второй, [бд]. 

ИНАЧЕ. Мы докажемъ иначе и короче, чгпо 

треугольники суть сходственные. 

Іфзложи еще многоугольники АрСВЕ, 

ГбнКЬ; и протяни ВЕ, ЕС, СЕ, ЕН. Гово¬ 

рю, что какъ треугольникъ АВЕ къ тре¬ 

угольнику ЕСЕ, такъ ЕВС къ ЕСЛ, и такъ 

СБЕ къ ІІКЕ. 

Поелику треутольникъ АВЕ подобенъ тре¬ 

угольнику ЕСЕ; то треутольникъ АВЕ къ 

шреутольнику РОЕ имѣетъ удвоенное от- 

*ід. ношеніе прямыя ВЕ къ СЕ*. Потому же н 

треугольникъ ВЕС къ треугольнику' СГН 

имѣетъ у'^двоенное отношеніе прямыя ВЕ 

къ СЕ: чего ради какъ треугольникъ АБЕ 

къ треугольнику' ЕСЕ, такъ ЕВС къ ЕСіЕ 

Еще же, поелику треугольникъ ЕВС пО' 

добенъ треугольнику ЕСН; то трсЯ'^'*’” 

никъ ЕВС къ треугольнику ЕСН 
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^дБоеіміос отношеніе прямыя СЕ къ НЕ. 

Ііопіочу же и шрез/гольникъ ЕСН къ тре¬ 

угольнику ЫІК имѣетъ удвоенное от¬ 

ношен*® прямыя СЕ къ НЕ; чего ради какъ 

(иро} і’оЛьникъ ЕБС къ треугольнику ЕСН, 

піаьъ ЕСН къ ЕНК*. А доказано , что какъ*іі,і\ 

рве къ ЕСН^ такъ и АБЕ къ ЕСЕ; слѣд¬ 

ственно какъ АБЕ &ъ ЕСЕ, такъ БЕС къ 

СЬН, и такъ ЕСН къ ЕНК. II потому 

какъ одинъ предъидущій къ одному послѣ- 

дрощему, такъ всѣ предъидукціе ко всѣмъ 

ііослѣд\ ющи-ліъ, и прочее какъ въ первомъ 

показано. Ч. и Д. Й. 

ПРЕДЛОЙСЕНІЕ ХХЕ 

Прямолинейныя фигуры , подобныя тойже 

прямолинейной фигурѣ, суть и взаимно 

подобны. 

П}сіпь будетъ каждая изъ прямолинейныхъ 

фпгзфъ А, Б подобна фигурѣ С. Говорю, 

чггіо и А подобна В. 

Поелику фигура А подобна фигурѣ С; 

онѣ равнодгольны ; и стороны ихъ, кои 

®поло равныхъ угловъ , суть гіропорціо- 

®'*льныя*. Еще же, поелику фигура В подобна *оир.і 

гПгзріз (3; онѣ равноугольны ^ и сторо- 

*'* Ихъ, Коп около равныхъ угловъ, суть 
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’опр.і. пропорціональныя*. Посему каждая изъ Л 
гуръ А, В фигуръ С равноугольна ; и 

роны ихъ, кои около равныхъ уілоиъ 

суть прогіорціоналыіыя: и слБдственно 
фигура А равноугольна фигурѣ В; и с,по 

роны ихъ, кои около равныхъ угловъ 

суть пропорціональныя*. Итакъ фигура А 
Подобна фигурѣ В. ч. и д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХІІ. 

Ежели четыре прямыя сушь пропорціо¬ 

нальны ; то и прядіоліінейиыя фигуры по¬ 

добныя и Подобно изъ нихъ написанныя, 

будутъ пропорціональны : И ежели прямо¬ 

линейныя фигуры Подобныя и подобно изъ 

четырехъ прямыхъ написанныя суть про¬ 

порціональны ' то и самыя прямыя будутъ 

пропорціональны. 

П}сть будутъ четыре прямыя АВ, СЮ, 

ЕЕ, СіН пропорціональныя, шо есть, какъ 

АВ къ СП, такъ ЕЕ къ СИ; и пусгпь 6у 
дугпъ написаны изъ прямыхъ АВ, СП по¬ 

добныя и подобно положенныя прямблиней' 

ныя фигуры КАВ, ЕСП; а изъ Прямыхъ 

СИ подобныя и подобно положенныя пря¬ 

молинейныя фигуры МЕ, ХН. Говорю, что 
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какъ фигура КАВ йъ фигурѣ ЬСБ, такъ 

фигура МГ къ фигурѣ КН. 

Возьми пряліымъ АВ, СН іпретьто пропор¬ 

ціональную 0*5 а прямымъ ЕГ, СИ третью *іі. 

пропорг;іональну ю Р. Поелику какъ АВ къ 

СР, такъ ЕР къ ОН5 а какъ СБ къ О, 

піакъ ОН къ Р: гпо равііомѣстно, какъ АВ 

къ О, такъ ЕР къ Р*. Но какъ АВ къ О, *22,ѵ. 

піакъ фигура КАВ къ фигурѣ ЕСБ*^ а какъ*сл.2,2© 

ЕГ къ Р, такъ фигура МР къ фигурѣ КН: 

чего ради какъ фигура КАВ къ фигурѣ 

ЕСВ, такъ фигура МР къ фигурѣ КН*. 

Но пусть будетъ какъ фигура КАВ къ 

фигурѣ ЕСБ, такъ фигура МР къ фигурѣ 

КН. Говорю, что какъ АВ къ СБ, такъ 

ЕР къ СН. 

Сдѣлай какъ АВ къ СБ, такъЕР къ ^К*5 «и. 

и напиши изъ прямолинейную фигуру 

8К.*, подобную каждой изъ фигуръ МР, КИ *і8. 

и подобно положенную. 

Поелику какъ АВ къ СБ, такъ ЕР къ' ^Е^ 

и написаны изъ прямыхъ АВ, СБ подобныя 

ч подобно положенныя фигуры КАВ, ЕСБ^ 

а изъ прямыхъ ЕР, ^К подобныя и подобно 

Положенныя фигуры МР, Ж: то какъ фи- 

О'ра КАВ къ фигурѣ ЕСБ, такъ фигура 

къ фигурѣ 8К. А по положенію , какъ 

фигура КАВ къ фигурѣ ЕСБ, такъ фигура 
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МГ КЪ фигурѣ КН; посему фигура ЫГ | 

каждой изъ фигуръ КН, 8В. имѣетъ піоаіе 
’іі,ѵ. отношеніе*; а посему фигура КН равна 

*9>^- гурѣ 8В*. Но она ей подобна и подобно по. 

•дёмм*. ложеііная; посему ОН равна ^В*. II поелп. 

Ку какъ АВ къ СЮ, такъ ЕР къ д 

^В равна ОН: посему какъ АБ къ СЮ, такъ 

ЕР къ СН*; 

Итакъ, ежели четыре, и пр. Ч. Й д. н. 

Лемма. А что, ежели прямолинейныя 

фигуры равны и гібдобны, то сходственныя 

ихъ стороны взаимно равны, мы фіе такъ 

докажемъ : 

Пусть будутаъ фигуры КН, 8В равныя и 

подобныя; и пусть будутіъ какъ НС къ 

СК, такъ В^ къ ^5. Говорю, что 

равна НС. 

Буде же онѣ неравны; гпо одна изъ нііхъ 

больше. Пусть будетъ В^ больше СН. 

Поелику какъ В^ къ ^8, такъ НО къ С^; 

то и Премѣнепіемъ, какъ ВС Къ НО, гпакь 

•хб,Ѵ. С5 къ ОК*. Но СВ больше НО; посе'Ц 

и С^^ больше СК; слѣдственно В8 больиі' 

НК. Но и равна ей: что невозможно. Чего 

ради СН не неравна ОН; слѣдственно раий* 

ей. Ч, И Д. Н. I 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXIII. 

Равноугольные параллелограммы взаимно 

имѣютъ отношеніе сложенное изъ отноше¬ 

ній сторонъ, <с кои с/коло равныхъ угловъ ю. 

Пусть будутъ АС, СЕ, равноугольные па¬ 

раллелограммы , имѣюгц'іе уголъ ВСН равный 

углу ЕСО. Говорю, что параллелограммъ АС 

къ параллелограмму СГ имѣетъ отношеніе 

сложенное изъ «отношеній)) сторонъ, кои 

около равныхъ угловъ, шо есть, изъ оіп- 

ношенія какое имѣетъ ВС къ СО, и от¬ 

ношенія какое имѣетъ НС къ СЕ. 

Положи • впрямъ ВС съ СО ^ то будетъ 

Епрямъ и НС съ СЕ*5 и дополни паралле- *і4Д' 

Лограммъ НО" и изложи какую пиёсгпь прямою 

К 5 и сдѣлай какъ ВС къ СО , такъ К Кѣ 

Ь*, а какъ’ НС къ СЕ,' такъ Е къ М*. *і2. 

Итакъ отнопіенія К къ Е, и Е къ М суть 

№ѣже съ отношеніями сторонъ, ВС къ СО, и 

ЬС къ СЕ. Но отношеніе Е къ М сложенио 

изъ отношенія К къ Е, и изъ отношенія Е 

М; слѣдственно и К къ М имѣетъ от¬ 

ношеніе сложенное изъ « отношеній » сто¬ 

ронъ*. ІІ поелику какъ ВС къ СО , такъ •опр.5. 

*іараллелогр аммъ АС къ параллелограмму СН’^^ ‘і. 

какъ ВС къ СО, такъ К къ Е: то и 

•'экъ X къ Е, такъ параллелограммъ АС кг» 

#6 
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параллелограмму СН*^ Еще же , поелику какі 

БС къ СЕ, такъ параллелограммъ СН къ 

параллелограмму СЕ; но какъ БС къ СЕ, ггіакъ 

Ь къ М: то и какъ Е кЪ М, такъ паралле¬ 

лограммъ СН къ параллелограмму СЕ. Итакъ, 

поелику доказано, что какъ К къ Б, такъ 

параллелограммъ АС къ параллелограмму СН; 

и что какъ Б къ М, такъ параллелограммъ 

СН къ параллелограмму СЕ: то равномЪсш- 

но, какъ К къ М, такъ параллелограммъ АС 

*22,Ѵ. къ параллелограмму СЕ*. Но К къ М имѣетъ 

отношеніе сложенное изъ «отношеній)) 

сторонъ: чего ради и параллелограммъ АС 

къ параллелограмму СЕ имѣетъ отношеніе 

сложенное изъ « отношеній » сторонъ. 

Итакъ равноугоЛьныещ ііроч. Ч. И Д. Н. [^і]. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХІГ. 

Во всякомъ параллелограммѣ ^ параллело¬ 

граммы ^ кои около поперечника, иодо6и^*> 

суть и цѣло-му и взаимно. 

Пусть будетъ АВСБ параллелограммъ, ” 

АС его поперечникъ; и пуспіь около ііопереЧ' 

пика АС будетъ параллелограммы ЕС, 

Говорю, что каждый изъ параллелогра>і' 

мовъ ЕС, НК подобенъ щБ.лодіу АВСБ, 

также подобны суть взаимно. 
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Ііоелий)' къ ВС, одной изъ сторонъ тре- 

иольника АБС, проведена параллельная ЕГ; 

іро какъ ВЕ къ ЕА, такъ СЕ къ ГА*. Еще «а. 

поелику къ СЮ ^ одной изіі стороніі 

(преугольника АСЮ, проведена гіараллельная 

ГО; то какъ СЕ къ ЕА, такъ ЮС къ СА. Но 

какъ СЕ къ ЕА, такъ, по доказанному , и 

рЕ къ ЕА; посему какъ ВЕ къ ЕА, такъ 
1)0 къ ОА*; а посему совокупленіемъ, какъ*1т,и. 

ВЛ къ АЕ такъ ЮА къ АС''; а премѣненіемъ, *18,г. 

какъ ВА къ АЮ, такъ ЕА къ АО*: Итакъ *і6,ѵ. 

параллелограммовъ АВСЮ, ЕС стороны, кои 
около общаго угла ВАЮ, суть пропорціональ¬ 

ны; II поелику СЕ параллельна къ ЮС; то 

)толъ АСЕ равенъ углу АЮС, а уголъ СГА углу 
ССА*; и общій двумъ треугольникамъ АЮС, ’зд,*. 

АСГ есть уголъ ЮАС ; посему треуголь- 

яикъАЮС есть равноугольный треугольнику 

АСГ. Потому же и треугольникъ АСВ есть 
равноугольный треугольнику АГЕ; Чего ради 

“ Ч^лый параллелограммъ АВСЮ есть равно- 

.'толыіый параллелограмму ЕС; и будетъ*: *4і 
*акъ АЮ къ ЮС; такъ АС къ СЕ; и какъ 

къ СА такъ СЕ къ ГА; и какъ АС къ 
Шакъ АГ къ ЕЕ; и еще, какъ СВ къ 

Ъ віакъ ЕЕ къ ЕА. И поелику доказано. 

Какъ ЮС къ СА, такъ СЕ къ ГА; и 

АС Къ СВ, шакъ АЕ къ ЕЕ: то равнй- 
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*225Ѵ. мѣстно, какъ ЮС къ ВС^ такъ СГ къ Ге*. 

Ишакъ параллелограммовъ АВСЮ, КО сто¬ 

роны , кои около равныхъ угловъ, суть про- 

, порціоналъныя : II потому параллелограмму, 

■»опр.і. АВСЮ подобенъ параллелограмму КО*. Пото¬ 

му же параллелограммъ АВСЮ подобенъ ц 

параллелограмму НК. А посему каждый изъ 
параллелограммовъ ЕС, НК подобенъ парал¬ 

лелограмму АВСЮ. Но прямолинейныя фи¬ 

гуры, подобныя Гпойже прямолинейнойфп- 

*аі. гурѣ, суть и взаимно подобны*: чего ради 

и параллелограммъ ЕС подобенъ параллело¬ 

грамму НК. 
Ишакъ во всякомъ, и проч. ч. и Д. н. (72)- 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXV. 

Составить прямолинейную фигуру, ОД"®" 

данной прямо.лпнейной фигурѣ подобв}»/ 

и другой данной равную. 

Пусть будутъ даны прямолинейныя 

гуры : одна, АВС , коей требуется сосгяа 

вить подобную, а другая, Ю, коей 

Надлежитъ составитпь фигуру, одной 

подобную, и дрз'гой Ю равную. 

Поставь по прямой ВС равный шрн} 

ШПІ I. нику АВС параллелограммъ ВЕ*^ а по пр 
СЕ равный фигурѣ Ю параллелограмм 
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^ РСЕ равномъ углу СВЕ*: посему *44и45,1 

]5С есіпь впрямъ съ СГ, а ЕЕ съ ЕМ*. Возьми *29иі4,і, 

лрямым'Ь ВС, СГ среднюю пропорфональ- 

С11*і и напиши изъ ОН фигуру КСН*іЗ. 

яодобнуіо фигурѣ АВС и подобно по¬ 

ложенную*. *‘8. 

Поелику какъ ВС къ ОН, такъ ОН къ 

СР- а естьли гири прямыя пропорціональны, 

гпо какъ первая къ третьей, такъ прямо¬ 

линейная фигура изъ первой къ подобной и 

подобно написанной прялюлинейной фигурѣ 

изъ второй*: посему какъ ВС къ СГ, такъ *ел.2,2о. 

треугольникъ АВС къ треугольнику КОИ. 

Но какъ ВС къ СГ, такъ и парал,\елогралшъ 

ВЕ къ параллелограмму ЕГ** посему какъ*і- 

треугольникъ АВС къ треугольнику КОН, 

такъ параллелограммъ ВЕ къ параллелограм¬ 

му ЕГ*; а посему премѣненіемъ, какъ гпре-*!!,!*. 

}тольникъ АВС къ парал-^елограмму ВЕ, такъ 

треутольникъ КОН къ параллелограмму ЕГ*. *і6,Ѵ. 

Но треугольникъ АВС равенъ параллело¬ 

грамму ВЕ" посему и треугольникъ КОН 

равенъ параллелограмму ЕГ. А параллело¬ 

граммъ ЕГ равенъ фигурѣ Б; посему и 

''треугольникъ КОН равенъ фигурѣ Н. Онъ 

и подобенъ треугольнику АВС. 

Итакъ составлена прямолинейная фигура 

одной данной прямолинейной фигурѣ 



з4б ЭВКЛИД. началъ 

і 
I 

АВС подобная ^ а другой данной В равпа, 

Я. И д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXVI. 

Ежели отъ параллелограмма отнимете^ 

параллелограмзіъ, подобный цѣлому и по¬ 

добно положенный, имѣющій обилій съ нимъ 

уголъ ' гцо онъ будетъ оноло тогоже попе¬ 

речника что и цѣлый. 

Пусть отъ параллелограмма АБСВ от¬ 

нятъ будетъ параллелограммъ АЕГО, по¬ 

добный параллелограмму АВСВ и подобно 

положенный, имѣющій общій съ нимъ уголъ 

ВАВ. Говорю, что АВСВ есть околото- 

гоже поперечника что п АЕГО. 

Ибо, есгпьлп нѣтъ, то пусть, будѳ 

возможно , ихъ поперечникъ будетъ АНС; 

и проведи чрезъ II, параллельную къ кото¬ 

рой ниесть изъ прямыхъ АВ, ВС, прямую НК. 

Поелику параллелограммы АВСВ, КО сут<! 

около тогоже поперечника; то параллело- 

?24. грамъ АВСВ подобенъ параллелограмму Кр*» 

•опр.і. посему какъ ВА къ АВ, такъ ОД къ АК*- 

А по подобію параллелограммовъ АВСВ, ЕС» 

какъ В А къ АВ, такъ и С А къ АЕ^ посс" 

*п,Ѵ. му и какъ ОА къ АК, такъ СА къ АЕ*- 

Ишакъ ОД къ каждой изъ прямыхъ АК^АЕ 
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имѣетъ тоже огпнощеше ; и цотомуАЕ ра¬ 

вна АК*, меньшая большей, что невозможно. *9А"" 

^ посему паралле-лограммы АВСВ, ЕС не 

будутъ не около шогоже поперечника : слѣд¬ 

ственно параллелограммъ АВСВ есть око¬ 

ло гпогоже поперечника что и параллело¬ 

граммъ АЕГО. 

Ишакъ, ежели отъ параллелограліма, и 

проч. ч, ц д. н. 

ПРЕДЛаЖЕНІЕ ХХГП. 

Изъ всѣхъ поставляемыхъ по шойже пря¬ 

мой параллелограммовъ , коихъ недостатки 

с}ть параллелод'раммы подобные написан¬ 

ному изъ половины сей прямой и подобно 

по.ложенные, параллелограммъ поставлен¬ 

ный по половинѣ, подобный своему недо¬ 

статку, есгпь наибольшій. 

Пусть будетъ АВ прямая, и цусіпь она 

раздѣлена будетъ ро поламъ въ и пусть 

по АВ поставленъ будетъ паралле.лограммъ 

‘■^П, коего называемый недостакокъ есть 

параллелограммъ СЕ подобный и одобно 

Положенный написанному изъ половицы 

•прямой АВ ^ то есть изъ СВ. Гово- 

> что изъ всѣхъ поставляеліыхъ по 
Дь 
^ паралле-лограммовъ, кои^ь недостатку 
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сушь параллелограммы подобные парац^ 

лелограмму СЕ и подобно написанные, 

большій есть АВ. Ибо поставь по прямой 

АВ параллелограммъ АР, коего недостатокъ 

есть параллелограммъ КН подобный парал¬ 

лелограмму СЕ и подобно положенный: піо 
говорю, что АВ больше АР. 

Поелику параллеллограммъ СЕ подобенъ 

параллелограмму КН: то они суть около 

*2б. тогоже поперечника*. Проведи ихъ попе¬ 

речникъ ВВ^ и допиши фигуру. 

Поелику параллелограммъ СР равенъ па- 

*43,І. раллелограмму РЕ*, придай обще КН‘ посе¬ 

му и цѣлый параллелограммъ СН равенъ цЪ- 

•ЗбД. лому КЕ. По СН равенъ СО*, ибо АС ра¬ 

вна СВ; посему и ОС равенъ ЕК. Придай 

обще СР; посему цѣлый параллелограммъ 

АГ равенъ назтольпику ЕМК; и слѣдственно 

*3баі. параллелограммъ СЕ, гпо есть АВ*, боль¬ 

ше параллелограмма АГ. 

Пусть еще бз^дегпъ АВ раздѣлена по по¬ 

ламъ въ С; и поставленъ по ней пара-'- 

лелограммъ АЬ, коего недостатокъ 
С!\Г. Поставь еще по АВ параллелогра'імі> 

АЕ, коего недостатокъ есть параллело^ 

граммъ ВГ подобный и подобно положенный 
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половиа'Ѣ іірямой АВ параллелограмм'^ 

больше параллелограмма АЕ. 

Поелику параллелограммъ ЮГ подобенъ па- 

аллелограмму СМ: гпо они суть около то-» 

гозсе поперечника*. Пусть будетъ ихъ по¬ 

перечникъ ЕВ; и допиши фигуру. 

Поелику параллелограммъ ЬГ равенъ па- 

•26. 

раллелограмму ЕН*, ибо ГО равна СН; то ♦36,?* 

І,Г больше КЕ. Но ЕГ равенъ ЮЕ*; посему =>43,К 

и ВЕ больше ЕК. Придай обще КЮ: чего 

ради и цѣлый параллелограммъ АЕ больше 

цѣлаго АЕ. 

Итакъ изъ всѣхъ, и проч. ч. И Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХГІЦ. 

По данной пря-мой поставить равныі^ 

данной прямолинейной фигурѣ параллело¬ 

граммъ, имѣющій недостатокъ подобный 

данному параллелограмму. Но данная прямо¬ 

линейная фигура , коей равный надлежитъ 

Чоставить параллелограммъ, доджна быть 

че больше параллелограмма поставленнаго 

чо половинѣ той прямой, когда будутъ 

чедосташки подобные, какъ поставлен- 

чаго по половинѣ, такъ и тюго , коему 

Долженъ быть подобенъ недостатокъ. 

%сть будетъ АВ данная прямая; и С 
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данная прямолинейная фигура , коей ращц^ ѵ 

надлежитъ по АБ поставиітіь параллр^ ** 

граммъ, не большая поставленнаго по под 

винѣ рной , когда ихъ недостатки подобны' 

а С параллелограммъ , коему долженъ быгнь 

подобенъ недостатокъ. Надлежитъ го дан¬ 

ной прямой АВ поставить равный данной 
прямолинейной фигурѣ С параллелограммъ 

имѣющій недосшагпокъ подобный пара.\лело- 

грамму В. 

Раздѣли АВ по поламъ въ точкѣ Е* и изъ 

ЕВ напиши параллелограммъ ЕВРО подобный 

♦і8. параллелограмму Ю и подобно положеницй'; 

и дополни параллелограммъ АО. РІгпакъ па- 

ралле^^ограммъ АО пли равенъ фигурѣ С, 

или больше оной , по ограниченію. Естьли 

АО равенъ С, то требуемое сдѣлано ^ ибо 

по данной прямой ДВ поставленъ равный дан¬ 

ной прямолинейной фигурѣ С параллело¬ 

граммъ АО, имѣющій недостатокъ ЕР по¬ 

добный параллелограмму В. Естьли 

нѣтъ, то НЕ больше С. Но НЕ равенъ 

•36,1. ОВ*^ посему и ОВ больше С. Итакъ со¬ 

ставь параллелограммъ КЕ1ѴШ равный из¬ 

бытку параллелограмма ОВ предъ фигуро® 

С, а параллелограмму В подобный и подобна 

•а5. положенный*. Но В подобенъ ОВ; посем^^ 

•аі.р КМ подобенъ ОВ*. Пусть будетъ сщаро"® 
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сходственна съ СЕ, а ЕМ съ СГ. И 

цоечику параллелограммъ СВ равенъ С, КМ; 

^0 СВ больше КМ; а посему и сшо- 

сііа СЕ больше стороны ЕК, и СГ боль- 

ЕМ*. Положи прямую СО равную КЕ,‘ао. 

л прямую СР равную ЕМ; и дополни парал¬ 

лелограммъ ОСР^. Чего ради параллело¬ 

граммъ С^ равенъ и подобенъ параллелограм¬ 

му КМ*. Но КМ подобенъ СВ; посему и С^ *2^. 

подобенъ СВ*; а посему С^ и СВ суть*2і. 

около того же поперечника*. Пусть бу-детъ *2б. 

ихъ поперечникъ С^В; и допиціи фигу-ру. 

Поелику параллелограммъ ВС равенъ С, 

КМ; и въ нихъ С^ равенъ КМ: гпо осталь¬ 

ной наугольникъ ѴХУ равенъ остальной 

фигурѣ С. II поелику' РК равенъ 08% придай 

обще ^В; посему и цѣлый РВ равенъ цѣ-лому 

ОБ. Но ОВ равенъ ТЕ*, ибо и сторона АЕ *36,г. 

равна сторонѣ ЕВ; посему и ТЕ равенъ 

РБ. Придай обще 08; посему цѣлый парал¬ 

лелограммъ Т8 равенъ цѣлому наугольнику 

ѴХУ. Нр наугольникъ ѴХУ равенъ, по до¬ 

казанному, фигурѣ С: чего ради и парал¬ 

лелограммъ А^ равенъ фигурѣ С. 

Ишакъ по данной прямой АВ поставленъ 

равный данной прямолинейной фигурѣ С 

*’®раллелограмъ 8Т, имѣющій недостатокъ 

Подобный параллелограмму П, ибо ^В 

"‘Удобенъ С^. Ч. И С. Н. (7З). 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXIX. 

По данной прямой поставить равный 

данной прямолинейной фигурѣ параллело¬ 

граммъ, имѣющій избытокъ подобный дан¬ 

ному паралле.лограмму. 

Пусть будетъ АВ данная прямая, и С 

данная прямолинейная фигура, коей равный 

надлежитъ по АВ поставить параллело¬ 

граммъ 5 а Ю паралле.лограммъ, коему дол¬ 

женъ быть подобенъ избытокъ. Надлежитъ 

по прямой АВ поставить равный прямоли¬ 

нейной фигурѣ С пара.ллелограммъ, имѣющій 

избытокъ подобный паралле.лограмму В. 

Раздѣли АВ по поламъ въ Е^ и изъ рВ 

напиши параллелограммъ ВЕ подобный 

•і8. параллелограмму Б и подобно положенный”; 

и составь параллелограммъ ОН равный обѣ¬ 

имъ фигурамъ ВР, С, а параллелограмму С 

*аЬ. подобный и подобію положенный*. Посему и 

*2і. СН подобенъ ЕЕ*. Пусть будетъ сторона 

КН сходственна съ РЕ, а КО съ РЕ. 

поелику параллелограммъ ОН больше ГБ; 

Шо и сторона КН больше стороны ГЕ) ” 

КО больше РЕ. Продолжи РЕ, РЕ; и пусгп* 

будетъ РЕМ равная КН, а РЕК равная КО; ч 

дополни параллелограммъ МК. Чего ради из 

раллелограммъ МК равенъ и подобенъ пар»-' 
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делограмму ОН*. Но СН подобенъ ЕЦ по-•а4- 

и ІѴШ подобенъ ЕЕ*; а посему ЕЕ и*гі. 

ІіІ>' суть около тогоже поперечника*. Про-*2б. 

ррди ихъ поперечникъ ГО; и допиши фигуру. 

пое.лику параллелограмліъ СН равенъ 

ЕЬ, С» равенъ ]\'Ш: посему и М]^ 

равенъ ЕЕ, С. Отними обще ЕЕ; поседіу 

остальной наугольникъ ХѴХ равенъ фигу¬ 

рѣ С. II поелику АЕ равна ЕВ; гпо и парал¬ 

лелограммъ АN равенъ параллелограмму КВ”", *36,г. 

П10 есть паралле.лограмму ЕР*. Придай *43іі* 

I обще ЕО; іюсему цЪлый параллелограммъ 

1 АО равенъ наугольнику ХѴ2 Но наутоль- 

^ никъ ХѴ2 равенъ фигурѣ С: чего ради и 

пара.\лелограммъ АО равенъ фигурѣ С. 

Ишакъ по данной прямой АВ поставленъ 

равный данной прямолинейной фигурѣ С 

параллелограммъ АО, иаіѣющ'ій избытокъ 

^Р Подобный параллелограмму Б, ибо ЕЕ 

подобенъ ^Р. Ч. И С. Н. (74)* 
I 

I ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXX. 

I 

I Данную опредѣленную Прямую разсѣчь въ 

крайнемъ и среднемъ отношеніи. 

Пусть будетъ АВ данная опредѣленная 

прямая. Надлежитъ прямую АВ разсѣчь въ 

крайнемъ и среднемъ отношеніи. 
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•ф,і. Напиши изъ АВ квадратъ ВС*; и поставь 

по АС равный квадрату ВС параллелограммъ 

^29. СН, имѣющій избытокъ АН подобный ВС*. 

Поелику ВС есть квадратъ; ш6 и АВ 

есть квадратъ. И поелику квадратъ ВС 

равенъ параллелограмму СН; отними общій 

СЕ; посему остальной ВЕ равенъ осталь¬ 

ному АН. Сіи же ііараллелограммы и равно¬ 

угольны; посему и стороны ихъ, кои около 

равныхъ угловъ, обратно суть пропорціо- 

*і4. нальны*: чего ради какъ ЕЕ къ ЕН, такъ 

*34,і. АЕ къ ЕВ. Но ЕЕ равна АС% гпо есть АВ; а 

ЕН равна АЕ; посему какъ ВА къ АЕ, такъ 

АЕ къ ев. Но АВ больше АЕ; посему й АЕ 

больше ЕВ*. 

Итакъ прямая АВ разсѣчена въ крайнемъ 

й среднемъ отношеніи въ точкѣ Е; и боліг 

*опр.З. шій ея отрѣзокъ есть АЕ*. Ч. И С. Н. 

Иначе. Пусіпь будетѢ АВ дапнаД прямая. 

Надлежитъ прямую АВ разсѣчь въ крайнемъ 

и среднемъ отношеніи. 

Разсѣки АВ въ С, такъ чтобы прямоуголь¬ 

никъ въ АВ, ВС былъ равенъ квадра*пу 

*іі,н. изъ АС*. 
Поелику прямоугольникъ въ АВ, ВС равен 

квадрату изъ СА; то какъ АВ къ АС, іпак 

•іу.АС ііъ СВ*. Иіпакъ прямая АВ разсѣчен» 
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ВТ, крайнемъ и среднемъ отношеніи въ гпоч- 

вФ С. ч. и С. н. (у5]. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХІХІ 

Бъ прямо^толы^ыxЪ треугольникахъ, фи- 

і^ра изъ стороны, противулежащей прямо¬ 

му углу, равна фигурамъ подобнымъ и по¬ 

добно написаннымъ изъ сторонъ, содержа¬ 

щихъ прямой уголъ. 

Пусігіь будетъ АВС прямоугольный тре- 

)тодыіикъ, имѣющій уголъ ВАС прямой. 

Говорю, что фигура изъ ВС равна фигу¬ 

рамъ подобнымъ и подобно написаннымъ 
изі ВА, АС. 

Проведи перпендикулярную АТ). 

Поелику въ прямоугольномъ треугольникѣ 
АВС, отъ прямаго угла при А къ основанію 

Вс Проведена перпендикулярная АП; то при 

Перпендикулярной треуго.дьнпки АВП, АПС 

Подобны суть и цѣлому АВС п взаимно». И *8. 

Поелику треугольникъ АВС подобенъ тре- 

>^льнику АВП: то какъ СВ къ ВА, такъ 

Къ ВП. Но еегпьли три гіряліыя пропор- 

В'ональны; то какъ первая къ третьей 

фигура изъ первой къ фигурѣ подоб- 

и подобно написанной изъ второй»: по- 

''У какъ СВ къ ВП, такъ фигура изъ СВ 
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КЪ фигурѣ подобной и подобно написаниоі, 

изъ ВА. Потому йсе ^ какъ ВС къ СВ, такъ 

фигура изъ ВС къ фигурѣ изъ СА: слѣд¬ 

ственно ^ и какъ ВС къ ВВ; ВС^ такъ фі,_ 

Гура изъ ВС къ фигурамъ подобнымъ и но- 

добпо написаннымъ изъ ВА , АС*. Но пря- 

‘ мая ВС равна прямымъ ВВ, ВС* чего рад,, 

и фигура изъ ВС равна фигурамъ подобнымъ 

и подобію написйнпымъ изъ ВА, АС. 

Итакъ въ прямоугольныхъ,' и гтр. Ч. іі д. н. 

Иначе. Поелику подобныя фигуры суть 

въ удвоенномъ отношеніи сходственныхъ 

*ао. сторонъ*: гпо фигура изъ ВС къ фигурѣ 

изъ ВА имѣетъ' удвоенное отношеніе пря¬ 

мыя СВ къ ВА. А II квадратъ изъ ВС къ’ квад¬ 

рату изъ БА имѣетъ удвоенное отношеніе 

*сл.і,ао. прямыя СВ къ ВА*^ посему какъ фигура изь 

СВ къ фигурѣ изъ ВА, такъ квадратъ нзъ 

^іігѴ. СВ къ квадрату изъ ВА*. Потому же , какъ 

фигура; изъ ВС къ фигурѣ изъ СА, піакь 

квадратъ изъ ВС къ квадрап^у изъ^СД: слѢД' 

сшвешю и какъ фигура изъ ВС кь 
рамъ изъ ВА, АС, такъ квадратъ, изъ 

къ квадратамъ изъ ВА, АС'’. Но квадрзШ^ 

«=47,1. изъ ВС равенъ квадратамъ изъ ВА,'АС'. ^ 

ради и фигура изъ ВС равна фигурамъ 

нымъ и подобно написаннымъ изъ БА; " 
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I предложеніе XXXII. 

Ежели два треугольника, іімВюи];іе двѣ 

стороны пропорціональныя двумъ сторо¬ 

нами, 63'дупіъ приставлены взаимно на 

одномъ углѣ такъ, чтобъ сходственныя 

іі\ъ стороны были параллельны ^ то осталь¬ 

ныя стороны сихъ треугольниковъ будутъ 
впрямь. 

Пусть будутъ два треугольника АВС, 

ВСЕ, имѣющіе двѣ стороны ВА, АС про¬ 

порціональныя двумъ сторонамъ СБ, БЕ, то 

есть, какъ АВ къ АС такъ БС къ БЕ, и 

Сторону АВ параллельную къ БС, а АС па¬ 

раллельную къ БЕ. Говорю, что ВС есть 

впрямь съ СЕ. 

Поелику АВ параллельна къ БС , и па 

нихъ падаетъ прямая АС* то накосьлежащіе 

ітлы ВАС, АСБ взаимно равны*. Потоліу же *29.г. 

"З'голъ СБЕ равенъ углу АСБ: слѣдственно 

I уголъ ВАС равенъ углу СБЕ. II поелику 

треугольника АВС, БСЕ имѣютъ одиид^ 

уголъ При А равный одному углу при Б, и 

^^'^ороны около равныхъ угловъ пропорціо- 

і СВ**.'***'*^ есть, какъ ВА къ АС, такъ 
къВЕ; то треугольникъ АВС есть равно- 

Гпр'*”*’*® гпреуголыіику БСЕ*; поселіу уголъ "б. 

равенъ углу БСЕ. А доказано , 

ч 
1 

I 

что й 
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уголъ АСВ равенъ углу ВАС; посему цЬ\ый 
уголъ АСЕ равенъ двумъ угламъ АВС* ВДС 
Придай обще ^толъ АСВ^ посему углы АСЕ 

АСВ равны угламъ ВАС, АВС, АСВ. Но углы 

*3а»і. ВАС, АВС^ АСВ равны двумъ прямымъ*- |,о_ 

сему и утлы АСЕ, АСВ равны двумъ пря¬ 

мымъ. ЕІтакъ при прямой АС, и при точкѣ 
на ней С, двѣ прямыя ВС, СЕ, нележащія 

По туже сторону, дѣлаютъ смѣжные углы 

АСЕ, АСВ равные двумъ прямымъ; чего ради 

*і4:і-ВС есть впрямъ съ СЕ*- 
Итакъ, ежели два, и проч. Ч. и Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕН ІЕ XXXIII. 

Въ равныхъ крутахъ, углы имѣютъ тоже 

отношеніе что и дуги, на коихъ они сто¬ 

ятъ • При центрахъ ли они будутъ стоять, 

или при окружностяхъ: (С Также и вырѣзки, 

кои при центрахъ составлены, й 
Пусть будутъ АВС, ВЕГ равные круги ^ 

и пусть при центрахъ ихъ О, Ы будугп'ь 
углы вес, ЕНГ, а при окружностяхъ углы 

БАС, ЕВГ. Говорю, чіпо какъ дуга ВС 

дугѣ ЕГ, такъ уголъ ВЕС къ углу ЕНГ> ^ 

такъ уголъ ВАС къ углу ЕВГ 5 « и так*® 

вырѣзокъ СВС къ вырѣзку НЕГ. » 

Положи по порядку сколько ниесгпь 
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СК, КЬ равныхъ дугѣ ВС; и сколько ниесть 

д^гъ ГМ, МN равныхъ дугѣ ЕГ; и протяни 
СК, СЬ, НМ, НШ. 

Поелику дуги ВС, СК, КЕ взаимно равны; 

яіо и углы БОС, ССК, КОЕ суть взаимно 

равны*. Посему' сколько кратная есть дута *27,ІН- 

БЬ Д}™ БС, столько кратный есть и уголъ 

РОЕугла БОС. Нотомуже, сколько кратная 

есть дуга ЕN дути ЕГ, столько краіпный 

есть и уголъ ЕЬШ угла ЕНГ. И естьли дуга 

БГ равна дугѣ ЕN, гпо и уголъ ВСЕ равенъ 

углу ЕНШ; и естьли дута ВЕ больше дуі'и 

ЕN, гпо и утолъ ВСЕ больше угла ЕНК; и 

естьли меньше, то меньше. Итакъ изъ 

имѣющихся четырехъ величинъ, то есть, 

двухъ дугъ ВС, ЕГ, и двухъ угловъ вес, 

ЕНГ, взяты дуги ВС и угла ВСС равно- 

кратныя, дуга ВЕ и уголъ ВСЕ; а дуги ЕГ 

и угла ЕНГ равнократныя , дута ЕN и утолъ 

ЕШ\. и доказано, что’ естьли дуга ВЕ больше 

Дуги ЕК, Шо и уголъ ВСЕ большеутла ЕНМ ; 

естьли равна, то равенъ; и естьли мень- 

ЩоІ меньше : а ііосему какъ дута ВС къ 
дугѣ ЕГ, такъ уголъ ВСС къ углу ЕНГ*. *оп5,Ѵ. 

Но какъ уголъ вес къ у глу ЕНГ, такъ 

ЕНГ*, ибо каждый 

*Даго есть двукратный*; посему какъ "го,!!!. 

НС къ дугѣ ЕГ, такъ и уголъ ВСС 



абб ЭВКЛИД. НАЧАЛЪ 

къ углу ЕНГ, и такъ уголъ ВАС 

•’и,!". углу ЕНГ*. 

Итакъ въ равныхъ кротахъ, углы имѣютъ 

тоже отношеніе что и дуги, па коихъ они 

стоятъ ^ при центрахъ ли они буд^ціъ 

стоять, или при окружностяхъ, ч. и д. р. 

«Говорю такожъ, что какъ дуга ВС кь 

Дугѣ ЕГ, такъ вырѣзокъ СВС къ вырѣзку 

НЕЕ. 

Протяни ВС, СК; и взявъ па датахъ ВС, 

СК точки О, Р, протяни ВО, ОС, СР, РК. 

Поелику двѣ прямыя ВС, СС равны двумъ 

Прямымъ СО, СК, и содержатъ равные 

%*• углы: то* и основаніе ВС равно основанію 

СК^ и треугольникъ ВСС равенъ треуголь¬ 

нику ССК. И поелику дуга ВС равна дугѣ 

СК: то и остальная дуга цѣлаго кр}пга АБС 

равна остальной дугѣ сего же круга • слѣд- 

*27Діі. ствепио и уголъ БОС равенъ уг.лу СРВ • 

чего ради и отрѣзокъ ВОС подобенъ ош- 

*опр.і 1,111. рѣзку СРК: Они же суть и на равныхъ пря¬ 

мыхъ • а на равныхъ прямыхъ подобны^ 

*24Діі. отрѣзки круговъ взаимно равны*: посещу 

отрѣзокъ ВОС равенъ отрѣзку СРК. Но п 

треугольникъ ВСС равенъ треугольник} 

ССК: чего ряди и Цѣлой вырѣзокъ 

равенъ цѣлому вырѣзку ССК. Потому * 

и вырѣзокъ СКВ равенъ каждому изъ 



рфзковъ СКС^ ССВ: чего ради три вырѣз¬ 

ка ріЗС, вСК^ СКЬ взаимно равны. Пото- 

лу же и вырѣзки НЕГ^ НГМ^ НЛШ взаимно 
равны. Посему сколько кратная есть дуга 

15Ь д}іи столько кратный есть и вы¬ 

рѣзокъ ОБЕ вырѣзка ОБС. Потому же ско.ль- 

ко кратная есть дуга ЕN дуги ЕГ^ столь¬ 

ко кратный есть и вырѣзокъ НЕN вырѣзка 

ПЕГ. И естьли дуга БЕ равна дугѣ ЕN^ 

шо и вырѣзокъ ОБЕ равенъ вырѣзку НЕІѴ^ 

и естьли дуга БЕ больше дз"ги ЕN^ то 

II вырѣзокъ ОБЕ больше вырѣзка НЕN; и 

естьли меньше , то меньше. Итакъ изъ 

ИмЬіоіцихся четырехъ величинъ ^ то есть, 

двухъ дугъ БС, ЕЕ, и двухъ вырѣзковъ ОБС, 
ПЕГ, взяты , дуги БС и вырѣзка ОБС рар 
внократііыя, дуга БЕ и вырѣзокъ ОБЕ" а 
Д}гй ЕЕ и вырѣзка НЕЕ равнократныя, 

дуга ЕІѴ и вырѣзокъ НЕК: и доказано, 

чшо естьли дуга БЕ больше ду ги ЕК, то 

вырѣзокъ СБЕ бо.хьше вырѣзка ІШГ^‘ и 
гстьли равна, то равенъ- и естьли меньше, 

'Поменьше; чего ради какъ дуга БС къ дугѣ 

Шакъ вырѣзокъ ОБС къ вырѣзку НЕЕ. 

Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ, что какъ 

^Ь'рѣзокъ къ вырѣзку, такъ и уго.хъ кг, 

(70), 

0 
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книги X 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ПЕРВОЕ. 

І^ЗЪ двухъ неравныхъ излагаемыхъ вели¬ 

чинъ , ежели отъ большей отнято будетъ 
больше половины ^ и отъ оставшейся боль¬ 

ше половины , и сіе всегда дѣлаемо будетъ; 

то останется напослѣдокъ нѣкая величина, 

которая будетъ меньше излагаемой меиь- 

щей величины. 

Пусть будутъ АВ, С (іпаб. іЗ, ф- ’) 

двѣ неравныя величины , изъ коихъ АВ <эо.ль 

шая. Говорю , что есшьли отъ АВ оів 
нягпо будетъ больше половины^ и 
оставшейся больше половины ^ и сіе 
дѣлаемо будетъ: то останется наію®-' 

’ меиь' докъ нѣкая величина , которая будешь 

ще величины С. 
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Лбо величина С будучи взята кратно, 

будеяіъ когда либо больше АВ. Пусть бу- 

д(;іпъ взята, и пусть величины С будетъ 

краганая ПЕ такая, которая больше АВ, 

раздѣли ЮЕ на величины равныя С, а имен¬ 

но, на ПГ, ЕСг, СдЕ: и отъ АВ отними боль- 

ще половины, какъ ВН^ и отъ оставшей¬ 

ся АП отними больше половины, какъ НК^ и 

пусть сіе всегда дѣлаемо будетъ, пока раз¬ 

дѣленія въ АВ будутъ равномногія раздѣле¬ 

ніямъ въ ПЕ. Пусть раздѣлеіщі АК, КН, НВ 

будутъ равномногія раздѣленіямъ ПЕ, ГО, ОЕ. 

Поелику ПЕ больше АВ^ и отъ ПЕ от¬ 

нята ЕО меньше половины, а отъ АВ от¬ 

нята ВН больше половины: то остальная 

СВ больше остальной НА. М ііое.лику 

СВ бо.льше НА; и отъ СП отнята СЕ 

половина , а ошъ НА отнята ПК бо.льше 

половины: то оста.льная ПЕ бо.льше осталь¬ 

ной АК. Но ПЕ равна С; посему и С бо.ль- 

ніе АК; слѣдственно АК меньше С. Ишакъ 

отъ величины АВ остается величина АК^ 

нопюрая меньше из.лагаемой меньшей вели¬ 

чины С. ч, и д. н. 

Подобно сіе докажешся, есшьли отни- 

Наемыя будутъ и половины. 
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?еНИГЛ XI. 

. л 

ОПРЕДѢЛЕНІЯ. 

1‘Тѣло есть то, что имѣетъ длину, 

ширину и вышину, 

2. Предѣлы же тѣла суть поверхности. 

3. Прямая линія называется перпепди- 

ку'лярпою или прямою къ плоскости , когда 

она со всѣліи прямыми линіями съ нею 

встрѣчающимися, и лежащими на гной п.ао- 

скостп , дѣлаетъ уг.лы пряміяе. 

4- Плоскость называется перпендикуляр¬ 

ною или прямою къ плоскости, когда пря¬ 

мыя линіи , проводимыя на одной изъ сихъ 

плоскостей, подъ прямыми утлами ко вза¬ 

имному оныхъ сѣченію, будутъ къ Другой 

плоскости подъ прямыми углами. 
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5. Наклоненіе или ^голъ наклоненія пря- 

лой линіи къ плоскости есть острой з'юлъ 

содсржи^*^**” сею прямою и другою на той 

плоскости протянутою , отъ сѣченія по- 

сгпавлеііной прямой и плоскости , до точ¬ 

ки въ которую падаетъ перпендикулярная, 

ОГЛЪ внѣшнаго конца поставленной же пря¬ 

мой къ плоскости проведенная. [']'])• 

6. Наклоненіе или уголъ наклоненія двухъ 

шоскостей есть острой уголъ содержи¬ 

мый прямыми линіями, проводимыми въ каж¬ 

дой плоскости , подъ прямыми углами ко 

взаимному плоскостей сѣченію , отъ одной 

онаго точки. (}8^. 

Плоскость къ плоскости называется 

подобно наклоненною, какъ другая къ дру¬ 

гой^ когда помянутые углы наклоненій 
ПХГ) взаимно равны. 

Параллельныя плоскости суть тѣ, 

кои нигдѣ взаимно не встрѣчаются. 

9' Подобныя толстыя фигуры суть тѣ, 

содержатся равномногими подобными 

'^-^оскосшями. (8о]. 

Равныя же и подобныя толстыя фи- 
Гт V.. * 

гими 

О- 
Ні ■' юне- 

1 брльще нежели двухъ .линій, взаимно 

суть тѣ, кои содержатся равномно 

^^скосшями подобными и равными. (8 
^ іолстый уголъ есть взаимное нак.? 
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встрѣчающихся, и неііаходящихся на цн,;- 

же поверхности. ИНАЧЕ. Толслпый 

есть тотъ ^ который содержится бо\ь 

ще нежели двумя плоскими углами, 

не лежатъ на гпойже плоскости, и сосгпа 

влены при одной точкѣ, (бз). 

12. Пирамида есть тѣло, содержимое пло¬ 

скостями , на одной изъ коихъ и при одцоц 

« внѣ ея » точкѣ всѣ прочія состаЕ.\ягошся. 

13. Призма есть тѣло , содерясимое пло- 

«костями , изъ коихъ прошивулежащія двй 

суть параллельны, равны и подобны, про- . 

ч'ія же суть параллелограмліы. і 

14. Піаръ естъ тѣло, производимое чрезъ 

обращеніе полукружія на неподвижномъ его 

поперечникѣ, пока оное опять возставит- 

сятамъ, откуда началось его обращеніе. (83). 

15. Ось же шара есть оная неподвижная пря¬ 

мая , на которой полукружіе обращается. 

16. А і^еиіпръ шара есп;ь тотъ же, 

и полукружія. і 

і'у. Поперечникъ же шара есть всякая прЯ' 

мая чрезъ центръ проведенная, и ограничен¬ 

ная съ обѣихъ сторонъ поверхностію шаря- 

і8. Конусъ есть тѣло, производимое чрсз^’ 

обращеніе прямоугольнаго треугольника я® 

неподвижной его сторонѣ, одной изъ ті*'’’’ 

кой сушь около прямагѳ угла, пока овні 
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лргтольникъ опять возставишся тамъ , 
^ а " Т/Т Р^пК}■д^^ началось его обращеніе. И есшьли 

ясподннжная прямая равна будетъ осталь¬ 

ной сторонѣ, которая при прямомъ углѣ 

обращается ^ то конусъ будетіъ прямоуголь¬ 

ный: есшьли же меньше, то тупоугольный; 

1 есшьли больше, то остроугольный. 

ір. Ось же конуса есть оная неподвиж¬ 

ная прямая , на которой гпре^тольникъ обра¬ 

щается. 

20. А основаніе конуса есть кругъ, обра¬ 

щающеюся прямою написанный. 

20. Цилиндръ есть тѣло, производимое 

чрезъ обращеніе прямоугольнаго параллело¬ 

грамма на неподвижной его сторонѣ, одной 

изъ гпВхъ, кои суть около прямаго утла, 

пока оный параллелогріаммъ опять возста- 

вится тамъ, откуда началось его обра¬ 

щеніе. 

22. Ось же ггділиндра есть оная непод- 

*чжиа.'{ пряліая , на котороіі параллелогралімъ 

обращается. 

23. А основанія цилиндра суть круги , 

двумя прютивулежащими сторонами наші- 

еаніііііе. 
24- Подобные конусы и цилиндры суть 

коихъ и оси и поперечники основаній 

пропорціональны. 
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аб. Кубъ есть тѣло, содержимое шесгпью 
равными квадратами. 

26. Тетраедръ есть тѣло, содержимое че¬ 

тырьмя іпреутолыіиками равными и равпо- 

стороиными. 

27. Окшаедръ есть тѣло, содержимое 

восьмью треугольниками равными и равно- 

сторонными. 

28. Додекаедръ есть тѣло, содержилше 

двѣнадцатью пятиугольниками равными, 

равносторонными и равноугольными. 

2д. Икосаедръ есть тѣло, содержимое 

двадцатью треугольниками равными и ра~ 

Еносторонными. 

я Зо. Параллелепипедъ есть тѣло, со¬ 

держимое шестью плоскостями , изъ коихъ 

каждыя двѣ противулежащія сушь парал¬ 

лельны. 

Зі. Надстоящими же называются тѣ 

стороны его плоскостей, кои суть меж¬ 

ду основаніемъ и противулежащею плос¬ 

костію ». 

ПРЕ ДЛО}К ЕНІЕ ПЕРВОЕ. 

Прямой линіи одна часть не можешь быШЬ 

на подлежащей плоскости , а другая масіпь 

на другой плоскости. 
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Г 
I 

ІІбо 1 буде возможно , пусть прялюй линіи 

4ІЗС чаешь АВ будешь на подлежащей плос¬ 

кости , и чаешь ВС на другай плоскости. 

Итакъ на подлежащей плоскости есть 

кБкая прямая линія^ лежащая впрямь съ АВ 

непрерывно. Пусть будетъ оная ВП. Чего 

рз^гі двѣ прямыя АВС, АВП имѣютъ об¬ 

щій отрѣзокъ АВ, что невозможно: ибо 

прямая съ прямою встрѣчается не больше 

какъ въ одной точкѣ" инако сіи прямыя 

совмѣстились бы взаимно. 

Итакъ прямой линіи, и пр. Ч. И д. Н. (85]. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ II. 

Ежели двѣ прямыя взаимно пресѣкутся5 то’ 

онѣ суть на одной плоскости. II всякій 

шрезтолыіикъ весь на одной плоскости. 

Пусть двѣ прямыя АВ, СП взаимно пре¬ 

сѣкутся въ точкѣ Е. Говорю, что АВ, СП 

Пшъ на одной плоскости ^ и весь треуголь¬ 

никъ на одной плоскости. 

^озьліи на ЕС ЕВ, какія ниесть точки 

и протяни СВ, ГО, и проведи ГН, ОК. 

о вопервыхъ, что треутольникъ ЕСВ 

На одной плоскости. Ибо есіпьли гпре— 

Польника ЕСВ чаешь ГСН, или ОВК есть 

Подлежащей плоскости, а остальная 

Г, 
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Часть на другой ^ то будетъ одно» 

Прямыхъ ЕС, ЕВ часть на подлсасищрі^ 

плоскости^ а другая часть на другой 

скосши : и есгпьли треугольника ЕСВ часпц 

ГСВО бз^детъ на подлежащей плоскости, а 

остальная на другой; гпо будетъ и каждыя 

изъ прямыхъ ЕС^ ЕВ иЪкая часть на под¬ 

лежащей плоскости ^ а остальная па другой 

плоскости: что нелѣпо, но доказанном; 

•і. нами*, посему треугольникъ ЕСВ весь на 

одной плоскости. А на которой весь тре¬ 

угольникъ ЕСВ^ на той и каждая изъ пря¬ 

мыхъ ЕС ^ ЕВ 5 на которой же каждая изъ 
ЕС, ЕВ, на той и АВ, СВ*. Итакъ Прямыя 

АВ, СВ на одной суть плоскости ; и весь 

треуто.льникъ на одной плоскости. Ч. И д.Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ III; 

Ёжели двѣ плоскости пресѣкаются; 

взаимное оныхъ сѣченіе есть линія прямая. 

Пусть двѣ Плоскости АВ, ВС взаимно 

Пресѣкаются * и пусть будетъ ВВ взаимно? 

*оп.б, I. оныхъ сѣченіе, которое есть линія*. Говори’» 

что линія ВВ есть прямая. ^ 

Ибо, бу'де нѣтъ, то протяни ошъ В Д® 

на плоскости АВ прямую ВЁВ, а на пдо 

скости ВС прямую ВЕВ. 
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ЦіПЯКЪ двѣ прямыя ЛИНІИ БЕВ, БГВ 

рмѣюшъ гпѣже концы, и потому заключа- 

1 ]ошь пространство; что нелѣпо*. Посему*акс. 12 

лініи БЕВ, БГВ не суть прямыя. Подобно 

докажемъ, что ни другая какая линія, изъ 

проводимыхъ отъ Б къ В, есть прямая, 

промѣ линіи БВ , взаимнаго сѣченія пло- 

I скостей АВ, ВС. 

Итакъ, ежели двѣ плоскости , и проч. 

ч, и д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ IV*. 

Ежели прямая къ двумъ прямымъ, пре¬ 

сѣкающимся взаимно, будетъ поставлена 

водъ прямыми углами, при взаимномъ оныхъ 

сѣченіи; то сія прямая будетъ подъ пря¬ 

ными углами и къ плоскости что на гпѣхъ 

Прямыхъ. 

Пусть пресѣкутся взаимно двѣ прямыя 

I СВ въ точкѣ Е; и пусть при Е будетъ 

"оставлена прямая ЕЕ подъ прямыми угла- 

къ каждой изъ прямыхъ АВ, СБ. Говорю 

есть подъ прямыми углами и къ 

"■'""кости на АВ, СБ. 

возьми равныя прямыя АЕ, ЕВ, СЕ, ЕБ; и 

^рсведи чрезъ Е какъ ниесть прямую СЕН; и 

Р"чіяаи ДБ, СВ; и отъ какой ниесть 
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точки Г на прямой ЕГ, проведи ишл 
ГА. ГО, ГВ, ГС, ГН, ГВ. 

Поелику двѣ прямыя АЕ, ЕВ равны двум^ 

прямымъ СЕ, ЕВ, и содержатъ 

равные*: то и основанііе АВ равно основа 

НІЮ СВ, и треугольникъ АЕВ бѵдегпъ 

равенъ треугольнику СЕВ; слѣдственно і, 

уголъ ВАЕ равенъ углу ЕВС. Поелику же 

и уголъ АЕО равенъ углу ВЕН'; то два 

треугольника АСЕ, ВЕН, имѣютъ два ѵгла 

равные двумъ угламъ, каждый каждому, и 

одну сторону равную одной сторонѣ, 

кои при равныхъ углахъ , а именно АЕ 

равную ЕВ; посему и прочія стороны 

имѣть равныя прочимъ сгпоро- 

♦26,1. намъ*; а посему СЕ равна ЕН, а АО 

равна ВН. II поелику АЕ равна ЕВ, а 

ГЕ есть общая , и подъ прямыми къ нимъ 

утлами ; гпо основаніе ГА равно основаніи 

%*• ГВ*. Потому же и ГС равна ГВ. И поели¬ 

ку АВ равна СВ, и ГА равна ГВ;, то дв® 

прямыя ГА, АВ, равны двумъ прямымъ 

ГВ, ВС, каждая каждой ; доказано же, чітіо 

и основаніе ГВ равно основанію ■ 

*8,і. посему уго.лъ ГАВ равенъ углу ГВС*. Ещ® 

же, поелику доказано, что АС рав*’® 

ВІІ, а ГА равна ГВ; то двѣ прЯ'**’’* 

ЕА, АС равны двумъ прямымъ ГБ; 
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доказано же, что и уголъ ГАС равенъ углу 

ріЗИ: посему основаніе ГС равно основа¬ 

нію ГН . Еще же , поелику СЕ, по доказан- 

ному, равна ЕН, а ЕГ общая; то двѣ 

прямыя СЕ, ЕГ равны двумъ прямымъ НЕ, 

ЕГ; но и основаніе ГС равно основанію ГН: 

посему уголъ СЕГ равенъ углу НЕГ*; а ♦з ^ 

посему каждый изъ угловъ СЕГ, НЕГ есть 

прямой*. Слѣдственно прямая ГЕ есть подъ*оп.іо,і 
прямыми углами къ Прямой СН^ какъ ниесть 

чрезъ Е проведенной. Подобно докажемъ , что 

ГЕ подъ прямыми углами и ко всякой пря¬ 

мой проведенной чрезЪ Е, и находящейся на 

подлежащей плоскости. Но прямая называет¬ 

ся перпенднкуляргіою къ Плоскости, когда 

она со всѣми Прямыми линіями, съ нею встрѣ¬ 

чающимися и лежащими на той плоскости, 

ДВлаегпъ углы Прямые*: чего ради прямая ГЕ *опр.З. 

бсть- перпеидику.лярная къ подлежащей плос¬ 

кости. Но подлежащая плоскоспіЬ есть на 

^ ) СІ); посему ГЕ есть подъ прямыми 

углами къ плоскости на АВ, СН. 

^^Шакъ, ежели прямая, и проч. Ч. й д: Н; 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ V: 

птремъ прямымъ, вза- 

® встрѣчающимся въ одной точкѣ, бу- 

і8 
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детъ поставлена подъ прямыми углалц, 

при общемъ сѣченіи ^ то всѣ три 

прямыя будутъ на одной плоскости. 

Пусть Прямая АБ Къ тремъ прямьцц 

1ІС у ВБ, БЕ, взаимно встрѣчающимся въ 

точкѣ Бу будетъ поставлена подъ прямы¬ 

ми углами, при общемъ сѢчеПіи. Говорю, 

что всѣ три прямыя ВС, ВБ, ВЕ суть на 

одной плоскости. 

Есгпьли же нѣтъ, то пусть, буде воз¬ 

можно , будутъ прямыя ВБ, ВЕ на подлежа¬ 

щей плоскости , а ВС на другой; и чрезъ АЬ, 

ВС проведи плоскость: то взаимное сѣче- , 

ніе сей п.\оскости съ подлежащею будетъ * 

*3. прямая линія*. Пусть оная будетъ ВГ. і 

Итакъ три прямыя АВ, ВС, ВГ суть | 

на одной плоскости, то есть на Плоско¬ 

сти прямыхъ АВ, ВС. И поелику АБ пер¬ 

пендикулярна къ каждой изъ прямыхъ ББ. 

ВЕ; то АВ есть перпендикулярная п къ 

плоскости прямыхъ ВБ,-ВЕ*: Но плоскость 

прямыхъ ВБ,ВЕ есть под.лежащая; посему АБ 

перпендикулярна къ подлежащей плоскости, 

слѣдственно АВ со всѣми прямыми линіями* 

съ нею встрѣчающимися и лежащими 

*опр.З. сей плоскости, дѣлаетъ утлы прямые • 

Встрѣчается же съ нею прямая ВГ^лежаЩия и- 

плоскости прямыхъ ВБ,ВЕ: посему уголъ Л 
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есгпь прямой. А по положенію, и ^голъ АВС 

прямой; посему уголъ АВГ равенъ уг.^ѵу АВС*: *акс.іо. 

Они же и на одной плоскости: что не¬ 

возможно*. Посему прямая ВС не на другой «акс.д. 

плоскости, па которой суть прямыя ВП, 

бе. Чего ради всѣ гпри прямыя ВС, БП, ВЕ 

с_угпь на одной Плоскости. 

Ишакъ, ежели прямая, и проч. ч. н д. и; 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ VI. 

Еже.чп. двѣ прямыА суть подъ прямыми 

углами къ тойже плоскости; то оныя 

прямыя будутъ взаимно параллельныя. 

Пусть двѣ прямыя АВ, СП будутъ подъ 

прямыми углами къ подлежащей плоскости; 

Говорю чта АВ параллельна къ СБ. 

Пусть сіи прямыя встрѣчаютъ Подле¬ 

жащую тлоскость въ точкахъ В, Б. Про¬ 

тяни ВБ ; и на той же под.лежащей плос¬ 

кости проведи, подъ прядіыліи углами къ 

пряму'іо БЕ; и положи АВ,' БЕ равныя; 

" Протяни ВЕ, АЕ, АБ. 

Поелику АВ перпендикулярна къ под.ле.%а- 

^еи плоскости; шо она со всѣми прямыми 

Линіями, съ нею' встрѣчающимися и .лежащи- 

па сей плоскости , дѣлаетъ углы пря- 

Всіпрѣчается же съ АВ каждая изъ *опр.З. 

« * 
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Прямыхъ БВ, ВЕ, лежащихъ на той пдо^ 

скости : посему каждый изъ угловъ АБВ 

АБЕ есть прямой. Потому же и каждый 

изъ угловъ СЮБ, СЮЕ есть прямой. П 

елііку АБ равна ЮЕ, а ВЮ общая • шо дв^ 

прямыя АВ, ВЮ равны двумъ прямымъ 

ЕЮ, ЮВ; и содержатъ уСлы Прямые: гю- 

*4Д- сему основаніе АЮ равно основайію ВЕ*. П 

поелику АВ равна ЮЕ, и АЮ равна БЕ; то 

двѣ прямыя АВ, ВЕ равны двумъ пря¬ 

мымъ ЕІ), ЮА, и основаніе АЕ пмъ 

общее: посему уголъ АБЕ равенъ уш 

*8,і. ЕЮА*. Но уголъ АБЕ прямой; посему и 

уголъ ЕЮА есть прямой, и ЕЮ перпенди¬ 

кулярна къ ЮА. Но она перпендикулярна и 

къ каждой изъ прямыхъ ВЮ, ЮС; итакъ ЕВ 

къ тремъ прямымъ ВЮ, ЮА , ЮС, при 

общемъ ихъ Лѣченіи , поставлена подъ 

прямыми углами; а посему всѢ три прямыя 

*5. ВЮ, ЮА, ЮС суть на одной плоскости*. Но 

на которой плоскости ЮБ, ЮА, на той же 

есть и АВ; ибо всякій треугольникъ весь 

*а. на одной плоскости*: посему АБ, ВЮ, 

суть на одной плоскости. И каждый изъ 

угловъ АВЮ, СЮВ есть прямой: 

*а8,і. ради АВ, параллельна къ СЮ*. 

Итакъ, ежели двѣ прямыя, и пр. ч. НД- 
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предложеніе ГЦ. 

Ежели двѣ прямыя суть параллельныя; и на 

ііаждой изъ нихъ взяты какія ниесть точки: 

хпо прямая протянутая чрезъ сіи точки бу¬ 

детъ на одной п.\оскости съ параллельными. 

Пусть будутъ двѣ прямыя АП, СО па¬ 

раллельныя; и пусть на каждой изъ нихъ 

взяты будзтаъ какія ниесть точк Е, Г. 

Говорю, что пряліая протянутая чрезъ 

точки Е, Е есть на одной плоскости съ 

параллельными. 

Есгаьли же нѣтъ, то пусть, буде воз¬ 

можно , будетъ она внѣ плоскости ихъ, 

какъ ЕСГ. Проведи чрезъ ЕСЕ плоскость; 

іпо взаимное сѣченіе сей плоскости съ 

плоскостію параллельныхъ б^^детъ прямая 

линія*. Пусть будетъ оная ЕЕ: слѣдствен- *3. 

но двѣ прямыя ЕСЕ, ЕЕ заключатъ про¬ 

странство , что невозможно*. Посему пря- *акс.і?. 

*'яя протянутая чрезъ Е къ Е це есть внѣ 

Плоскости, а будетъ слѣдственно на одной 

*’-’'оскости съ параллельными АВ, СБ. 

ІІтакъ,еже.\и двѣ прямыя,ипр.Ч.ИД.Н. [86}. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ГШ. 

Ежели двѣ прямыя суть параллельныя ; и 

®Два изъ нихъ будеіпъ къ ило^кости подт^ 



ЗВКЛИД. НАЧАЛЪ 278 

Прямыми углами: то и дрз'гая будетъ 

той же плоскости подъ прямъіми углами 

Пусть будутъ двѣ прямыя АВ, СВ ^а, 

раллельныя ^ и п^ ешь одна изъ нихъ АВ 

будетъ подъ прямыми углами къ подлежащей 
плоскости. Говорю, что и другая СВ 

той же плоскости будетъ подъ прямыми 
.}тлаыи. 

Пусть прямыя АБ, СВ встрѣчаютъ по¬ 

длежащую плоскость въ точкахъ В, В. Про¬ 

тяни БВ; итакъ АВ, СВ, ВВ с^ть на одной 

♦у. плоскости*. На подлежащей плоскости про¬ 

веди прямую ВЕ подъ прямылш углазін къ 

ВВ- и положи АВ, ВЕ равныя^ и протяни 

ВЕ, АЕ, АВ. 

Поелику АВ перпендику.лярна къ под.ле- 

жащей плоскости • то АВ ко всѣмъ пря¬ 

мымъ, съ нею встрѣчающимся и лежащимъ 

*впр.З. на сей плоскости, есть перпендику.лярная*: 

посему каждый изъ угловъ АВВ, АБЕ есть 

прямой. И поелику на пара.\лельныя пря¬ 

мыя АВ, СВ падаетъ прямая ВВ; гпо угаы 

*29,і. АВВ, СВБ равны двуліъ прямымъ*. Но 

уголъ АВВ прямой; посему и уголъ СНН 

есть прямой, и СВ перпедику.лярна къ 

*оп.іо,і. ВВ*. ІГ поелику АВ равна ВЕ, а ВВ 

щая ; гпо двѣ прямыя АВ, ВВ равны 

прямымъ ЕВ, ВВ; и уголъ АВВ равенъ 



ііББ, ибо каждый изъ нихъ прямой: посему 

основаніе АВ равно основанію БЕ*. Еще же, *4,і. 

поелику АБ равна ВЕ, и БЕ равна ДВ; то 

двѣ прямыя АБ, БЕ равны двумъ прямымъ 

ЕВ) ВА, каждая каждой ; и основаніе АЕ имъ 

онщее: посему уголъ АБЕ равенъ углу ЕВА*. 8,і. 

Но уголь АБЕ прямой ^ посему и уголъ 

ЕБА есть прямой, и ЕВ перпендикулярна 

къ АВ*. Но она перпендикулярна и къ«оп.іо.Г 

БВ: итакъ ЕВ и къ плоскости на БВ, 

НА естьпергісндику.лярная^: а посему ЕВ со *4* 

всѣми прямыми линіями, съ нею встрѣчаю¬ 

щимися и лежащими на сей п.\оскости , дѣ¬ 

лаетъ углы прямые. На плоскости же пря¬ 

мыхъ ВА, АВ лежитъ прямая ВС- ибо пря¬ 

мыя АВ, БВ суть на плоскости прямыхъ 

ВБ,В А*, а ВС есть на той же плоскости,что *2- 

и АВ, БВ*: посему ЕВ есть подъ прямыми *7- 

угламй къ ВС- а посему и СВ есть подъ пря¬ 

мыми уг.ламй къ ВЕ. Но СВ подъ прямыми 

углами и къ БВ: итакъ СВ къ двумъ 

іірямымъ ВЕ, ВБ пресѣкающимся, при взаим¬ 

номъ ихъ сѣченіи В, поставлена подъ пря¬ 

мыми углами^ посему СВ и къ плоскости на 

БЕ, ВБ есть подъ пряліыми ут.хами*. Но ііло- *4" 

скосгпь на ВЕ, ВБ есть подлежащая: чего 

Рзди СВ есть подъ прямыми углами къ 

*^одлежащей плоскости. Ч. и н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ IX. 
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Прямыя , параллельныя къ тойже прялюй 

хотя и не всѣ на одной плоскости , су^пь 

П взаимно параллельныя. 

Пусть будетъ каждая изъ прямыхъ ДВ 

СВ параллельна къ прямой ЕГ‘ и пусть 4В 

СВ не будутъ на одной плоскости съ ЕР 

Говорю , что АВ параллельна къ СВ. 

Возьми на ЕЕ какую ниесть точку С* 

и отъ сей точки проведи , на плоскости 

прямыхъ ЕР, АВ, подъ прямыми углами къ 

ІІД. ЕР, прямую СН^; и еще на плоскости пря¬ 

мыхъ РЕ, СВ, подъ прямыми углами къ ЕР, 

этрямую СК. 

Поелику ЕР къ каждой изъ прямыхъ СН, 

СК есть подъ прямыми углами 5 то ЕГ и 

къ плоскости на СН, СК есть подъ пря- 

•4. ыыми упузі^и*. Но ЕР параллельна къ АВ; 

посему и АВ къ плоскости на Н, О, К, 

•в. есть подъ прямыми углами*. Потому же к 

СВ къ плоскости на Н, С, К, есть іюдь 

прямыми углами. Итакъ каждая изъ прямых!» 

АВ, СВ къ плоскости на Н, С, К, есіпь 

подъ пряліыми углами. Но еже.ли двѣ прямьія 

будутъ къ тойже плоскости подъ прямыми 

углами 5 то оныя двѣ прямыя сушь взаимно 

*б. паралле-льныя*: чего ради АВ параллельна 

къ СВ. ч. и д. н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ X. 

Ежели двѣ прямыя, взаимно встрѣчающія¬ 

ся , параллельны къ другимъ двумъ, взаимно 

встрѣчающимся, но лежащимъ не на тойже 
плоскости: то сіи прямыя будутъ со¬ 

держать углы равные. 

П)сть двѣ прямыя АВ, ВО взаимно встрѣ¬ 

чающіяся , будутъ параллельны къ другимъ 

двумъ ВЕ, ЕЕ взаимно всшрѣчающиліся , но 

лежащимъ не на тойже плоскости. Говорю, 

что уголъ АВС равенъ углу ПЕГ. 

Отними прямыя ВА, ВС, ЕП, ЕГ взаимно 
равныя; и протяни АП, СГ, ВЕ, АС, ПГ. 

Поелику ВА равна ЕП, и параллельна къ 

чей 5 то и АП равна ВЕ, и параллельна къ 

ней*. Потому же и СГ равна ВЕ,и параллельна *38д. 

къ ней. Итакъ каждая изъ прямыхъ АВ, СГ 

равна ВЕ, и параллельна къ ней* а прямыя па¬ 

раллельныя къ тойже прямой, суть и взаимно 

Царал.\ельныя*: посему прядіыя АВ, СГ суть ■^д, 

’^'^раллельныя^и такъ же равныя. Соединяютъ 

Концы ихъ прямыя АС, ВГ: іюселіу и 

Вр суть равныя и параллельныя. Итакъ, 

'^^Рлику двѣ прямыя АВ, ВС равны двумъ 

'’рк-чылн, ВЕ, ЕГ 5 и основаніе АС равно 

'^чованію ВГ: посему уголъ АВС равенъ 

ВЕГ*. •б, 

^^Шакъ, ежели двѣ прямыя, и проч. ч. ид. н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ XI. 

Къ данной подлежащей плоскости, 

данной внѣ ея точки, провести нерпе,,_ 

дикулярную прямую линію. 

Пусть будетъ А данная точка внѣ данной 

подлежащей плоскости. Надлежитъ отъ 

точки А провестіи перпендикулярную прямую 

линію къ сей плоскости. 

Проведи на подлежащей плоскости какъ 

ніщсшь прямую ВС • и отъ А проведи, пер- 

пендикулярную къ ВС, прямую АВ*. 

Естьли прямая АН будетъ также пер¬ 

пендикулярна и къ подлежащей плоскости;ню 

пред.ложенное сдѣ-іано. Естьли же нѣтъ; іно 

отъ точки Н проведи на под.лежащсй пло¬ 

скости, перпендикулярную къ ВС, нрям\ю 

НЕ*; и отъ А проведи, перпендикулярную 

♦і2,1. къ НЕ, прямую АГ*; и чрезъ Г проведи, па- ' 

раллельную къ ВС, прямую ОН*. 

ПоеЛику ВС къ каждой изъ прямыхъ НА, ВБ 

подъ прямыми углами; шо ВС будешь и 

къ плоскости на ЕВ, НА подъ прямыми 

•4- углами*. Она же и параллельна къ ОН. Во 

ежели двѣ прямыя параллельны, и ежо-'*’ 

одна изъ нихъ къ нѣкоей плоскости подь 

прямыми углами ; гао и другая къ іпой * 

•8. плоскости подъ прямыми ут.лами*: пос?-''3^ 
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Я СН къ плоскости на ЕО , ЮА есть подъ 

прямыми углами- и слѣдовательно ко всѣмъ 

прямымъ, съ нею встрѣчающимся и лежа¬ 

щимъ па сей плоскости, ОН есть пер¬ 

пендикулярная*. Встрѣчаегпся же сѣ СН *опр.З» 

прямая АЕ .лежащая на плоскости прямыхъ 

РІ), РА; посему СН перпендикулярна къ 

ГЛ; слѣдственно и ГА перпендикулярна къ 

СН. Но АГ перпендикулярна къ БЕ, по 

строенію; посему АР къ каждой изъ пря¬ 

мыхъ СН, РЕ перпендикулярна. Но ежели 

прямѵія къ двумъ прямымъ, пересѣкающимся 

взаимно, будетъ поставлена подъ прямыми 

илами, при взаимномъ оныхъ сѣченіи; то 

сія прямая будетъ подъ прямыми углами и 

къ плоскости что на тѣхъ прямыхъ*: посему *4- 

РА есть подъ прямымц углами къ плоско¬ 

сти на ЕБ , СН. Но п.лоскоспгь на ЕБ , СН 

есть подлежащая: чего ради АГ къ подлежа- 

Чей плоскости есть подъ прямыми углами. 

Иіпакъ къ данной плоскости, отъ дян- 

*ой точки А внѣ ея , проведена перпенди- 

•'Улярная прямая .линія АГ. Ч. И С. н. 

ЦРЕ ДДОЖЕНІЕ ХП. 

данной плоскости, отъ данной 

точки , возставить подъ прямыми угла- 

Прямую линію. 
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Пусть будетъ дана подлежащая плос 

кость у и пусть будетъ А данная на ие,, 

точка. Надлежитъ отъ точки А возсггіа- 

нить, подъ прямыми углами къ подлежа¬ 

щей плоскости, прямую линію. 

Отъ какой ниеспіь точки В, взятой внЪ 

подлежащей плоскости , проведи перпендн- 

*п. ку^лярную къ ней прямучо ВС*^ и чрезъ точку А 

1,1. проведи, параллельную къ ВС, прямую АВ», 

Поелику двѣ прямыя АБ, СВ параллельны; 

и одна изъ нихъ, ВС, есть къ подлежащей 

плоскости подъ прямыми углами: то и 

другая АБ къ сей же плоскости есть подъ 

*8. прямымъ! углами'*'. 

Итакъ, къ данной плоскости, отъ данной 

на ней точки , возтавлена подъ прямыми 

углами прямая линія. Ч. и с. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХШ. 

Отъ тойже точки данной плоскости) 

не могу тъ быть возставлены, по птуже ея 

сторону, двѣ прямыя подъ прямыми къ 

ней углами. 

Ибо, буде возможно, пусть отъ той*® 

точки А данной плоскости, будутъ 

ставлены, по туже ея сторону, двѣ прям 

АВ, АС подъ прямыми къ ней уг.ламя. 
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Проведи чрезъ ВЛ, АС плоскость; то 

взаимное сѣченіе сей плоскости съ дайною 

й^детъ прямая линія*, проходящая чрезъ А. *3. 

Пусшь оная будетъ БАЕ. 

Итакъ прямыя АВ, АС, БАЕ суть на 

одной плоскости. И поелику СА подъ пря¬ 

мыми углами къ данной плоскости; гпо? 

она со всВми прямыми линіями, съ нею ' 

встрѣчающимися и лежаіцими на сей плос¬ 

кости, дѣлаетъ углы прямые*. Встрѣчает- *опр.З. 

ся же съ ЕА прямая БАЕ, лежащая на дан¬ 

ной плоскости ; посему уголъ САЕ есть 

прямой. Потому же и уголъ ВАЕ есть пря¬ 

мой. Чего ради уголъ САЕ равенъ углу ВАЕ; и 

они суть на одной плоскости : что невоз¬ 

можно. 

Итакъ отъ тойже, и проч. ч. и д. н. (8у). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XIV. 

Плоскости, къ коимъ таже прямая есть 

^Ч’пендикулярная , суть взаимно ііараллель- 
Чьія. 

Пусть прямая АВ будетъ къ каждой изъ 

''Носкостей СВ, ЕЕ перпендикулярная. Го- 

®орю ^ что сіи плоскости суть взаимно 

**®раллельныя. 
ТТг- 

> есшьли нѣтъ; то онѣ, будучи 
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Продолжены взаимно встрѣтятся. Пусгпь 

Ёстрѣтятся; то взаимное ихъ сѣченіе 

будетъ прямая линія. Пусть оная 6уде^)п^^ 

СН. Возьми на ОН какую ниесть точку Іѵ- 

іі проткни АК, ВК. 

Поелику АВ перпендикулярна къ плоскос¬ 

ти ЕГ; то и къ прямой ВК, лежащей па 

продолженіи плоскости ЕЕ, есть АВ пср- 

*опр.З. пендикулярная*: посему уСолъ АВК есть пря¬ 

мой. Потому же и уголъ ВАК естй прямой. 

Посему треугольника АВК два угла АВК, 

ВАК равны двумъ прямымъ * чшб нСвоз- 

можно*. Слѣдственно Плоскости СВ, ЕГ; 

будучи продолжены, не встрѣтятся: чего 

ради Плоскости СВ, ЕЕ суть взаимно па- 

#опр.8. раллельныя*. 

Итакъ плоскости. Къ коимѣ, й прОч. 

Ч. И Д. Ні 

ІІ Р Е Д Л О Лѵ Е Н I Е XV. 

Ежели двѣ прямыя, взаимно вспфѣ’’3®' 

щіяся , паралле.льны къ другимъ двумъ нр*' 

Кіымь взаимно встрѣчающимся, и 

іцимъ не на тойже плоскости ^ йіо 

Плоскости на оныхъ будутъ взаимно 

ралле.\ьны. ^ 

Пусть двѣ прямыя АВ, СВ взаимно всЮр 
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^а^щ'іяся, 63'дутъ параллельны къ другимъ 

друмі прямымъ БЕ, ЕЕ взаимно вспірЪчаю- 

іціоіся , и лежащимъ не на тойже Плоскости. 

Говорю, что плоскости на АВ, ВС, и на 

1)К, ЕЕ, будучи и Продолжены не встрѣ- 

• гпЯШСЯ взаимно. 

^ проведи отъ точки В, къ плоскости пря- 

:пыхъ БЕ, ЕЕ перпендикулярную, прямую ВО*,' і. 

которая пусть встрѣтитъ сію плоскость 

въ точкѣ С ; и проведи чрезъ О, парал¬ 

лельную къ ЕБ прямую ОН*, и параллель-*31Д. 

н^ю къ ЕЕ прямую СК» 

' Поелик}' ВО перпендикулярна къ плоскос¬ 

ти прямыхъ БЕ, ЕЕ; то она со всѣми 

(прямыми , съ нею встрѣчающимися и лежа¬ 

вшими на сеп плоскости , дѣлаетъ углы І прямые*. Встрѣчается же съ ВО каждая изъ*оп{).3. 

Прямыхъ ОН, ОК, кои лежатъ на^лоскос- 

гпи прямыхъ БЕ, ЕЕ; посему каждый изъ 

}гловъ ВОН, ВОК есть Прямо’й. II поелику 

параллельна къ ОН*; то утлы ОБА, ВОН 

равны двумъ прямымъ*. Но уголъ ВОН гіря- •29,1. 

: посему и уголъ ОВА прямой ; гі ВО 

всггіь подъ прямыми углаліи къ В 4. Погпо- 

же ВО подъ пряйіыми углами и къ 1^^- Итакъ, поелику прямая ВО къ двуліъ 

прямымъ ВА, ВС, взаимно пресізкаіощимся, 

**пспіавлепа подъ прямыми углами ; пю ВО 
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будетъ й къ плоскости прямыхъ ВА, ВС 

•4. подъ прямыми углами*. Потому же ВО 

и къ плоскости прямыхъ ОН, Сіі подь 

прямыми углами. По плоскость прямыхъ 

СН, СК есть та же; что и плоскость цр^, 

мыхъ ПЕ, ЕЕ; посему ВО къ плоскости 

Прямыхъ БЕ, ЕЕ есть подъ прямыми угла¬ 

ми. А доказано , чгпо прямая СВ есть подъ 

прямыми углами къ плоскости Прямыхъ АВ, 

БС; ещё же сія прямая къ плоскости пря¬ 

мыхъ БЕ, ЕЕ перпендикулярна: ііоселту ВО 

къ каждой изъ плоскостей; что на АВ; 

ВС, и па БЕ, ЕЕ, есть перпендикулярная. 

А плоскости , къ коимъ шаже прямая есть 

*і4. перпендикулярная,' суть взаимно парал¬ 

лельныя*: чего ради плоскПсіпь на АБ, ВС 

параллельна къ плоскости на БЕу ЕЕ. 

ЕІтакт^ ежели дв'Б, и пр. Ч. И д. II. (88]. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХУІ. ^ 

Ёжели двѣ Параллельныя плоскости пере¬ 

сѣчены какою ниесть плоскостію; гпо вза¬ 

имныя ихъ сѣченія суть паралле.\ьны. 

П^сть двѣ параллельныя плоскости АВ, 

СБ будутъ пересѣчены какою ниесть плос¬ 

костію ЕГНО: и Пусть взаимныя иХъ сѣ¬ 

ченія будутъ ЕЕ,' СН. Говорю, чшо 

параллельна къ СИ. 
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Ибо , буде не такъ: то прямыя ЕГ, ОН 
продолженныя встрѣтятся, или по ту 
сторону гдѣ Г, Н, или по ту сторону 
гдВ О, Н. Продолжи оныя, и пусть встрѣ- 

піяніся ІЮ ту сторону, вопервыхъ, гдѣ 
Р, Л, въ точкѣ К. 

Поелику прямая ЕГК есть на плоскости 
АВ; то всякая точка на прямой ЕГК есть 
на плоскости АВ*: но одна изъ точекъ на *і. 
прямой ЕГК есть К; посему точка К есть 
на плоскости ЛВ. Потому же точка К есть 
и на плоскости СЮ. Итакъ плоскости АВ, 

СБ, продолженныя взаимно встрѣтятся. Но 
онѣ не встрѣчаются, ибо, по положенію, 

С)ть параллельныя: посему и прямыя ЕГ, СН 
продолженныя не встрѣтятся по ту сторону 
ГДВ Г, Н. Подобно докажемъ, что прямыя 

СИ не встрѣтятся ни по ту сторону 
гдѣ Е, О. А ни по которую сторону не- 

«пірѣчаюіціяся прямыя суть парал-лельныя*: оп,35-Т. 
^®го ради ЕГ, параллельна къ ОН. 

ітакъ,ежелидвѣ параллельныя,и пр. ч. ид. н. 

Предложеніе хт 

двѣ прямыя пересѣчены будутъ 
! ^^^^■^•’^г!-’гьцыми плоскостями; то онѣ раз- 

I >пся въ гпомъже отношеніи. 

*9 
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Пусть двѣ прямыя АВ, СП будутъ псре 

сѣяегіы Параллельными плоскостями СН 
КЦ ЛШ въ точкахъ А, Е, В, С, Г, Б. Говорю^ 

что какъ АЕ къ ЕВ, такъ СЕ къ РВ. ’ 

Протяни АС, ВБ, АБ; и пусть АБ всгпрЬ- 

тится съ плоскостію КЕ въ точкѣ О • ^ 

протяни ЕО, ОГ. 

Поелику двѣ параллельныя плоскости КІ 

МК пересѣчены плоскостію ЕВБО- то вза¬ 

имныя ихъ сѣченія ЕО, ВБ суть паралдель- 

■^іб. ныя*. Такъ же, поелику двѣ Параллельныя 

плоскости ОН, КЕ пересѣчены плоскостію 

ЛОГС; то взаимныя ихъ сѣченія АС, ОР 

суть параллельныя. Итакъ, поелику къ В4, 

одной изъ сторонъ треугольника АББ, про¬ 

ведена параллельная ЕО- то какъ АЕ къ ЕБ, 

‘‘^2,VI. такъ АО къ ОБ*. Еще же, поелику къ АС, 

одной изъ сторонъ треугольника АВС, про¬ 

ведена параллельная ОГ; то какъ АО къ ОБ, 

такъ СГ къ ГБ. А доказано, что какг^'^б 

къ ОБ, такъ АЕ къ ЕВ: чего ради какъ АЕ 

*іі,Ѵ. къ ЕВ, такъ СГ къ ГБ*. 

Итакъ, ежели двѣ , и проч. ч. П д. Н. (бр)- 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХѴШ. 

Ежели прямая будетъ подъ прямыми уг'* 

ыи къ какой ниесгпь плоскоСіпи; то всяс*'* 
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і плоскости, проходящія чрезъ сію IIря^I^ю, 

I той же плоскости подъ прямы- 
дй углаліи. 

I Пусть прямая АВ будетъ подъ прямыми 

I рлаліи къ подлежащей плоскости. Говорю 

,шо всякія плоскости, проходящія чрезъ АВ^ 

сѵшь къ гной же подлежащей плоскости 
подъ пряліыліи углаліи. 

Пусть чрезъ АВ пройдетъ Плоскость ЮЕ’ 

и пусть будетъ СЕ взаимное сВченіе пло¬ 

скости ЮЕ съ подлежащею. На прямой СЕ 

возьми какую ниесгпь точку Е5 и отъ точки 

Г проведи Па плоскости БЕ, подъ прямыми 
углами къ Се, прямую ГС*. •„д. 

Поелику АВ перпендикулярна къ подлежа¬ 

щей плоскости ^ то АВ ко всВмъ прямымъ, 

съ нею встрѣчающиліся и лежащи мъ на сей 

плоскости , есть перпендикулярная*: сл'Бд- *опр.З. 

ственно АВ перпендикулярна къ прямой 

СЕ; а посему уголъ АВР" есть прямой*. Но*оп.іо,і. 

* уголъ СРВ прялюй же; посему АВ па¬ 

раллельна къ ГС*. Но АВ перпендикулярна *28,і. 

Подлежащей плоскости; посему и ЕС 

•’^рпендикулярна къ сей плоскости*. Но плос- *8. 

''сгпь называется перпендикулярною къ пло¬ 
скости ^ I ^'*чи, когда прямыя линіи, проводимыя на 

изъ сихъ плоскостей, подъ прямыми 

ко взаимному оныхъ сѣченію, суть 
» * 
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къ другой плоскости подъ прямыми угла, 

*опр.4. ми*^ доказано же, что прямая РО проведен, 

пая на плоскости ЮЕ, подъ прямыми утла, 

ми къ СЕ, взаимному сѣченію плоскостей, 

есть подъ прямыми углами и къ подлежа¬ 

щей плоскости: слѣдственно плоскость БЕ 

есть перпендикулярная къ подлежащей плос¬ 

кости. Подобно докажешея, что всякія 

плоскости, проходящія чрезъ прямую АВ, 

перпендикулярны къ подлежащей плоскости. 

Итакъ, ежели прямая, и проч. ч. и д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XIX. 

Еже.ли двѣ плоскости, взаимно Пресѣка¬ 

ющіяся , перпендикулярны къ какой ниесгаь 

илоскосгпи; то и взаимное оныхъ сѣченіе 

будетъ къ той же п.\оскости перііендик}- 

лярное. 
Пусгпь двѣ плоскости АВ, ВС, взэи^і'іо 

пресѣкающіяся, будутъ перпендикулярны нь 

подлежащей плоскости; и пусть взап'Ніо® 

оныхъ сѣченіе будетъ прямая ВП. іонор » 

что ВЮ есть перпендикулярная кь 

же плоскости. ^ 
Б_)де же нѣтъ: то отъ точки В 

веди на плоскости АВ, подъ 
уг.ламп къ АП, прямую БЕ*; и отъ гпочкч 
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р проведи на плоскости ВС, подъ прямыліи 

глами къ СВ, прямую РГ. 

Поелику плоскость АВ перпендикулярна 

къ подлежащей плоскости; и прямая БЕ 

пвоведена на плоскости АВ, подъ прямыми 

углами къ АБ, взаимному сѣченію сихъ пло-» 

скостей: шо БЕ есть перпендикз ляриая къ 

подлежащей плоскости*. Подобію докажемъ, *опр.4. 

что и БГ есть перпендикулярная къ подле¬ 

жащей плоскости. Итакъ отъ гпойже точки 

Р подлежащей плоскости , возставлены, по 

іп) же ея сторону, двѣ прямыя подъ прямыми 

къ ней углами^ что невозможно*. Посему отъ *іЗ* 

точки Б не могутъ быть возставлены,ііодь 

прямыми углами къ подлежащей плоскости, 

ниыя прямыя, кромѣ прямой БВ , взаимнаго 

січенія плоскостей АБ, ВС. 

Итакъ, ежели двѣ плоскости , и проч. 

Ч. и д. Н. [до]. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XX. 

Ежели толстый уголъ будетъ содержимъ 

чіпемя плоскими углами ^ то два изъ сихъ 

Ч-’'осЕііхъ угловъ, всячески перебранные, 

*^}’гпь больше остальнаго. 

Пусть толстый уголъ при А будетъ со- 

Асржимъ тремя п.лоскими уг.чами ВАС, САБ^ 
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БАВ. Говорю, что изъ з^гловъ ВАС, 

БАВ , два , всячески перебранные , с^гг/ 

больше осгпальнагр 

Ибо, есгпьли углы ВАС, САБ , Б ѴВ всѣ 

взаимно равны ; то явно, что два і,з^ 

сихъ угловъ , всячески перебранные, болыче 

осгпалыіаго. Естьли же н'Втъ,то пусть моль 

ВАС будетъ большій. При прямой АВ, и 

при точкЪ на ней А , составь на плоскости 

ВАС уголъ ВАЕ равный углу БАБ; и положи 

АБ, АЕ равныя; и проведи чрезъ Е прям^щ 

ВЕС пересѣкающую прямыя АВ, АС въ точ¬ 

кахъ В, С; и протяни БВ, БС. 

Поелику БА равна АЕ, и АВ общая; ню 

двѣ прдмыя БА, АВ равны двумъ прямымъ 

АЕ, АВ; и уголъ БАВ равенъ 3ГЛ3' ВАЕ: 

поседіу основаніе БВ равно основанію БЕ*. 

И поелику двѣ прямыя БВ, БС больше 

“^20,1. прядюй ВС*; а БВ равна БЕ: іпо осталь¬ 

ная БС больше остальной ЕС. Итакъ, пое- 

лику БА равна АЕ, а АС общая; основаніе 

же БС больше основанія ЕС; то уголъ БАС 

*25,і. больше угла ЕАС*. Но уголъ БАВ равенъ 

углу ВАЕ, по строенію; чего ради ^глы 

БАВ, БАС больше з'гла БАС. Взявъ 

каке нпесгпь два угла, подобно докажемъ, 

что они больше осталыіаго. 

Итакъ,еже.\и толстый уголъ, п пр. Ч. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXI. 

Плоскіе углы, содержащіе всякій тол- 

сгпый уголъ, суть меньше четырехъ угловъ 
прямыхъ. 

Пусть толстый уголъ при А будетъ со-» 

держимъ плоскими углами БАС, САБ, БАБ. 

Говорю, что углы БАС, САБ, БАБ суть 

меньше четырехъ прямыхъ. 

На казкдой изъ прямыхъ АБ, АС, АБ возь¬ 

ми какія ниесгпь точки Б, С, Б' и прот 

шяни БС, СБ, ББ. 

Поелику толстый уголъ при Б содержимъ 

тремя плоскими углами СБА, АББ, СББ; 

то всякіе два изъ нихъ больше остального*; *2 о,- 

посему іутлы СБА, АББ больше З’гла СББ. 

Потому же и углы БСА, АСБ больше 

З'гла БСБ^ и углы СБА, АББ больше уг.\а 

ППВ. Слѣдственно шесть угловъ СБА, АББ, 

ВСА, АСБ, СБА, АББ суть больше трехъ 

угловъ СББ, БСБ, СББ- Но три уг.\а СББ, 

ВСБ, СББ равны двумъ прямьшъ*5 поселіу *32.т. 

иісспіь угловъ СБА, АББ, БСА, АСБ, СБА, 

АПВ больше двухъ прямыхъ. И поелику 

^^аждаго изъ треугольниковъ АБС, АСБ, АББ 

п^іри угдц равньі дву мъ прямымъ ; то трехъ 

^ихъ треугольниковъ девять угловъ СБА, 

БАС, АСБ, БАС, СБА, АББ, ББА, БАБ 
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равны шести прямымъ. Но въ нихъ щр 

угловъ АВС, ВСА, АСЮ, СНА, АБВ, 

больиіе двухъ прямыхъ : чего ради остальные 

шри уіла ВАС, САН, 1)АВ, содержащіе шол 

сіпый утолъ,сушь меньше четырехъ пряныхъ 
Итакъ, плоскіе углы , и проч. ч. іі д. д 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXII. 

Ежели будутъ три плоскіе угла , изъ 

коихъ два, всячески перебранные, 6о.ише 

осіпальнаго ; содержать же ихъ будутъ 

Прямыя всЪ взаимно равныя: то изъ прямыхъ, 

сопрягающихъ въ нихъ равныя прямыя, воз¬ 

можно будетъ составить треугольникъ. 

Пусть будутъ три плоскіе угла АВС, 

ПЕГ, СНК, изъ коихъ два, всячески пере¬ 

бранные, пусть будутъ больше остальнаго; 

а именно , углы АВС, ПЕГ больше угла СНК, 

углы же ПЕГ, СНК больше уг.\а АВС^и 

) углы СНК , АВС больше угла ПП5 

и пусть прямыя АВ, ВС, ПЕ, ЕГ, СН, НК 

будутъ всѣ взаимно равныя 5 и пусть про¬ 

тянуты будутъ АС, ПГ, ОК. Говорю, чпіо 
изъ прямыхъ, равныхъ прямыліъ АС, ПГ, СК, 

возможно составить птреугольникъ ^ ^по 

есть, что изъ прямыхъ АС, ПГ, СК, всякія 

двѣ суть больше остальной. 
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[ Есіпьли утлы АВС, ЮЕГ, СНК взаимно рав— 

I ны; гпо, поелику и АС, ЮГ, ОК будз'тъ вза- 

' ,|Мно равны, явно, что изъ пряліыхь, равныхъ 

гряліымъ АС, ЮГ, СК, возможно составить 

треугольникъ. Естьли же неравны : то при 

гря-мой НК, и при точкѣ на ней Н, составь 

дголъ КІіЮ равный утлу АВС*' и положи *23,і. 

I НЬ равпз'Ю которой ниесть изъ прямыхъ АВ^ 

I БС, ЮЕ, ЕГ, он, НК* и протяни КЕ, СЕ. 

Поелику двѣ прямыя АВ, ВС равны двумъ 

прямымъ КН, НЕ; и уголъ при В равенъ 

дглу КНЕ; посему основаніе АС равно 

основанію КЕ*. И поелику углы АВС, СНК *4,г. 
I больше угла ЮЕГ; а уголъ АВС равенъ 

I КНЕ; посему и уголъ СНЕ больше 

}тла ЮЕГ. Итакъ, поелику двѣ прямыя СН, 

I ИБ равны двумъ прямымъ ЮЕ, ЕГ; но уголъ 

бІІЕ больше угла при Е: посему и осчова- 

"іе СЕ больше основанія ЮГ*. Но СК , КЕ 

больше СЕ; посему СК, КЕ и гораздо 

больше ЮГ. А КЕ равна АС; посему АС, 

бо.\ьше остальной ЮГ. Подобно дока¬ 

жемъ ^ что и АС, ЮГ больше СК; и еще 

СК больше АС, Итакъ возможно изъ 

; *'Р®'іьіхъ , равныхъ прямымъ АС, ЮГ, СК, со- 

I ^'^іавить треугольникъ*. *Я2,І- 

Иначе, Пусть будутъ даны три плоскіе 
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угла АВС, БЕГ, СПК, изъ коихъ два, вея 

чески перебранные , пусть 6_ул.утъ больше 

осшальнаго ; и п^'^сггіь содержаігіъ ихъ равныя 
прямыя АВ, ВС, БЕ, ЕГ, СИ, НК; и пусіць 

протянуты будутъ АС, БГ, СК. Говорю 

что изъ прямыхъ, равныхъ прямымъ АС, ВР 

СК, возможно составить треугольникъ; пю 

есть, что двѣ изъ сихъ прямыхъ , всячески 

перебранныя , суть больше остальной. 

Еспіьли углы при точкахъ В, Е, Н суть 

взаимно равные : то и прямьщ АС, БІ’, СК 

*4Д- будутъ взаимно равныя*; и двѣ изъ нихъ 

будутъ больше остальной. Есшьли же 

нѣтъ , то пусть углы при точкахъ В, Е, Н 

буду гпъ неравны, и пусть уголъ при В будетъ 

бо.хьше каждаго изъ угловъ Е, Н: посему пря¬ 

мая АС будетъ больше каждой изъ нря- 

*24Д- мыхъ БГ, СК*; и явно, что АС съ каж¬ 

дою изъ прямыхъ БГ, СК больше осталь¬ 

ной. Говорю также , что и БГ, СК болуяе 

АС. При прямой АВ, и при точкѣ на ней 

В, составь уголъ АВЕ равный уг.\у СНК; 

и положи ВЕ равную которой ниесть изъ 

прямыхъ АВ, ВС, БЕ, ЕГ, СН, НК; и про¬ 

тяни АЕ, ЕС. 

Поелику двѣ прямыя АВ, ВЕ равны 

прямымъ СН, НК, каждая каждой; и оо 

держат?» углы равные: то основаніе 
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равно основанію СК*. Щ поелику уулы при *4>®г 

,„очкахъ Е, Н больше угла АВС- а утрлъ 

(ЗНК равенъ углу АВЕ: посему и осталь¬ 

ной зголъ при Е больше угла ЕВС. 

ІІпіакъ, поелику двѣ прямыя ЕВ, ВС равны 

дв^мъ прямымъ БЕ, ЕЕ, каждая каждой ^ 

но уголъ Бег больше угла ЕВС: посему 

,1 основаніе БЕ больше основанія ЕС*. 

Доказано же , чщо 0^ равна АЕ* посе¬ 

му БЕ, СК суті» больше АЕ, ЕС. Ир 

АЬ, ЕС больше АС*: посему БР, СК и *2о,і. 

гораздо больше АС. Чего ради двѣ изъ пря¬ 

мыхъ АС, БЕ, СК, всячески перебранныя, 

суть больше остальной. Итакъ изъ пря¬ 

мыхъ, равныхъ прямымъ АС, БЕ, СК, воз¬ 

можно составить ціреуго.льникъ*. ч. и д. н. *22;Т. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXIII, 

Изъ трехъ плоскихъ угловъ составить гпол- 

«ніый уголъ. Но надлежитъ двумъ изъ сихъ 

Данныхъ трехъ угловъ, всячески перебран- 

чьімъ, быть больше остальнаго • и всѣмъ 

^‘ремъ быть меньше четырехъ угловъ пря- 

*'ьіхъ. 

^}сть бу^душъ шри данные плоскіе уг.лы 

БЕЕ, СНК; изъ коихъ два , всячески 

*'®ре6ранные , пусть будутъ бо.льше осталь- 
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наго; и пѵсшь всЪ три будутъ меньше чеііц,,_ 

рехъ прямыхъ. Надлежитъ изъ угловъ, 

ныхъ угламъ АВС, БЕГ, СНК, составишь 

толстый уголъ. 

Отними равныя прямыя АВ, ВС, БЕ, ЕР 

СН, НК; и протяни АС, БР, СК. Почему 

изъ прямыхъ равныхъ прямымъ АС, БЕ, СК 

*22- возможно составить треугольникъ*. Со- 

22,1. ставь треугольникъ такъ чтобы 

была ЕМ равная АС, а МN равная ВГ, 

и ^N равная СК; и около треугольника 

*5,ік. ^МN опиши кругъ ^МN*; и возьми онаго 

центръ*, который будетъ и.ли внутрь тре¬ 

угольника ЕМN, или на сто сторонѣ, или 

внѣ онаго. 

Пусть будетъ вопервыхъ внутрь, и пусть 

будетъ оный въ Отротяни ЕО,МО,КО. Гово¬ 

рю, что АВ больше ЕО. Ибо, буде нѣтъ; шо 

АВ или равна ЕО, или меньше ея. Пусть 6у- 

деп1ъ,вопервыхъ,равна.Поелику АВ равна ЕО, а 

и АВ равна ВС; то ЕО равна ВС; но ЕО равна 

и ОМ: итакъ двѣ прямыя АВ, ВС равны 

двумъ прямымъ ЕО, ОМ, каждая каждой; 

основаніе АС равно, по положенію, основанію 

*8,і. ЕМ; посему уголъ АВС равенъ углу ЕО^^ 

Потому же уголъ БЕГ равенъ углу 

и уголъ СНК углу ДЮЕ. Чего ради 

угла АВС, БЕГ, СНК равны тремъ ут.лам^ 



НОN, КОЬ. Но три угла ^ОМ, МОN, 

.\0Ь равны четыремъ прямымъ: посему и 

піри угла АВС, ЮЕГ, СНК равны четы- 

емі. прямымъ; они же по Положенію, и 

меньше четырехъ прямыхъ: что нелѣпо. 

Слѣдегпвенно АВ не равна ВО. Говорю еще , 

мпю АБ и не меньше ВО. И6о,6уде возможно, 

п}сшь будетъ меньше ; и положи ОР равную 

АВ, и 0^ равную ВС- и протяни Р^. По¬ 

елику АВ равна ВС, то и ОР равна 0^^ посе¬ 

му и остальная ВР равна остальной ^М•. а по¬ 

сему ВМ параллельна къ Р^’‘; и треугольникъ *2.ѵі. 

ШО есть равноугольный треугольнику РС^О. 

Чего ради какъ ОВ къ ВМ, такъ ОР къ Р^^^ 

и преліѣненіемъ, какъ ВО къ ОР, такъ ВМ 

къ Р^^ Но ВО бо.льше ОР; посему ВМ 

больше Р^: а ВМ равна АС, по строенію; 

посему и АС больше Р^. Ишакъ, поелику 

двѣ прямыя АВ, ВС равны двумъ прямымъ 

РО, 0^; но основаніе АС больше основанія 

Р^■. то и уголъ АВС больше угла РО^*. *25,і. 

Подобно докажемъ , что уголъ БЕГ больше 

угла МОN, и уголъ СНК больше угла NОВ. 

Чего ради три угла АВС, БЕГ, СНК сучпь 

больше трехъ угловъ ВОМ, МОК, КОВ. 

По углы АВС , НЕГ, СНК, по положе- 

“*го, меньше четырехъ прямыхъ ; посему 

углы ВОМ, МОК, КОВ и гораздо меньше 
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четырехъ прямыхъ 5 они же равны чещы 

ремъ прямымъ: что нелѣпо. Слѣдственно 
АВ не меньше ВО. А доказано, что и . 

** НЦ 

равна ей: итакъ АВ больше ВО. 

Отъ точки О возставь , подъ прямые,, 

•і2. углами къ плоскости круга ВМА^,прямую 0і{. 

Пусть будетъ избытокъ квадрата изъ АВ 

Предъ квадратомъ изъ ВО равенъ квадраигу 

*лемма. йзъ ОН*; и протяни ВВ, ВМ^ ВА\ IIоелиЕ^ 

прямая ОВ перпендикулярна къ плоскости 

круга ВМ!!*^; іпо ВО Перпендикзлярна и къ 

*опр.З. каждой изъ прямыхъ ВО, МО, N0*. Ц по¬ 

елику ВО равна ОМ, а ОВ есть общая, и 

подъ прямыми къ нимъ углами: шо осно- 

Ц,1. ваніе ВВ равно основанію ВМ^. Потому же 

и ВN равна каждой изъ прямыхъ РіВ, 

Итакъ три прямыя ВВ, ВМ, ВN сушь 

взаимно равны. И поелику квадратъ нзъ 

ОВ равенъ, по положенію , избытку квадра¬ 

та изъ АВ предъ ква^^рагпомъ изъ ВО5 піо 

квадратъ изъ АВ равенъ квадратамъ изъ 

ОВ. Квадратамъ же изъ ВО, ОВ равенъ я 

*47,ъ квадратъ изъ ВВ*, ибо уголъ ВОВ есгпь 

прямой : посему квадратъ изъ АВ равенъ 

квадрату изъ ВВ’ слѣдственно АВ равна КС 

Но прямой АВ равна каждая изъ прямыхъ 

ПЕ, ЕЕ, ОН, НК^ а прямой ВВ равна 

дая изъ прямыхъ ВМ, посему кажД*^* 
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„ЗЪ прямыхъ АВ, ВС, БЕ, ЕЕ, СП, НК ра- 

Р„а каждой йзъ прямыхъ ЕЕ, ЕМ, Е№. А 

^оелику двѣ прямыя ЕЕ, ЕМ равны дв_умъ 

прямымъ АВ, ВС; и основаніе ЕМ равно, по 

положенію , основанію АС; посему уколъ 

рКМ равенъ углу АВС*. Потому же , уголъ »8,г. 

МИЛ равенъ углу БЕЕ, а уголъ ЕЕІѴ углу 

ОИК. ІІшЯкъ изъ трехъ плоскихъ угловъ 

ЫііІ, МЕГ^, ЕЕН, равныхъ тремъ даннымъ 

угламъ АБС, БЕЕ, СШѵ, составленъ уголъ 

шолсгпый При Е, содержимый утлами ЕЕМ, 

МШ, ЕЕN. 

Но пусть центръ круга будетъ на одной 

изъ сторонъ треугольника, а именно, на 

МК, и пусть будетъ оный въ О: протяни 

ОЬ. Говорю еще, что АВ больше ЕО. Ибо , 

Суде нѣтъ; то АВ или равна ЕО, или 

«еньше ея. Пусть будетъ, вопервыхъ, равна. 

Посему двѣ прямыя АВ, ВС, то есть БЕ, 

ЕГ равны двумъ прямыліъ МО, ОЕ, то есть 

Куямой МК. Но МА равна, по положенію, 

^ • посему БЕ ЕЕ равны БЕ; что невоз¬ 

можно»: слѣдственно АВ не равна ЕО. По- , 

^ яо докажеліъ, что и не меньше ея ■ ^ 

выдешъ еще большая нелѣпость: 

^*''ь АВ больше ЕО. Ёстьли же еще воз- 

'^авимъ, подъ прямыми углами къ плос- 

круга,прямую ЕО равную прямой, коея 
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квадратъ равенъ избытку квадрата пзъ 

*лемыа. предъ Квадратомъ изъ ЬО*; то задач- 

будетъ рѣшена. 

Пусть центръ круга будетъ еще внЬ 

треугольника ЬМК, и пусть будетъ оный 

въ О: протяни ЬО , МО , N0. Говорю еще 

что АВ больше ГО. Ибо, буде нѣтъ 5 гпо 

или равна, или меньше. Пусть будетъ 

вотіервыхъ у равна. Ишакъ двѣ прямыя АВ, ВС 

равны двумъ прямымъ МО^ ОГ, каждая каж¬ 

дой ; и основаніе АС равно основанію МВ: 

посему уголъ АВС равенъ уг.\у МОГ*. Пото¬ 

му же уголъ СІіК равенъ углу Чего 

ради цѣлый уголъ МОЛ равенъ двумъ угламъ 

АВС, СНК. Но углы АВС, СНК больше ^тла | 

ПЕР посему и 3^голъ МОЛ больше уг.лаВЕГ. 

И поелику двѣ прямыя ПЕ, ЕГ равны двумъ 

прямымъ МО, 0Nу и основаніе ПР равно 

основанію МЛ: гпо уголъ МОЛ равенъ уг.лу 

ПЕР; доказано же , что онъ больше; что 

нелѣпо: Чего ради АВ не равна Ш: по- 

слѣже мы докажемъ, что и не меньше: слѣд¬ 

ственно бо.льше. Естьли возставимъ оігяіпь> 

подъ прямыми углами къ іълоскосгпи крукѢ 

прямую ОН; и естьли возьмемъ сію прям}**) 

равную прямой, кося квадратъ равенъ из 

бытку квадрата изъ АВ предъ квадраШО-И^ 

*лемма. ИЗЪ ЕО*: то задача будетъ рѣшена. 
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Теперь говорю, что АВ не меньше ВО, 

Ибо , буде возможно , пусть будетъ мень¬ 

ше : положи прямую ОР равн_) Ю АВ, и пря¬ 

мою 0^ равную ВС‘, и протяни Р^. Поели¬ 

ку АВ равна ВС, то ОР равна 0^5 посему и 

остальная РЬ равна остальной ^М; а по¬ 

чему ЬМ паралле.\ьна къ ^Р*• и треуголъ- •2,Т1. 

ішкъ В МО есть равноугольный треуголь¬ 

нику (^ОР. Чего ради какъ ОВ къ ВМ, такъ 

ОР къ Р^*; и премБненіечъ , какъ ВО къ*4>гі. 

ОР, такъ ВМ къ Р^*, Но ВО больше ОР, по- *і(3,г. 

сему ВМ больше Р^: а ВМ равна АС; посему 

и АС больше Р^. II поелику двѣ прямыя АВ^^ 

ВС равны двумъ прямымъ РО, 0^, каждая 

каждой ; но основаніе АС больше основанія 

Р^: то и уголъ АВС больше утла РО(^‘. •25,1. 

Естьли отнимемъ прямую ОѴ равную каждой 

изъ прямыхъ ОР, 0^; и протянемъ РѴ: гпо 

подобно докажемъ , что уголъ ОШѵ больше 
)гла РОѴ. 

При прямой во, и при точкѣ на пей О,^ 

доставь уголъ В08 равный утлу АВС, а уголъ 

равный углу СНК; и положи каждую изъ 

•прямыхъ 08, ОТ равную прямой РО; и про- 

піяни Р8, РТ, 8Т. 

Поелику двѣ прямыя АВ, ВС равны двумъ » 

’^Рямымъ, РО, 08 ; и уголъ АВС равенъ углу 

то основаніе АС, то есть прямая ВМ 

30 
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равна осиовапію Р5. Потому же и равна 

РТ. II поелику двѣ прямыя МР, ЬЛ равны 

двуліъ пряѵіыліъ 5Р, РТ‘ а уголъ МРК боль¬ 

ше угла 5РТ: то и основаніе больше 

*24,і. основанія 5Т*. Но 1ѴШ равна БГ'; посему и 
БГ больше 5Т. РІіпакъ , поелику двѣ прямыя 

БЕ, ЕР равны двумъ прямымъ 80, О но 

основаніе БР больше основанія 8Т; то и 

♦25,1. уголъ БЕР больше угла 80Т*. уголъ же 

50Т равенъ угламъ АВС, СНК; чего ради 

Зтолъ БЕР есть больше угловъ АВС, СНК: 

онъ же и ліеньше * что невозможно. 

Лемма. Мы покажемъ, какъ составить 

квадратъ изъ ОН равный избытку квадрата 

изъ АВ предъ квадратомъ изъ ЕО. 

Пусть будутъ изложены прямыя АВ, Ш; 

и пусть АВ будетъ большая : напиши на ней 

полукружіе АВС • и помѣсти въ полукружіи 

АВС прямую АС равную ЕО ^ и протяни ВС- 

Поелику уголъ АС б есть въ полукружіи 

АВС ^ то уголъ АСВ прямой^ Посему ква¬ 

дратъ изъ АВ равенъ квадратамъ изъ АС, 

*47’*-С1В*: и потому квадратъ изъ АВ больше 

квадрата изъ АС квадратомъ изъ СВ- 

Но АС равна ЕО • посему квадратъ изь 

АВ больше квадрата изъ ЕО квадр»" 

томъ изъ СВ. Итакъ, есшьли мы поло¬ 

жимъ прямую ОН равную ВС : гао квадрашь 
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дзь АВ будетъ избытокъ квадрата изъ ОЬ 

^редъ квадратомъ изъ ОН. Что мы и сдѣ- 

• лать хотѣли. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХІГ. 

Ежели тѣло содержится параллельными 

плоскостями 5 то противулежащія онаго 

плоскости суть параллелограммы равные. 

Пусть будетъ СЮНСг тлѣло содержимое 

параллельными плоскостями АС, СЕ,АН, 

БГ, АЕ. Говорю, чшо противулежащія онаго 

плоскости супіь параллелограммы равные. 

Поелику двѣ параллельныя плоскости ВС, 

СЕ пересѣчены плоскостію АС* то общія 

ихъ сѣченія суть параллельныя: посе¬ 

му АВ параллельна къ БС*. Еще же, по-*іС. 

Мику двѣ параллельныя плоскости ВГ, АЕ 

пересѣчены плоскостію АС; то общія 

ихъ сѣченія сугпь параллельныя; посехіу ВС 

параллельна къ АБ. А доказано ^ что и АВ 

’^араллельна къ БС: чего ради плоскость 
Ар ^ 

есть параллелограммъ*. Подобно дока-’^оп.ЗСл. 

что и каждая изъ плоскостей БЕ, 

СВ, ВЕ, АЕ есть параллелограммъ. 

Дотяни АН, БЕ. 

Поелику АВ параллельна къ БС, а 

*^®раллелыіа къ СЕ; шо двѣ прямыя АВ, ВН, 

« * 



ЭВКЛИД. началъ Зо8 

взаимно встрѣчающіяся, параллельны къ 

і’имѣ двумъ прямымъ ЮС, СГ, взаимно всщръ, 

чающимся и нележащимъ на гаойже пло- 

скости^ посему сіи прямыя будутъ ссцдер- 

*іо. жать углы равные*: а посему уголъ 

равенъ углу ЮСГ. И поелику двѣ прямыя 

ЩЛ- АВ, ВН равны двумъ прямымъ БС, „ 

уголъ АВН равенъ углу БСР: то осковапіе 

АН равно основанію БГ^ и треугольникъ 

АВН равенъ треугольнику БСГ. Но піре- 

уголыиА;а АВН есть двукратный паралле- 

*34Д- лограммъ ВС*^ а треугольника ЮСГ двукрат¬ 

ный параллелограммъ СЕ: посему паралле¬ 

лограммъ ВС равенъ параллелограмму СЕ. 

Подобно докажемъ, что параллелограммъ ДС 

равенъ параллелограмму СГ^ а парал.лело- 

. граммъ АЕ параллелограмму ВГ. 

Итакъ, ежели тѣло содержится, и проч. 

Ч. Й Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXV. 

Ежели параллелепипедъ пересѣченъ будешь 

плоскостію пара.ллельною къ прогпив^лела^ 

щпмъ плоскостямъ: то оный разсѣче 

па два тѣла, пераллелепипеды же, кои с} 

веаимно какъ основанія. 

Пусть параллелепипедъ АБСБ будеі’^’’ 



пересѣченъ плоскостію ГО параллельною къ 

тірогпивулежащимъ плоскостямъ КА, БН. 

Говорю , что какъ основаніе АЕГѴ къ оспо- 

ранію ЕНСГ, такъ тѣло АКГП къ тѣлу 

ГОСО. Продолжи АН на обѣ стороны 5 и 

положи сколько ниесіпь прямыхъ АК, КЕ 

равныхъ прямой АЕ • положи также сколь¬ 

ко ниесіпь прямыхъ НМ, МN разныхъ прямой 

ЕН; и дополни параллелограммы ЕР, КѴ, НХ, 

Ы8, и параллелепипеды КБ, БМ, МТ. 

Поелику Прямыя ЕЕ, КА, АЕ взаимно 

равны* то равны и параллелограммы ЕР, КѴ, 

АГ взаимно, и параллелограммы КО, КВ, АО 

взаимно*: еще же и параллелограммы ЕУ,К^, *36,г 

АВ равны Езаимно*,ибо суть проіпивулежащіе. 

Потому же равны суть, и параллелограммы 

ЕС, ИХ, М5 взаимно, и параллелограміііы НС, 

взаимно, еще же и параллелограммы 

ЕН, М2, ХТ взаимно. Итакъ три плоскости 

котораго либо изъ тѣлъ Е^, КБ, АІІ равны 

•Кремъ плоскостямъ другаго. Но у каждаго 

ВДла оныя три плоскости равны прочимъ 

|кремъ противулежащимъ*: посему три тѣла 

КБ, АН суть взаимно равны*. Потому *опр.ів. 

и Шри тѣла ЕБ, БМ, МТ взаимно равны. 

•Пакъ сколько кратное есть основаніе ЕЕ 

^^ованія АГ, столько кратное есть и тѣло 

•Пѣла АП. Потому же сколько кратно^: 
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есть основаніе КР основанія ГН, столько 
кратное есть и тѣло ]^П гпѣла НН. II есніь~ 

ли основаніе ЪГ равно осцованію МГ, пю д 

шѣло НН равно тѣлу ]\Н^ и естьли основа¬ 

ніе НГ больше основанія КГ , то и тѣло 

НН больше тѣла КН^ и есгаьли меньше, то 

меньше. Итакъ изъ имѣющихся четырехъ 

величинъ, то есть, двухъ основаній АГ, ГЦ, 

и двухъ тѣлъ АН, НН, взяты основанія АР 
и гпѣда АН равиокрагаііыя, основаніе РР 

и тѣло НН ; а основанія НР и тѣла НІГ 
равнократныя основаніе КГ и тѣло КН; и 

доказано, что естьли основаніе НР больше 

основанія КР, то и шѣло НН больше тѣ-іа 

КН; и естьли равно, то равно; и еспіьлв 

меньше, то меньше: слѣдственно какъ 

основаніе АР къ основанію ГІІ, такъ тѣло 
''СП. 5,V. АН къ тѣлу НН*, ч,^ и д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХѴН 

При данной прямой, и при данной на ней 

точкѣ , составить толстый уго.лъ, равный 

данному толстому углу. ^ 

Пусть будетъ АВ данная прямая, “ 
тл л'іННЬ^Й 

данная на ней точка : и уголъ при ѵ а* 

толстый уголъ, содержимый плоскими 3*^' 
ми ЕБС, ЕБР, ГБС. Надлежитъ при пря''« 
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и при точкѣ на ней А, составифь 

ріолсіпый уголъ , равный іролсгпому углу 

про Р- 
ІЗозьми на ЮР какую ниесть точку Г- и 

проведи отъ Г, перпендикулярную къ плос¬ 

кости прямыхъ ЕЮ, БС, прямую РС*, и*!!. 

іі)сгаь она всшрЪціитъ сію плоскость въ С; 

и протяни БС • и при прямой АВ, и 

при точкѣ на ней А, составь уголъ БАЕ 

равный углу ЕБС, и уголъ ВАК равный углу 

ЕВС" и положи прямую АК равную РС; и 

отъ точки К возставь.ііодъ прямыми з^гламп 

къ плоскости прямыхъ ВА, АЕ, прямз’ю КН*^*іа. 

II положи КН равную СР^ и протяни НА. 

Говорю, что толстый 3 голъ при А, сод ер-: 

жимый углами ВАЕ, ВАН, НАЕ, равенъ тол¬ 

стому углу при Бд содержимому утламі^ 

ЕВС, ЕБР, ГБС, 

Отними равныя прямыя АВ, БЕ; и протяни 

НВ, КВ, РЕ, СЕ. Поелику ЕС перпенди- 

і'Рярна къ подлежащей плоскости; гпо он^ 

со ьсѣми прямыми , съ нею встрѣчающими¬ 

ся и на сей плоскости лежащими, дѣ- 

Яйсглъ углы прямые*: посему каждый изъ *опр.З. 

угловъ РОБ, РОЕ есть прямой. Потому же 

Каждый изъ зт.ловъ НКА, НКВ есть пря- 

‘'Яоі;. II поелику двѣ прямыя КА, АВ равны 

■^яу-мъ прямымъ ОБ, БЕ, каждая каждой; 



э в к л п НАЧАЛ Ъ. Зіз 

и содержатъ углы равные : то основаніе 
*4Д‘равно основЕ^нію ЕО*. Но и КН равна СГ* д 

каждый изъ угловъ НКВ, ГСЕ прямой: цо- 

сему НВ равна ЕЁ*. Еще же , поелику 
прямыя АК, КН равны двумъ прямыми 
НО, ОЕ, и содержатъ углы прямые;: піо 
основаніе АН равно основанію НЕ. Но и АВ 
равна НЕ: ишакъ двѣ прямыя НА, АВ равны 
дву^мъ прямымъ ЕН, НЕ; и основаніе НВ 
равно основанію ЕЕ: посему уголъ ВАН 

•8,1. равенъ углу ЕНЕ*. Потому я^е уго.\ъ НАВ 
равенъ углу ЕВС: ибо положивъ АВ 
равную НС, и протянувъ КЕ, НЕ, ОС, ГС, 

поелику цѣлый уголъ ВАЕ равенъ цѣ.\о>іу 
ЕНС; и въ нихъ уголъ ВАК равенъ уг.\у 
ЕНО: то остальной уголъ КАЕ будетъ 
равенъ остальному ОНО. Поелику же двѣ 
прямыя КА, - АЕ равны двумъ прямымъ 
ОН , НО , и содержатъ углы равные: то 
основаніе КЕ равно основанію ОС. Но и КН 
равна ОЕ: итакъ двѣ прямыя ЕК, КН равны 
Двумъ прямымъ СО, СЕ; и содержатъ уг-лы 
прямые : посему основаніе НЕ равно основа¬ 

нію ЕС. Еще же , поелику двѣ прямыя 
ИА, АЕ равны двумъ прямымъ ЕН, НС; 

основаніе НЕ равно основанію ГС: 

уголъ НАЕ равенъ углу ГНС. А я уго.'* 

БАЕ равенъ углу ЕНС: 
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Итакъ при данной прямой , и при данной 

даней точкѣ, составлоиъ толстый ^голъ, 

равный данному толстому углу. ч. И с. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХУІІ. 

Изъ данной прямой написать параллеле¬ 

пипедъ, подобный данному параллелепипеду 

и подобно положенный. 

Пусть будетъ АВ данная прямая , и ЮС 

данный параллелепипедъ. Надлежитъ изъ 

данной прямой АВ написать параллелепи¬ 

педъ , подобный данному параллелепипеду 

ЮС и подобно положенный. 

При прямой АВ, и при точкѣ на ней А, 

составь, равный толсто.му углу при С, 

толстый уголъ*, содержимый плоскими угла- ''26. 

ми ВАН, НАК, КАВ , такъ чтобы равенъ 

былъ уголъ ВАН углу ЕСГ, и уголъ ВАК углу 

ЕСС, и еще уголъ КАН углу ОСЕ^ сдѣлай 

какъ ЕС къ СС, такъ ВА къ АК*; и какъ 2,VI. 

СС къ СЕ, такъ КА къ АН: посему равдю- 

мѣстно, какъ ЕС къ СЕ, такъ ВА къАН^*225Ѵ, 

Дополни параллелограммъ ВН, и параллеле- 

'’ипедъ АЕ. 

Поел ику какъ ЕС къ СС, такъ БА къ АК5 

ч сіи пропорціональныя стороны суть око- 

равныхъ уг.ловъ ЕСС, ВАК: посему 
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параллелограммъ СЕ подобенъ параллелогрцд, 

му КВ. Потому же параллелограммъ КН 

подобенъ параллелограмму СЕ; и паралле.\о- 

гралімъ ЕЕ параллелограмму ЯВ. Ишакъ ггірі, 

параллелохрамма параллелепипеда СВ по¬ 

добны тремъ параллелограммамъ паралле¬ 

лепипеда АЬ. Но сіи три и равны тремъ 

прочимъ пропіивулежащимъ*, и подобны 

оп.іД'і. имъ*. Чего ради и цѣлый параллелепипедъ 

♦опр.д. СВ подобенъ цѣлому параллелепипеду АЬ*. 

Ишакъ изъ данной прямой АВ написанъ 
пара.ллс.лепипедъ АЕ, подобный данному па¬ 

раллелепипеду СВ и подобно положенный. 

Ч. И с. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХГШ. 

Ежели парал-лелепипедъ пересѣченъ будетъ 
плоскостію чрезъ діагонали прогаивуле- 

жаіцихъ его плоскостей: шо оный раз¬ 

сѣченъ будетъ сею плоскостію по поламъ. 

П_усть параллелепипедъ АВ будешь пе¬ 

ресѣченъ плоскостію СВЕЕ чрезъ діагона¬ 

ли СЕ, ВЕ Двухъ прошивулежащихъ его 

п-лоскостей. Говорю, что параллелепипед'*’ 

АВ разсѣченъ плоскостію СВЕЕ по по.тамъ- 

Пое.лику треугольникъ ССГ равенъ П*р^' 

*34»і. угольнику СЕВ*, а шреугольникь 
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треугольнику БЕН; поелику же и параллело¬ 

граммъ СЛ равенъ параллелограмму ЕЕ*, ибо *24- 

они сушь противулежащія плоскости; по¬ 

тому же и параллелограммъ СЕ равенъ па¬ 

раллелограмму СН: гпо призма, содера^имач 

двумя треугольниками ССЕ, АБЕ и тремя 

параллелограммами СЕ, АС, СЕ, равна приз¬ 

мѣ , содержимой двумя треугольниками СЕВ, 

БЕН и тремя пярнллелоіраммами СН, ЕЕ, 

СЕ*, ибо онБ содержатся равномногими и 'опр.іо. 

равными плоскостями. Итакъ цѣлый па¬ 

раллелепипедъ АВ разсѣченъ плоскосгпп^ 

СБЕЕ по поламъ, ч. и д. Н- 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXIX. 

Параллелепипеды , имѣгогціе тоже основаніе 

и ітіуже высоту, и коихъ надстоягцш окан¬ 

чиваются на шѣхъжо прямых^К , суть взаим¬ 

но равные. 

Пусть будутъ паріаллелепипеды СМ, 

Имѣющіе тоже основаніе АЕ, и туже вы- 

согпу; и пусціь надстоящія ихъ АС, АГ, 

([^Б, СЕ, ВН, ВК будутъ на тѣхъ- 

прямыхъ ЕК, БК. Говорю , что парал- 

■'^елепипедъ СМ равенъ параллелепипеду СN. 

Поелику каждая изъ фигуръ СН, СК есть 

•^^ржулелограммъ*; то каждая из> рряцыхц, *24. 
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•34Д- СН? ЕК равна прямой СВ*; посему и ВН 

равна ЕК. Отними обще ЕН: посему остаи- 

нал БЕ равна остальной НК; слВдствснпо 

и треугольникъ БЕС равенъ іпреугольнику 

*8,і. НКВ', и параллелограммъ БСг параллело- 

•36,1. грамму НN*. Потому же треугольникъ Г40 

равенъ треугольнику М^N. Еи;е же , па¬ 

раллелограммъ СЕ равенъ параллелограмму 

ВМ; и параллелограммъ СО параллелограмму 

•24-ВЛ’’': ибо суть противулежащ'іе. ЕІтакъ 

призма, содержимая двумя треугольниками 

АГе, СБЕ и тремя параллелограммами АБ. 

БО, ОС, равна призмѣ, содержимой двумя 

треутолыіиками М^N, НВК и тремя па- 

*впр.іо. раллелограммами ВМ, ЯК, КВ*. Придай къ 

каждой изъ сихъ призмъ тѣло , коего осно¬ 

ваніе есть параллелограммъ АВ, а проти- 

вулежагцая плоокость ОЕНМ: посему г^лый 

параллелепипедъ СМ будетъ равенъ і;ѣлому . 

параллелепипеду СК. ^ 

ЕІтакъ параллелепипеды, и проч. Ч. И Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXX. 

Параллелепипеды, имѣющіе тоже осно¬ 

ваніе и туже высоту , и коихъ падстоящія 

оканчиваются не на тѣхъже прямых^ ? 

суть взаимно равные. 
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Пусть будутъ параллелепипеды СМ, СN у 

„м'Біощіе тоже основаніе АВ, и туже высо¬ 

ту; но пусть надстоящія ихъ АГ, АО, ВМ, 

СВ, СЕ, ВН, ВК оканчиваются не на 

піБхъже прямыхъ. Говорю, что парал.\е- 

депипедъ СМ равенъ параллелепипеду СN. 

Продолжи КК, ВН, и СЕ, ЕМ, и пусть 

встрѣтятся онѣ въ точкахъ Р, В, 05 

и протяни АО^ ЕР, С^, ВВ. 

Итакъ параллелепипедъ СЛІ, имѣющій 

основаніемъ парал.хелоГраммъ АСВЕ пропіи- 

вулежащій параллелограмму ГВІШ, равенъ 

параллелепипеду СР, имѣющему основаніемъ 

пара.хделограммъ АСВЕ противулежащій па¬ 

раллелограмму О^ВР'• ибо они имѣютъ *і9- 

тоже основаніе АСВЕ, и надстоящія ихъ 

АГ, АО, ЕМ, ЕР, СВ, Сд, ВН, ВВ оканчи¬ 

ваются на шѣхъже прямыхъ ЕР, БВ. Но 

параллелепипедъ СР, имѣющій основаніемъ 

пара-ѵлелограммъ АСВЕ противулежащій па¬ 

раллелограмму ОдВР, равенъ паралле.хепипеду 

СІѴ, имѣющему основаніемъ параллелограммъ 

АСВЕ противулежащій параллелограмму 

СЕКN*: ибо и они имѣютъ тоже осно- *2д. 

®аніе АСВЕ, и надстоящія ихъ АС, АО, СЕ, 

С^,^N, ЕР, ВК, ВВ оканчиваются на тѣхъ- 

прямыхъ Сд, Ші. Чего ради параллеле¬ 

пипедъ СМ равенъ параллелепипеду СN. 
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Ишакъ параллелепипеды, и проч. ч. ц д ц 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXXI. 

Параллелепип еды^ имѣющіе равныя основа¬ 

нія и туже высоту , суть взаимно равные. 

Пусть будутъ параллелепипеды АЕ, 

имѣющіе равныя основанія АВ, СВ) и туже 

высоту. Говорю) что параллелепипедъ АЕ 

равенъ параллелепипеду СГ. 

П устъ,вопервыхъ,будутъ падсітіоящія НК, 

БЕ, АО, ЕМ, Р^, ВГ, СО, Н8 подъ прямыми 

углами къ основаніямъ АВ, СВ * и пусть 

уголъ АЕВ будетъ не равенъ углу СНВ. 

Проведи віірямъ съ СВ прямую ВТ' и При 

прямой ВТ, и при точкѣ на ней В) со¬ 

ставь уі'олъ ТВІІ равный углу АЕВ^ и по¬ 

ложи прямую ВТ равную АЕ, и прямую ВН 

равную ЕВ; и чрезъ точ*:у П проведи па¬ 

раллельную къ ВТ прямую ПХ; и дополни 

основаніе ВХ, и параллелепипедъ УІІ. По¬ 

елику двѣ прямыя ТВ, РіІІ равны дву'''^ 

прямымъ АЕ, ЕВ; и содержатъ углы равные, 

параллелограммъ ВХ равенъ* и подо- 

•опр.іДЧ.бенъ* параллелограмму НЕ. Еще же , поелнку 

ВТ равна АЕ) и В8 равна ЕМ; и содер' 

жатъ углы прямые: то параллелограммъ 

равенъ и подобенъ параллелограмму АМ' 
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Логпому же и параллелограммъ 11.Е равенъ и (подобенъ параллелограмму 817. Итакъ три 

парал?ѵелограмма параллелепипеда АЕ равны 

тремъ параллелограммамъ параллелепипеда 
у[7, и подобны имъ. И поелику у каждаго Ісіи три равны прочимъ тремъ противу- 

лежаіцимъ* и подобны имъ: то и цѣлый па- *ц-. 

, раллелепипедъ АЕ равенъ цѣлому параллеле- ’опр.ю Іпипеду У17*. Продолжи прямыя ПК, Х17, и 

п_)сть онѣ встрѣтятся въ Х; и чрезъ Т іірове- 

ди^параллельную къ П2, прямую Ті^ и продол— 

; жи прямыя Ть , и РП, и пусть онѣ встрѣтят¬ 

ся въ а ; и дополни параллелепипеды 2У, КТ. 

РІпіакъ параллелепипедъ У2, имѣющій 

основаніемъ пара.ллелограммЪ КУ противу- 

лежащій параллелограмму 2р, равенъ пара.\- 

I лолепипеду УП, имѣющему основаніемъ 

парал.челограммъ КУ противулежащій па—• 

ра.лле.\ограмму 17Ѵ*; ибо они имѣютъ то- 

же основаніе КУ, и туже высоту, и 

над стоящія ихъ К2, КІІ, Ті, ТХ, 85, 

Ур, УѴ оканчиваются на гпѣхъже 

прямыхъ 2Х, зѴ, Но параллелепипедъ УІІ 

равенъ параллелепипеду АЕ: посему и па¬ 

раллелепипедъ У2 равенъ параллелепипеду 

I АЕ. и поелику параллелограммъ К17ХТ ра- 

' ®^нъ параллелограмму 2Т*^ ибо они стоятъ *35,ь 

Пн гпомъже основаніи КТ^ и между шѣмиже 

I 



Э в к л ПД. НАЧАЛ Ь Зао 

параллельными КТ, а параллелогралпц 

КТХТ равенъ и параллелограмму СВ^ 

равенъ АВ; посему параллелограммъ 2.Т рц. 

венъ параллелограмму СБ. Но ЮТ есггіь 

другой параллелограммъ: посему какъ осно¬ 

ваніе СБ къ основанію Б Г, гпакъ основаніе 

*^,V. 2.Т къ основанію БТ*. И поелику парал¬ 

лелепипедъ СІ пересѣченъ плоскостію КГ 

параллельною къ пропшвулежащимъ плос¬ 

костямъ ; то какъ основаніе СБ къ осно- 

*а5- ванію БТ ^ гггакъ тѣло СГ къ тѣлу Ш*. 

Такожъ , поелику параллелепипедъ XI пере¬ 

сѣчёнъ плоскостію КУ параллельною къ 

проіпивулежащимъ плоскостямъ * то какъ 

основаніе ХТ къ основанію БТ, такъ тѣло 

ХУ къ ггіѣлу, Ш. Но какъ основаніе СВ 

къ основанію БТ, такъ основаніе ХТ къ 

основанію БТ: посему какъ тѣло СГ къ 

тѣлу Ш, такъ тѣло ХУ къ гпѣлу Ш*- 

Итакъ каждое изъ тѣлъ СГ,' ХА къ тѣлу 

КІ имѣетъ тоже отношеніе : посему шѣ- 

*д,Г. ло СГ равно тѣлу или параллелепипеду ХУ • 

А доказано, что параллелепипедъ ХУ равенъ 

и параллелепипеду АЕ: слѣдственно пара¬ 

ллелепипедъ АЕ равенъ тѣлу СГ. 

Но пусть надстоящія АО, НК, ВЕ, 

СО, РО, БГ, К8 не будутаъ подъ прямы'*** 

углами къ основан'іямъ АБ, СБ. Говорю еіЦе/ 
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чітіо параллелепипедъ АЕ равенъ паралле- 

деіиіпРДУ СГ* 

Опіъ шочекъ К, Е, С, М, Г, О, 8 про- 

деди, перпендикулярныя къ подлежащей плос¬ 

кости , прямыя КN, ЕТ, си, МѴ, ^X, ГУ, 

ОХ, » “ пу сть оііѣ встрѣтятся съ плос-*іь 

костію въ точкахъ Т, О, X, У, 2, 3; 

и протяни ЛТ, N0, ТУ, ХУ, Х2, 2і, УЗ. 

Итакъ параллелепипедъ КѴ равенъ па¬ 

раллелепипеду (^3 • ибо они имѣютъ равныя 

основанія КМ, ^8, и туже высоту, и над- 

сшоящія ихъ супіь къ основаніямъ Подъ пря¬ 

мыми углами. Но параллелепипедъ ІѵѴ равенъ 

параллелепипеду АЕ, а РЗ равенъ СЕ*^ ибо *Зо. 

они имѣютъ тоже основаніе и туже высо- 

іпу, и надстоящія ихъ оканчиваются не на 

тѣхъже прямыхъ. Чего ради параллелепи¬ 

педъ АЕ равенъ параллелепипеду СГ. 

Ишакъ параллелепипеды, и проч. Ч. II д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХИ. 

Параллелепипеды , имѣющіе туже высо— 

Чѵ, суть взаимно какъ основанія. 

П^сть будучпъ АБ, СН пара.ллелеііипеды, 

'•''Ѣющіе туже высоту. Говорю, что па- 

Чллелешшеды АБ, СН суть взаимно какъ 

®'^‘*ованія} шо есть, какъ основаніе АЕ 

иі 
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къ основанію СГ, такъ параллелепипедъ 

къ параллелен ипеду СЮ. 

По прямой ГО поставь, равный паралле- 

*45,і. лограмму АЕ, параллелограммъ ГН‘; и изъ 

основанія ГН, а по высотѣ параллелепипеда 
СЮ, дополни параллелепипедъ ОК. 

Итакъ параллелепипедъ АБ равенъ парад- 

“Зі. лелепипеду ОК*^ ибо они имѣютъ равныя 

основанія АЕ, ГН, и туже высоту. И поели¬ 

ку параллелепипедъ СК пересѣченъ плоско¬ 

стію ЮО параллельною къ проіпивулежаіціімь 

плоскостямъ; то какъ основаніе НГ къ осно- 

*2э. ЕЯиію СГ*, такъ тѣло НЮ къ тѣлу ЮС. Но 

основаніе ГЙ равно основанію АЕ, а тѣло 

ОК равно параллелепипеду АВ: чего ради 

и Какъ основаніе АЕ къ основанію СГ, такъ 

*;иіі,Ѵ. параллелепипедъ АБ къ параллелепипеду СН • 

Итакъ параллелепипеды, и проч. Ч. И Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХІІІ. 

Подобные параллелепипеды взаимно сз^іь 

въ утроенномъ отношеніи сходственных 

сторонъ. 

Пусть будутъ АВ,СЮ подобные 

пипсды, и пусть будутъ АЕ, СГ сходс 

пыя ихъ стороны. Говорю, что парал 

пипедъ АВ КЪ' парал.\елепипеду СЮ 
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Г 
отношеніе прямыя АЕ къ СГ. 

и впрямъ съ АЕ, СЕ, НЕ прямыя 

{;К, ЕХі, ЕМ* и положи прям^ю ЕК равную 

и ЕЕ равную Г^, н еще ЕМ равную ГК; 

и дополни параллелограммъ КЕ, и паралле¬ 

лепипедъ КР. 

Поелику двѣ пряліыя КЕ, ЕЕ равны двз^мъ 

I прямымъ СР, ГК; и уголъ КЕЕ равенъ углу 

' СГК, ибо уголъ АЕС равенъ углу СГК, по 

* подобію Параллелепипедовъ АВ, СВ: посему 

параллелограммъ КЕ равенъ и подобенъ па¬ 

раллелограмму СК. Потому же и параллело¬ 

граммъ КМ равенъ и подобенъ параллело¬ 

грамму СИ, и параллелограммъ ЕР паралле¬ 

лограмму ВГ. Итакъ три параллелограмма 

Параллелепипеда КР равны тремъ параллело¬ 

граммамъ параллелепипеда СВ и подобны имъ. 

^ Но у Каждаго сіи три равны Прочимъ тремъ 
^ Проншвулеасащимъ , и подобны имъ ; посему 

»іЬлыЙ параллелепипедъ КР равенъ и подо¬ 

бенъ іуБлому Параллелепипеду СВ*. Дополни *опр.іо 

параллелограммъ СК; и изъ основаній СК, 

а по высотѣ гіара[ллелеиипеда АВ, до¬ 

полни параллелепипеды ЕО, Е^. Поелику, по 

Подобію* параллелепипедгшъ АВ, СВ, какъ АЕ *опр.5. 

I СГ^ такъ ЕО къ ГК, и такъ ЕЯ къ ГК ’^* *оп.і,П 
РС равна ЕК, а ГК равна ЕЕ, и еще 

Н равна ЕМ : Шо будетгъ какъ АЕ къ Ш, 

I 

уптроенное 
ІІрОДОЛЖ 

« « 
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*5И11,Г. такъ ОЕ къ ЕЬ, и такъ НЕ къ ЕМ’^ || 

какъ АЕ къ ЕК, такъ параллелограділц, 

къ параллелограмму СК*' и какъ СЕ къ 

такъ ііараллелогразшъ СК къ КЕ; и еще, какі 

НЕ къ ЕМ , такъ параллелограммъ ^Е | 

КМ : посему какъ параллелограммъ ДС 

СК, такъ параллелограммъ СК къ КЬ „ 

*іг,Г. такъ параллелограммъ СЕ къ КМ*. Нокаіь 

АО къ СК , такъ параллелепипедъ ДВ ^ 

*29и32. параллелепипеду ЕО*; и какъ СК къ КЕ, такъ 

параллелепипедъ ОЕ къ параллелепипеду 

и еще , какъ СЕ къ КМ, гиакъ параллелепи¬ 

педъ С!* иъ параллелепипеду КР; песет 

какъ параллелепипедъ АН къ ЕО, шаки 

параллелепипедъ ЕО къ С^*» гпаііъ парал¬ 

лелепипедъ С^ къ КР. Но естьли четыре 

величины непрерывно пропорціональны: шо 

первая къ четвертой имВешъ утроенное 

*оп.II,Г. отношеніе первыя ко второй*: іюсемѵ па¬ 

раллелепипедъ АІЗ къ КР иліЕвшъ утроенное 

отношеніе параллелепипеда АІЗ къ ЕО. ^ 

какъ АВ къ ЕО, такъ парэаллелоградімъ 

къ СК, и такъ прямая АЕ къ ЕК: поее»} 

параллелепипедъ АВ къ КР имѣетъ утрое»' 

ное отношеніе прямыя АЕ къ ЕК. Но пара'' 

лелепипедъ КР равенъ параллелепипеду ООі” 

прямая ЕК прямой СЕ. Чего ради паралле.^е- 

пипедъ АВ къ паралле леішпеду СН 
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угпроенное отношеніе сходственной сторо- 

ді,і АЕ къ сходственной сторонѣ СЕ. 

Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ, что есть- 

ди четыре прямыя пропорціональны (44^ ; то 

какъ первая къ четвертой, такъ параллеле¬ 

пипедъ изъ первой кі> параллелепипеду 

подобному и подобно написанному изъ вто¬ 

рой; ибо и первая къ четвертой имѣетъ 

утроенное отношеніе первыя ко второй*. *оп.іі,ѵ. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXXIV. 

Равныхъ параллелепипедовъ основанія 

суть обратно п|іопорціональпы высотамъ: 

И которыхъ параллелепипедовъ основанія 

обратно пропорціональны высотамъ, тѣ 

суть равные. 

Пусть будутъ АВ, СБ равные параллеле¬ 

пипеды. Говорю-, что параллелепипедовъ 

АВ, СВ основанія суть обратно пропорціо¬ 

нальны высотамъ, то есть, какъ основа¬ 

ніе ЕН къ основанію ]V^ , такъ высота 

'•нрадлелепипеда СВ къ высотѣ параллеле- 

"“педа АВ. 

^опервыхъ, пусть надстоящія АО, ЕЕ, 

> НК, СМ, N0, РВ , ^I^ буду тъ подъ 

"рнмыми уілами къ основаніямъ. Говорю, что 
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какъ основаніе ЕІІ къ основанію N^^ глак^, 

СМ къ АСг. 

Естьли основаніе ЕН равно основаніи 

а и параллелепипедъ АВ равенъ параллр, 

лепипеду СВ 5 шо и высота СМ равна 

высотѣ АО. Ибо когда основанія ЕН, 

равны, а высоты АО, СМ не были бы равны; 

то и параллелепипедъ АВ, не былъ бы равенъ 

*3і.параллелепипеду СВ*. Но онъ равенъ, по 

положенію ; посему и высота СМ не неравна 
высотѣ АО, слѣдственно равна. Чего ради 

какъ основаніе ЕН къ основанію N^, такъ 

СМ къ АО: и потому явно , что паралле¬ 

лепипедовъ АВ, СВ основанія суть обратно 

пропорціональны высотамъ. 

Но пусть основаніе ЕН не будетъ равно осно¬ 

ванію N^, и пусть ЕН будетъ большее, (ф-з). 

И поелику параллелепипедъ АВ равенъ парал¬ 

лелепипеду СВ' то высота СМ больше высо¬ 

ты АС: буде же нетакъ, то парал.лелепипеды 

•"Зі. АВ , СВ опять не были бы равны*; а они 

равны сушь, по положенію. Итакъ положи 

СТ равную АО; и изъ основанія N^^р а по вы 

сотѣ СТ, дополни параллелепипедъ ѴС. Пос 

лику параллелепипедъ АВ равенъ парал'^ 

лепипеду СВ, и СѴ есть другой нѣкій 

ралле.лепипедъ; а равныя величины къ 

же имѣютъ тоже отношеніе*^ то 
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лзраллрлепипедъ АВ къ параллелепипеду СѴ^, 

іпанъ параллелепипедъ СВ къ параллелепипеду 

р;Ѵ. Но какъ параллелепипедъ АВ къ ііаралле- 

депипеду СѴ^гпакъ основаніе ЕН къ основанію *3а, 

]V^*,и6о параллелепипеды АВ,СѴ суть равно- 

вьісотные^а какъ параллелепипедъ СВ къ па¬ 

раллелепипеду СѴ, такъ основаніе М^ къ 

основанію ^Т*,и шакъМС къ СТ:посему и какъ ’аЗ- 

основаніе ЕН къ основанію IN^, піакъ МС къ 

СТч Но СТ равна АС: посему какъ основаніе *п»Г. 

ЕН къ основанію ]N^, щакъ МС къ АО*. Чего *7ии,ѵ. 

ради основанія параллелепипедовъ АВ, СВ 

С)гпь обратно пропорціональны высотамъ. 

Еще же, пусть основанія параллепиііедовъ 

АВ, СВ будутъ обратно пропорціональны 

высотамъ; то есть, какъ основаніе ЕН 

къ основанію N^, такъ высота параллеле¬ 

пипеда СВ кь высотѣ параллелепипеда АВ* 

Говорю, что параллелепипедъ АВ равенъ 

паралле.лепипеду СВ. 

Пусть еще надстоящія будутъ къ осно-4 

ваніямъ подъ прямыми уг.лами. 

Естьли основаніе ЕН равно основанію N0; 

ЯІО, поелику какъ основаніе ЕН къ основанію 

такъ высота параллелепипеда СВ къ 

ььісотѣ параллелепипеда АВ, и высота па¬ 

раллелепипеда СВ равна будетъ высотѣ 

•параллелепипеда АВ. Но парал.\елепипеды ^ 
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имѣющіе равныя основанія и туже высот 

*3і. суть взаимно равные*: чего ради ларалд^^ 

леннпедъ АБ равенъ параллелепипеду 

Но пусть основаніе ЕН не будетъ равно 

основанію и пусть ЕН будетъ болынее. 

то и высота параллелепипеда СН будетъ 

больше высоты параллелепипеда АВ, то 

есть, СМ будетъ больше АС. Опять по¬ 

ложи СТ равную АС, и дополни также па¬ 

раллелепипедъ СѴ. И поелику какъ осно¬ 

ваніе ЕН къ основанію N^, такъ СМ къ АС; 

но АС равна СТ; шо какъ основаніе ЕН къ 

основанію такъ МС къ СТ. Но какъ 

основаніе ЕН къ основанію N^, такъ на- 

•32. раллелепипедъ АВ къ параллелепипеду СѴ*, 

ибо параллелепипеды АВ, СѴ сушь равно- 

высогпные; а какъ МС къ СТ, такъ основаніе 

•і,П. М^ къ основанію ^Т*, и такъ параллелепи- 

•З2. педъ СН къ параллелепипеду СѴ*; посему 

какъ параллелепипедъ АВ къ параллелепи¬ 

педу СѴ, такъ параллелепипедъ СН къ 

Параллелепипеду СѴ; а посему каж'дый изъ 

параллелепипедовъ А В, СН къ параллелепи¬ 

педу СѴ имѣетъ тоже отношеніе. Итакъ 

параллелегшпедъ АВ равенъ параллелепипс- 

СН*. Что и доказать надлежало. 

Но пусть надстоящія ЕЕ, ВЕ, СА, КН, ОN; 

НР, МС, [ф. 3}. не будутъ къ основаніямъ 
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парэлАРлепипедовъ подъ прямыми ^ггламп. 

Отъ точекъ Г, О, В, К, О, М, Б, В про- 

зрди къ плоскостямъ основаній Еіі, ГѵО 

перпендикулярныя прямыя, кои пѵспіч''сгпрВ- 

пшіпь сіи плоскости въ точкахъ 5, Т, 17, 

V, X, ^ , й, 2,* и дополни параллелегпшеды 

РѴ, 02. Говорю, что равныхъ ііаралле.лепи- 

педовъАВ, СБ основанія суть обратно про¬ 

порціональны высоталіъ; то есть, каііъ 

основаніе ЕН ііъ основанію N^, такъ высо¬ 

та параллелепипеда СБ къ высотгБ парал¬ 

лелепипеда АВ. 

Поелику парллелепипедъ АВ равенъ 

параллелепипеду СБ: но параллелепипеду^ 

Аб равенъ параллелепипедъ ВТ*, ибо, они *Зо. 

имЪіопіъ тоже основаніе ГК, и туже 

высоту, и надстоящія ихъ оканчива- 

иіпся не на тѣхъ же прядіыхъ; а паралле¬ 

лепипедъ СБ равенъ паралле.лепипеду БУ, 

ибо и они имѣютъ тоже основаніе КО, 

и туже высоту, и надстоящія ихъ 

оканчиваются не на піѣхъже прямыхъ: то 

о параллелепипедъ ВТ равенъ параллелеіш- 

педу БУ. А равныхъ параллелепипедовъ , 

•'Оііхъ высоты суть подъ прядіыми углами 

основаніямъ, основанія суть обратно 

Пропорціональны высотамъ : посему какъ 

®^нованіе ГК къ основанію ОК, такъ вы- 
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сота параллелепипеда БУ къ высотѣ па 

раллелепипеда БТ. По основаніе ГК равно 

основанію ЕН, основаніе же ОК основанію 

•з4- N^*: посему какъ основаніе ЕН къ основа- 

І^иіігѴ'иію такъ высота паралелепипеда БУ 

къ высотѣ параллелепипеда ВТ*. Но высо¬ 

ты парллелепипедовъ БУ, ВТ суть пгЬже, 

что и параллелепипедовъ БС, ВА: посеву 

какъ основаніе ЕН къ основанію N^, такъ 

высота параллелепипеда БС къ высотѣ 

параллелепипеда АВ. Чего ради основанія 

параллелепипедовъ АВ, СБ суть обратно 

пропорціональны высотамъ. 

Пусть наконецъ основанія параллелепи¬ 

педовъ АВ, СБ будутъ обратно пропорціо¬ 

нальны высотамъ у то есть, какъ основа¬ 

ніе ЕН къ основащю такъ высота 

параллелепипеда СБ къ высотѣ параллеле¬ 

пипеда АВ. Говорю, что параллелепипедъ 

АВ равенъ параллелепипеду СБ. 

Ибо, Сдѣлавъ тоже строеніе, поелику 

какъ основаніе ЕН къ основанію N^, іракъ 

высота параллелепипеда СБ къ высот® 

параллелепипеда АВ^ и основаніе ЕН равно 

основанію ГК, основаніе же основанію 

ОВ: то какъ основаніе ГК къ основанію 

ОВ., піакъ высота параллелепипеда СБ 

высотѣ параллелепипеда АВ. Но высопіЮ 
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парадлелешшедовъ АВ, СВ суть ггіѣже > 

чіпо и параллелепипедовъ ВТ, ВУ: пос(*7 

лу какъ основаніе ГК къ основанію ОК, 

щак'ь высота параллелепипеда ВУ къ вы¬ 

сотѣ параллелепипеда ВТ; а посему осно¬ 

ванія параллелепипедовъ ВТ, ВУ суть об¬ 

ратно пропорціональны высотамъ. А ко- 

пгіорьіхъ парал-лелепипедовъ, имѣющихъ вы¬ 

соты подъ прямыми углами къ основаніямъ, 

основанія обратно пропорціональны высо¬ 

тамъ , тѣ суть взаимно равные; посему 

параллелепипедъ ВТ равенъ параллелепипе¬ 

ду ВУ. Но параллелепипедъ ВТ равенъ па¬ 

раллелепипеду АВ^, ибо они имѣютъ то-' 

же основаніе ГК, и гпуже высоту^ и ііад- 

стоящія ихъ оканчиваются не на гпѣхъже 

прямыхъ; а параллелепипедъ ВУ равенъ 

параллелепипеду ВС, ибо и они имѢіоіп'Ь 

шоже основаніе ОК, и туже высоту, и 

надстоящія ихъ оканчиваются не на тѣхъ- 

же прямыхъ; ишакъ параллелепипедъ АВ 

равенъ параллелепипеду'^ СВ. ч, И д. Н. (91). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XXXV. 

Зв. 

Ежели будутъ два п.лоскіе угла равные, 

* отъ вершинъ ихъ возспіавятся въ вы¬ 

соту прямыя содержащія со сторонами ихъ^ ^ 
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углы равные , каждый каждому ; и есгньл 

на сихъ прямыхъ взяшы будутъ какія пиесші, 

точки , и отъ сихъ гіючекъ проведи 

перпендпку^лярныя прямыя къ плоскостям^ 

данныхъ угловъ; и еспіьли изъ точекъ 

въ коклъ онѣ встрѣтятъ плоскости, про., 

тянутпы будутъ прямыя къ вершинамъ дан¬ 

ныхъ угловъ: то углы, содержимые сими 

прямыми съ прямыми возставленными отъ 

вершинъ угловъ въ высоту ихъ плоскостей, 

будутъ взаимно равные. 

Пу сть будугцъ два плоскіе угла ВАС, ЕВР 

равные; и пусть отъ вершинъ ихъ А, В 

будутііъ возспіав.лены въ высоту прямыя 

АС, ЮМ, содержащія со сторонами ихъ учлы 

равные, каждый каждому, а именно, уго.лъ 

САВ равный углу МЮЕ, а уголъ С АС уг-^у 

МЮГ; и пусть на прямыхъ АС, ЮМ взяты 

будутъ какія ниеспіь точки С, М, и отъ 

точекъ С, М проведутся перпеидику.лярпыя 

къ плоскостямъ ВАС, ЕЮР прямыя СВ, ЛШ, 

кои пусть встрѣтятъ сіи плоскости въ 

Ь, Д ; п пусть буду тъ протянуты пря¬ 

мыя ЕА, ДЮ. Говорю, что уголъ САЬ равенъ 
углу МЮД. 

Положи АП равную ЮМ; и чрезъ П про¬ 

веди , пара.ллельную къ СЕ, прямую ПІѵ. 

поелпку^ СЕ периепдику.ляриа къ п.лоскосіП** 
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прямыхъ ВА, АС; гпо и НК перпендикулярна къ 

р\оскосіпи прямыхъ ВА, АС*. Ошъ точекъ К, *8. 

ІУ перпендикулярныя къ прямымъ АВ, 

р)р^ОЕ, прямыя КВ, КС, КР, А"Е; и протя¬ 

ни НС, СВ, МР, РЕ. Поелику квадратъ изъ 

I II раненъ квадратамъ изъ НК, КА*; квад-*47А- Ірапі} же изъ КА равны квадраты изъ КС, СА; 

що квадратъ изъ НА равенъ квадратамъ 

изъ НК, КС, СА. А квадратамъ изъ НК, КС 

разень квадратъ изъ НС; посему квадратъ 

изъ НѴ равенъ квадратамъ изъ НС, С А; а 

лосему уго.\ъ НСА есть прямой*. Потому *48,І. 

же и уголъ НЕМ ііряімой. Чего ради уголъ 

АСН равенъ углу НРМ. Поелику же и уголъ 

НАС равенъ углу МБР; шо два треугольника 

МБР, НАС имѣютъ два зтла равные двумъ 

}гламъ, каждый каждому; и одну сторону 

равную одной сшоронѣ, кои прилежатъ 

равнымъ угламъ, а именно, сторону АН 

равную сторонѣ ЮМ: посему и прочія 

С'пороны будутъ имѣть равныя прочимъ 

Сіиороначъ, каждую каждой; а посему АС 

равна ЮР*. Подобно докажемъ, что и АВ *25,і. 

равна ЮЕ. Протяни НВ, МЕ. И поелику 

’^аадрагпъ изъ АН равенъ квадратамъ изъ 

КН; квадрату же изъ АК равны квадраты 

АВ, ВК; гао квадраты изъ АВ, ВК, КП 

равны квадраіпу изъ АН. Но квадратамъ 

I 
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«47,1. изъ ВК, КН равенъ квадратъ изъ БП*^ ибо 

З^го.лъ НКВ прямой , потому что НК пер^ 

пеидикулярііа къ подлежащей плоскости ; но- 

сйму квадратъ изъ АЛ равенъ квадратамъ 

изъ АВ, ВН • а посему уголъ АБН есшь 

«48,1. прямой*. Потому же й уголъ БЕМ прямой. Но 

уголъ ВАН равенъ, ііо положенію, угд^ 

ЕБМ; и АН равна БМ: посему и АВ равна 

БЕ. Итакъ, поелику АС равна БЕ, и АВ 

равна БЕ; то двѣ пряліыя СА, АВ равны 

двумъ прямымъ ГБ, БЕ; и уголъ САБ равенъ 

^глу ГБЕ: посему й основаніе ВС равно 

основанію ЕЕ, и пірезтольнйкъ равенъ ггіре- 

угольнику, и прочіе углы равны прочимъ 

*4Д. угламъ*; а посему ^толъ АСВ равенъ уг.\у 

БЕЕ. Но прямой уголъ АСК равенъ Прямому 

аке углу БЕN; посему и остальной уголъ 

век равенъ остальному ЕШ. Потому же 

и уголъ СБК равенъ углу ГЕN. Итакъ два 

треугольника СБК , ГЕN идіѣіогпъ два уг.ла 

равные двумъ угламъ, каждый каждому; и 

одну сторону равную одной сторонѣ, коя 

при.гржагаъ равнымъ угламъ, а именно,' 

сторону ВС равную сторонѣ ЕЕ: посему и 

прочія стороны будутъ иліѣшь равныя про¬ 

раб,!. чимъ сторонамъ*; а посему СК равна ГК. Но 

и АС равна БЕ: итакъ двѣ прямыя АС, НК 

равны двумъ прямымъ БЕ^ ГN; и содержать 



I глы прямые: посему основаніе АК равно 

Основанію БК. И поелику АН равна БМ* то 

I квадратъ изъ АН равенъ квадрату изъ (рМ. Но квадрату изъ АН равны квадраты 
изъ АК, КН, ибо уголъ АКН есть прямой; а 

Квадрату изъ БМ, равны квадраты изъ БК, 

I ибо и уголъ БГММ есть прямой: посему 

I квадраты изъ АК, КИ равны квадратамъ 

изъ БК, КМ. Но квадратъ изъ АК равенъ 

квадрату изъ БК: посему и остальной ква¬ 

дратъ изъ КН равенъ остальному изъ КМ ; 

а посему и НК равна МК. Итакъ, пое¬ 

лику двѣ прямыяНА, АК равны двумъ пря¬ 

мымъ МБ, БК, каждая каждой ; и, по доказан¬ 

ному, основаніе НК равно основанію КМ ; то 

и уголъ НАК равенъ углу МБК. 

к Итакъ,ежели будутъ, и проч. Ч. И Н. » 

< Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ, что 
естьли будутъ два плоскіе з^ла равные; 

и отъ вершинъ ихъ возсгпавятся въ высоту 
Прямыя взаимно равныя, содержащія со 
Сторонами сихъ угловъ з'глы равные, каж¬ 

дый каждому : то прямыя, проводимыя отъ 
коіщовъ возставленныхъ прямыхъ, пер¬ 

пендикулярно къ плоскостямъ первыхъ уг¬ 

ловъ, сушь взаимно равныя. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХ.П. 

Ежели шри прямыя пропорціональны • пю 

параллелепипедъ изъ всѣхъ трехъ равенъ 

равносторонном^ параллелепипеду изъ сред¬ 

ней, и равноугольному съ параллелепипедомъ 
преждесказаіпіымъ. 

Пусть будутъ гири прямыя А, В, С про- 

порціоналыіыя; а и менно, какъ А къ В, такъ 

В къ С. Говорю, что параллелепипедъ изъ 

всѣхъ гпрехъ А, В, С равенъ равноспюрон- 

ному параллелепипеду изъ В, и равноугольно¬ 

му съ параллелепипедоліъ иреждесказанпымъ. 

Изложи какой ниесть толстый утолъ 

при Е, содержи-мый тремя плоскими углами 

НЕС, СЕР, ГЕЮ 5 и положи каждую изъ 

прямыхъ НЕ, ОЕ, ЕГ равную В; и дополни 

параллелепипедъ ЕК. И положи прямую 

ЕМ равную А 5 и при прямой ЕМ, и 

при точкѣ на ней Е, составь, равный 

*2В. толстому углу при Е, толстый уголъ*, 

содержимый плоскими углами ХЕО, ОЕМ> 

МЕХ • и положи пряму ю ЕО равную Б, н 

ЕХ равную С. 

Поелику какъ А къ В, такъ В къ С; по 

А равна ЕМ, а В равна каждой изъ прямыл'ь 

ЕО, ЕГ, ЕС, ЕЮ, и С равна ТіХ : гпо какъ 

•7иіі,ѵ. ЕМ къ ЕГ, такъ НЕ къ ЕХ*^ посему 
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стороны около равныхъ угловъ М^N, БЕГ 
суть обратно пропорціональныя : а посему 
параллелограммъ ЛШ равенъ Параллелограмму 
рГ*. II поелику два плоскіе прямолинейные ♦,4,ѵі. 
угла БЕГ, ]\ЕМ сушь равные^ и отъ 
вершинъ ихъ возставлены въ высоту Пря- 

Аіыя БО,ЕО взаимно равныя^ и содержащія, со 
сторонами сихъ угловъ, утлы равные,каждый 
каждому^) ’по опіъ точекъ С, СІ проведенный 
ііерпендику лярньія Прямыя къ плоскостямъ ' 

I ]ѴЬМ, БЕГ , взаимно равны*і слѣдственно *сл*:15. 

параллелепипеды Ш, ЕК имѣютъ туже 
высоту. Но параллелепипедьі, имѣющіе рав- 

I ныя основанія и туже высоту, суть взаимно 
равные*; посему параллелепипедъ НЕ равенъ *3іі 

I параллелепипеду ЕК. Но параллелепипедъ НЕ 
есть изъ А, В, С5 а параллелепипедъ ЕК 
есть изъ' В: чего ради паіраллелепипедъ изъ 
К ѣ, с равенъ равнрсторонному гіарал.ле- 

лешшеду изъ В, и равноугольному съ пара.л- 

Лелепипедомъ преждесказаннымъ. 

Ишакъ, еже.ли гПри прямыя, и йроч. Ч.ид.іі. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ хххт 

Ежели четыре прямыя пропорціональны ; 
параллелепипеды изъ оныхъ , подобные 

** Подобно написанные , будутъ пропорціо- 

ал 
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нальные; И ежели параллелепипеды , подоб-і 

ные и подобно изъ четырехъ прямыхъ 

написанные; пропорціональны ; іію и самыя 

прямыя будутъ пропорціональныя. 

Пусть будутъ четыре прямыя АЗЗ; 

ОН пропорціональныя 5 а именно, какъ 

АВ къ ОБ, такъ ЕЕ къ ОН; и пусть буд^-тъ 

написаны изъ прямыхъ АВ^ ОБ, ЕЕ, ОН подоб¬ 

ные II подобно положенные паралелепипеды 

ІОА, ЕС; МЕ; N0. Говорю ; что какъ КА 

къ ЕС; такъ МЕ къ N0. 

Поелику параллелепипедъ КА подобенъ 

параллелепипеду ЕС: то параллелепипедъ 

КА къ ЕС имѣетъ утроенное отношеніе 

*^33. прямыя АВ къ СВ*. Потому же параллеле¬ 

пипедъ МЕ къ N0 имѣетъ утроенное от¬ 

ношеніе прямыя ЕЕ къ ОН. Но какъ ЛВ 

къ СБ; такъ ЕЕ къ ОН : чего ради какъ 

АК къ ЕС; такъ МЕ къ N0*. 

Но пусть будетъ какъ параллелепипедъ 

АК къ параллелепипеду ЕС; такъ парал¬ 

лелепипедъ МЕ къ параллелепипеду Л'С. Го¬ 

ворю , что какъ прямая АВ къ СВ; іпакъ 

прямая ЕЕ къ СН. 

Поелику параллелепипедъ КА къ ЕС имѣ 

етъ утроенное отношеніе прямыя АЬ къ 

СБ: и параллелипедъ МЕ къ КС іпіѣеіпъ 
’ .. кр къ 

утроенное же отношеніе прямыя ъ'і 
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СН; и поелику какъ КА къ ЕС, такъ МЕ 
N0: іпо какъ АВ къ СО, такъ ЕЕ къ ОН*, “о,!'-. 

Ишакъ, ежели четыре^ и проч. Ч. и д. н 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХГШ. 

Ежели плоскость къ плоскости перпен— 

дикулярііа^и отъ какой ни есть точки,взятой 
на одной изъ нихъ, проведена будетъ прямая 
перпендикулярная къ другой плоскости: Пхо 
сія проведенная перпендикулярная упадетъ 
на общее плоскостей сѣченіе. 

Пусть плоскость СВ будетъ къ плос¬ 

кости АВ перпендикулярная 5 и общее йхъ 
січеніе пусть будетъ АИ; и пусть на 
плоскости СВ взята будетъ какая ниесть 
точка Е. Говорю, что отъ Е проведен- 

иая прямая, перпендикулярная къ плоскости 
упадетъ на прямую ВА. 

Ибо, естьли не такъ; то пусть, буде 
возможно , она упадетъ внѣ АВ, какъ ЕГ, 

*' пусть встрѣтитъ плоскость АВ въ 
•Почкѣ Г. Отъ Г проведи на плоскости АВ, 

"^РПендпку.ѵірную къ ВА, прямую ГО; то 
она будетъ перпендикулярна и къ плоско- 
'т„ СВ ; и протяни ЕС. ,впр.4. 

^ Ьелику ГО перпендикулярна къ плос- 

‘Осщи СВ; встрѣчаетъ же она прямую ЕО, 

* 
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которая на плоскости СБ: то уголъ РСЕ 

♦опр.З. есть прямой*. Но ЕР перпендикулярна къ 

плоскости АВ; посему и уголъ ЕГО есть 

Прямой. Итакъ треугольника ЕРО два угла 

I. Р^вны двумъ прямымъ у что нелѣпо; по¬ 

сему отъ точки Е проведенная перпенди¬ 

кулярная прямая къ плоскости АВ не па¬ 

даетъ внѣ прямой БА; слѣдственно упадетъ 

на прямую БА. 

Игпакъ^ ежели плоскость; и пр. Ч. ид. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХХХІХ. 

Ёжели параллелепипеда стороны двухъ 

какихъ ниесгпь противулежащихъ Плоско¬ 

стей будутъ разсѣчены по поламъ; и чрезъ 

сѣченія будутъ проведены плоскости і Кіо 

общее сѣченіе сихъ плоскостей и попе¬ 

речникъ параллелепипеда пересѣкушся по 

поламъ. 

Параллелепипеда АР пусть стороны двух* 

Противулежащихъ плоскостей СР, АН Ьу 

дутъ разсѣчены по поламъ въ точках^* 

К, Е, М, К, О, д, Р, В; и чрезъ сѣчен^** 

пусть будутъ проведены плоскости ^ ’ 

ОВ.; и пусть общее сѣченіе сихъ плос 
костей будетъ Ѵ8; а параллелепипед 

поперечникъ пусть будетъ БС. Говор*®' 
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^ что Ѵ5^ Б6 взаимно пересБкаготся по по¬ 

дамъгпо есшь, что ѴТ равна Т8 , а БТ 
равна ТСг. 

Протяни БѴ^ ѴЕ, В8; 80. 

Поелику БО параллельна къ РЕ; то на- 

кось.\ежащііе уг.лы БОѴ, ѴРЕ взаимно равны*. 

П гюе.\ику БО равна РЕ, и ОѴ равна ѴР^ 

и содержатъ онѣ углы равные: гпо осно¬ 

ваніе БѴ равно основанію ѴЕ; и іпрвуголь— ^ 

' никъ БОѴ равенъ треугольнику РѴЕ; и 

прочіе углы равны прочимъ углцмъ: посему 

уголъ ОѴБ равенъ углу РѴЬ; ^ итакъ ли¬ 

нія БѴЕ есть іірямая*. Потомуже и линія 

В80 есіпь прямая , и В8 равна 80. И по- 

^ елику СА равна БВ, и параллельна къ ней*; *а4. 

а и СА равна ЕО, и параллельна къ ней: 

то и БВ равна ЕО*, и пара.ллельна къ*акс.і. 

ней*. Соединяютъ же концы ихъ прямыя *д. 

№, СВ; посему и БЕ параллельна къ ВО*, *33,І, 

Взяты же на каждой изъ оныхъ точки Б, 

О, 8; и протянуты прямыя БО, Ѵ8: 

Посему БО, Ѵ8 суть на одной плоскости*. *7° 

Итакъ, поелику БЕ параллельна къ ВО; то 

уголъ ЕБТ равенъ углу ВОТ, ибо суть 

чнкосьлежагціе: но и уго.лъ БТѴ равенъ углу* *29Д- 

^В8*: Чего ради два треугольника БТѴ, ОТ8 *і5)Ь 

*'МѢютъ два угла равные двумъ угламъ., и 

®Ану сторону равную одной сторонѣ, кож 
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противулежатъ равнымъ угламъ, а именно 

РУ равную С5, ибо онѣ сз гаь половины 

вныхъ РЕ, ВО; посему и прочія стороны 

• а6,і» будутъ имѣть равныя прочимъ сторонамъ»- 

рлѣдственно РТ равна ТО, и УТ равна Т8 

Итакъ, ежели параллелепипеда, и проѵ 
Ч. И Д. Н. 

ПРЕДЛОЛСЕНІЕ ХЬ. 

Ежели будутъ двѣ призмы равновысот¬ 

ныя ; и основаніе одной параллелограммъ, а 

Другой треугольникъ 5 и ежели параллело¬ 

граммъ 63'^детъ двукратный треугольника: 

то сіи призмы будутъ взаимно равныя. 

Пусть будутъ АВСРЕЕ, ОЫКЕМХ призмы 

равновысотныя 5 и пусть основаніе одной 

будетъ параллелограммъ АГ, а другой тре¬ 

угольникъ ОНК у и пусть будетъ паралле¬ 

лограммъ АГ двукратный треугольника СНК. 

Говорю, что призма АВСРЕГ равна призмѣ 

СНКЕЛШ. 

Дополни параллелепипеды АО, СР, 

Поелику параллелограммъ АГ есть ДвУ' 

кратный треугольника ОН}С; но] и паралле¬ 

лограммъ НК есть двукратный трсутр-^вни- 

*34,і.Ка СНК*; то параллелограммъ АГ равенъ 

Пара.л.лелогралшу НК. А параллелерипеді>С 
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равныя основанія и туже высоту, 

гпь взаимно равные*: посему параллелепи¬ 

педъ АО равенъ параллелепипеду СР. Но по- 

^^овииа параллелепипеда АО, есть призма 

дБСНЕГ, а половина параллелепипеда СР 

призма СЦКЬІШ: чего ради и призма 

ДБСНЕГ равна призмѣ ОНКЕАШ. 

Итакъ, ежели будутъ двѣ, и пр. Ч. И Д- И' 

*3і. 
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НАЧАЛЪ. 

КНИГА XII. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ПЕРВОЕ. 

Подобные многоугольники въ кругахъ, суть 

взаимно какъ квадраты изъ поперечниковъ. 

Пусть будутъ АВСВЕ, РСНКЬ круги; и 

въ нихъ подобные многоугольники АВСВЕ, 

ГКСНЦ и пусть будутъ ВМ, СN попереч¬ 

ники круговъ. Говорю, что какъ квадратъ 

изъ ВМ къ квадрату изъ СN гпакъмногоу- 

гольникъ АВЕНЕ къ многоугольнику РСНКЬ* 

Протяни БЕ, АМ, СЕ, ГN. 

Поелику многоугольникъ АВСНЕ подобенъ 

♦оп.іД^г, многоугрльнику РСНКЕ; то* и уголъ ВАЕ 

равенъ углу СРЕ; и какъ ВА къ АЕ, такъ 

СР къ РЕ: Чего ради два треугольника ВАЕ, 

СРЕ имѣютъ одинъ уголъ равный одному 

углу, а именно, уголъ ВАЕ углу СРЕ, “ 

Спіоропы около равныхъ угловъ пропорцій' 
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ваАЬНЫя; итакъ треугольникъ АБЕ ест« 

цноѵтольный треугольнику РОЬ*-, посему *б,Ѵі. 

олъ АКБ равенъ углу ГЬО. Но уголъ АрБ 

равенъ и углу АМВ% ибо суть на гпойже*2і,т. 

д\ гѣ •, И піакъ же уголъ РБСг равенъ углу 

рЛС: посему и уголъ АМВ равенъ углу ГКО. 

Д и прямой уголъ ВАМ* равенъ прямому *3і ди. 

СГN; посему и остальной уголъ равенъ 

остальному: игпакъ треугольникъ АБМ есть 

равноугольный треугольнику РОК: посему 

какъ ВМ къ СN, такъ ВА къ ОР*.Но квадратъ *4,ѵт. 

изъ ВгМ къ квадрату изъ СгN имѣетъ 

удвоенное отношеніе прямыя ВМ къ а *2о,ѵт 

многоугольникъ АВСВЕ къ многоугольнику 

ГОНКЕ имѣетъ удвоенное отношеніе пря¬ 

мыя ВА къ ОР : чего ради какъ квадратъ 

изъ ВМ къ квадрату изъ СN'' такъ многоу- *к,ѵ'. 

гольникъ АВЕНЕ къ многоугольнику РЕНКЕ. 

Итакъ подобные, и проч. Ч. И Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ II. 

Круги суть взаимно, какъ квадратщ изъ 

Поперечниковъ. 

Пусть будутъ АВЕН, ЕЕОН круги; и 

Вв, РН ихъ поперечники. Говорю, что какъ 

Квадратъ изъ ВН къ квадрату изъ РН, такъ 

Кругъ АВЕН къ кругу ЕРСН. 
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Ибо, естьли не будетъ какъ квадратъ изъ 

РО къ квадрату изъ ГН, такъ кр^тъ АВСЬ 

къ кругу ЕРОН; то будетъ какъ квадращъ 

изъ ВВ къ квадрату изъ ГН,такъ круп, ЛВСВ 
къ нѣкоему пространству, или меньшему 

круга ЕГСгН, или большему. Пусть , вопер- 

выхъ, будетъ къ меньшему, пространству 8. 

*6,1Г. Въ кругѣ ЕГеН впиши квадратъ ЕРСН'; 

То сей вписаіішіій квадратъ будетъ больше 

половины круга ЕРСН. Ибо естьли чрезъ 

точки Е, Р, С, Н проведемъ касательныя і;ъ 

кругу* то опишемъ квадратъ, коего половина 

есть квадратъ ЕРСН*: по кругъ меньше 

и описаннаго'посему вписанный квад¬ 

ратъ ЕРСН больше половины круга ЕРСН. 

■^ЗоДП. Раздѣли дуги ЕР, РС, СН, НЕ по поламъ* въ 

точкахъ К, Е, М, К; и протяни ЕК, КР ,ГЬ, 

ЕС, СМ, МН, НN, ГмЕ; То каждый изъ тре¬ 

угольниковъ ЕКР , РЕС , СМН , НКЕ есть 

больше половины отрѣзка, въ коемъ онъ 

помѣщается. Ибо , есшьли чрезъ точки 

К, Е, М, N проведемъ касательныя къ кругу» 

и на параллельныхъ къ нимъ прямыхъ ЕК, 

РО, СН, НЕ, дополнимъ параллелограммы; 

то каждый изъ треугольниковъ ЕКР, К ЕС, 

СМН, НКЕ будетъ половина параллелограМ' 

ма, въ коемъ онъ помѣщается: но отрѣзоь'ь 

меньше парадлелоірамма , въ ^іоемъ 
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помѣщается; 

іпрезтольниковъ 

слѣдственно каждый изѣ 

ЕкР, ГШ, СМН, ШЕ 

больше половины отрѣзка, въ коемъ онъ 

помѣщается. Естьли же и оставшіяся дуги 

будемъ раздѣлять по поламъ^ и прогпягивать 

прямыя; и сіе всегда будемъ дѣлащь; гпо 

останутся напослѣдокъ нѣкіе отрѣзки 

крута, кои будутъ меньше избытка кру¬ 

га ЕГ6Н предъ пространствомъ 8. Ибо 

доказано въ первой ѳеоремѣ десятой книги. 

что изъ двухъ неравныхъ излагаемыхъ ве¬ 

личинъ, естьли огпъ большей отнято бу¬ 

детъ больше половины, и отъ оставшейся 

больше половинщ, и сіе всегда дѣлаемо бу¬ 

детъ ; то останется напослѣдокъ нѣкая 

ве.шчина, которая будетъ меньше излагае¬ 

мой меньшей величины. Итакъ пѵсгпь оста- 

нутся; и пусть будутъ отрѣзки стоящіе 

на прямыхъ ЕК, КР, РЕ , ЕС, СМ, МН , 

НN, NЕ , тѣ самые, кои суть меньше 

избытка круга ЕРСН предъ пространст-т 

Номъ 8: посему остальной многоугольникъ 

ЕКГ^СМНN есть больше пространства 8. 

Еъ кругѣ АВСВ впиши многоугольникъ 

■^ОВР С^ Н В. подобный многоутольнику 

ЕКРЕСМНN. Посему какъ квадратъ изъ ВВ 

квадрату изъ РН, такъ и многоугольникъ 

^ОВРС^^В къ многоуго.льнику ЕКРЕрМІіі\ ** 
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ро какъ квадратъ изъ ВБ къ квадрату ^-’ъ 

ГИ, такъ кругъ АБСВ къ пространству §. 

посему какъ кругъ АБСБ къ пространствуй 

такъ многоугольникъ АОВРС^^Б къ много* 

?іі,Ѵ. угольнику ЕКГБОМНЛ*; ц премѣненіеліъ 

какъ крутъ АВСВ къ многоугольнику что 

въ немъ , так-ц пространство 8 къ много- 

6,Г. угольнику ЕКГБСМН№. Но кругъ АВСВ 

больше многоугольника что въ немъ* 

посему и пространство 8 больше много¬ 

угольника ЕКГЕСМНК: Оно же и мень¬ 

ше* чгио невозможно. Посему не будетъ какъ 

Квадратъ изъ ВН къ квадрату изъ РН, ціакъ 

Крутъ АВЕН къ нѣкоему пространству 

меньшему крута ЕГОН. 

Подобно докажемъ, что не будетъ какъ 

квадратъ изъ ГН къ квадрату изъ ВП, такъ 

кругъ ЕГСП къ нѣкоему пространству 

меньшему круга АВСП. 

Говорю же, что и не будетъ какъ квадратъ 

изъ ВП къ квадрату изъ РН,такъ кругъ АВСВ 

къ нѣкоему пространству большему круга 

ЕРОНЛІбо, есшьли возможно, пусть будетъ 

къ большему,пространству 8. Посему премѣ- 

неніемъ, какъ квадратъ изъ ГП къ квадрату 

изъ ВП,такъ пространство 8 къ кругу АБЕВ- 

Но какъ пространство 8 къ кругу АВСП ) 
такъ кругъ ЕГСП къ нѣкоему пространству 
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леііьшему круга АВСО*:ііосему какъ квадратъ *лемма 

лзь ГИ къ квадрату изъ ВВ , такъ кругъ 

къ пространству меньшеліу Круга 

ДІЗСВ; что, по доказанному уже, невйзможно; 

а посему не будетъ какъ квадратъ изъ ВВ 

лъ квадрату изъ ГН, такѣ кругъ АВСВ къ 

иТіКоему просіпранству большему круга 

ЕГСН. а доказано , что и ни къ меньшему: 

чего ради какъ квадратъ изъ ВВ къ квад¬ 

рату изъ ГН , такъ кругъ АВСВ къ кругу 

ЕГСН. 

Итакъ круги суть> и проч. Ч. И Д. Н. 

Лемма. Естьли пространство 5 больше 

круга ЕГОН: то говорю, что какъ про¬ 

странство 8 къ кругу АВСВ, такъ кругъ 

ЕГСН къ нѣкоему пространству меньшему 

Круга АВСВ. 

Ибо пусть будетъ какъ пространство 

5 къ кругу АВСВ, такъ кругъ ЕГСН къ 

просгпранству Т. Говорю, что простран¬ 

ство Т меньше круга АВСВ. Поелику какъ 

Пространство 8 къ кругу АВСВ, такъ кругъ 

ЕГСН къ йросгпранству Т ; то ^ премѣне- 

ніемъ, какъ пространство 8 къ кругу 

ЕГСІІ,такъ кругъ АВСВ къ пространству Т*. *і6,ѵ. 

Но пространство 8 больше круга ЕГСН; по¬ 

чему и кругъ АВСВ больше пространства Т. 
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Чего ради какъ пространство 8 къ Кругу 

АВСВ, такъ кругъ ЕТСгН къ нѣкоему 

етрансгпву меньшему круга АБСВ. (дЗ]. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ Ш. 

Всякую пирамиду, имѣющую треуголь¬ 

ное основаніе, можно раздѣлять: на двѣ 

треугольныя же основанія имѣющія, пира¬ 

миды , кои суть взаимно равньі и подобны 

и еще подобны цѣлой; и на двѣ призмы 

равныя: и сіи двѣ призмы суть больіие 

половины цѣлой пирамиды. 

Пусть будетъ пирамида, коея основаніе 

треугольникъ АВС, а вершина точка В. 

Говорю^ что пирамиду АВСВ можно раз¬ 

дѣлишь : на двѣ , имѣющія треугольны* 

же основанія , пирамиды , кои суть взапч- 

но равны и подобны ^ и еще подобны 

. цѣлой ^ и на двѣ призмы равныя : и что сія 

двѣ призмы суть больше половины цѣлой 

пирамиды. (94)' 

Раздѣли АВ, ВС, СА, АБ, БВ, БС по по¬ 

ламъ въ точкахъ Е, Г, С, Н, К, Е; и про¬ 

тяни ЕН, ЕС, СП, ПК, КЕ, ЕН, ЕК, КГ, ГС. 

Поелику АЕ равна ЕВ, и АИ равна НВ^ 

*2,ѵт. то ЕН параллельна къ ББ*. Потому же п 

НК параллельна къ АВ. Итакъ НЕБК есшь 
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Параллелограммъ : поселіу НК равна ЕВ : 

Но Е® равна ЕА; посему и ЕА равна НК. 

Поелику же и АН равна НН^ то двЪ пря¬ 

ны» ЕА, АН равны двумъ прямымъ КН, НН, 

каждая каждой; и уголъ ЕАН равенъ углу 

ННН*- посему основаніе ЕН равно осно- •ад.і. 

ванію КН; а посему и треугольникъ АЕН 

равенъ и подобенъ* треугольнику НКН. *6й4,Ѵі. 

Потому же и треугольникъ АНО равенъ и 

подобенъ треугольнику НЕН. И поелику 

двБ прямыя ЕН, НО, взаимно встрѣчаю¬ 

щіяся ,• параллельны къ двумъ прямывіъ 

КВ, НЕ, взаимно встрѣчающимся, и ле¬ 

жащимъ не на тойже Плоскости: гпо содер¬ 

жатъ Онѣ углы равные*: посему утолъ ЕНО *іо,Хі. 

равенъ углу, КНЕ. Итакъ, поелику двѣ пря¬ 

мыя ЕН, НО равны двумъ прямымъ КН, НЕ; 

каждая каждой;и уголъ ЕНО равенъ углу КНЕ" 

Лю вснованіе ЕО равно основанію КЕ; посему 

й треугольникъ ЕНО равенъ и подобенъ ^ 

Треугольнику КНЕ. Потому же и тре¬ 

угольникъ АЕО равенъ и подобенъ тре¬ 

угольнику НКЕ. Чего ради піірадпіда, коея 

^снованіе треугольникъ АЕО а вершина 

^очка Н, равна и подобна пирамидѣ , коея 

йсііованіе треугольникъ НКЕ а вершина 
^'ечка Н*. И поелику къ АВ, одной изъ *®п.іо,хг. 
СГПо 'роиъ треугольника АНБ, проведена 
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Параллельная НК : то треугольникъ АІ)^ 

•29,1. есть равноугольный треугольнику 

•4-Ѵі. гі стороны ихъ суть пропорціональнша»; 

чего ради треугольникъ АІ)Б гіодобеиь 

треугольнику ЮІіК. Потому яге треуголь¬ 

никъ ВБС подобенъ' треугольнику ІЛѵБ, 

й треугольникъ АВС подобенъ треуголь¬ 

нику ПЫ1. И поелику двѣ прямыя ВА, АС, 

взаимно всшрѣчаюіцііясяПараллельны къ 

двумъ прямымъ КН, НВ,' Взаимно встрѣчаю¬ 

щимся , и лежащимъ не на гпбйже плоско- 

»іо-Хі. сіпи; гпо онѣ содержатъ углы равные*: по¬ 

сему уголъ ВАС равенъ углу КНВ. Но какъ 

ВА къ АС, такъ КН къ ВН; посему тре¬ 

угольникъ АВС подобенъ треугольнику 

•б,VI. НКВ*. Итакъ пирамида, коёя основаніе 

треугольникъ АВС а вершина точка В, 

йодобиа пирамидѣ, коея основаніе тре¬ 

угольникъ НКВ а вершина гпочка В. До¬ 

казано же , что пираліида , коея осно¬ 

ваніе треугольникъ НКВ а вершина точка 

Ю, подобна пирамидѣ , коея основаніе тре¬ 

угольникъ АЕС а вершина точка Н: посе¬ 

му и пирамидакоея основаніе треуголь¬ 

никъ АВС а вершина гпочка В, гіодобна 

пирамидѣ,' коея (Основаніе треугольникъ АЕС 

а вершина гпочка Н. Чего ради каждая 

пирамидъ АЕСН, НКВП подобна цѣлой 
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рирамид® АВСВ. и поелику ВГ равна ГС, 

ріо параллелограммъ ЕВГО есть двукрат¬ 

ный треугольника ОРС*. Но ежели будутъ-4Ы. 

двВ призмы равновысошныя , изъ коихъ 

основаніе одной пара.ллелограммь, а дру¬ 

гой треугольникъ, и ежели паралле¬ 

лограммъ есть двукратный треугольника ; 

іпо сіи призмы взаимно равны*; посему *4о5ХГ. 

призма, содержимая двумя треугольниками 

БКГ,ЕНег и тремя параллелогралімами ЕВГО, 

ЕВКН, НКГО, равна призм®, содержимой 

двумя треугольниками ОГС, НКЕ и тремя 

о араллелограммами КРСЕ, ЕСОН, НКГО. 

Явствуетъ же, что каждая изъ сихъ призмъ: 

и та, коея основаніе пара.ѵ\елограмліъ ЕВГО ' 

прошивулежащій прямой НК, и та, коея 

основаніе треугольникъ ОРС прошивул'ежа- 

Чій треугольнику КШ, есть больше каждой 

изъ пирамидъ , коихъ основанія суть шреу'- 

угольники АЕО, НКЕ, а вершины точки Н, Н. 

Ибо, ежели протянемъ прямыя ЕР, ЕК; то 

*физма, коея основаніе ііараллелограммъ 

Евро прошивулежащій прямой НК, есть 

^льше пирамиды , коея основаніе треуголь¬ 

никъ ЕВР а вершина точка К. Но пира- 

-'"“Да, коея основаніе треугольникъ ЕВР а 

“нршина точка К, равна пирамид®, коея 

“снованіе треугольникъ АЕО а вершина 
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*оп.іо,Хі, точка Н^* ибо онѣ содержатся плоскосшя 

ми равными и подобными: посему ириз^ід 

коея основаніе параллелограммъ ЕВРО про^ 

тивулежащій прямой ЫК, есть больше цц 

рамиды у коея основаніе треугольникъ АРС 

а вершина точка Н. Но призма , коея осно¬ 

ваніе параллелограммъ ЕВРО нроіпивулеаса- 

1ЦІЙ прямой НК у равна призмѣ , коея осно¬ 

ваніе треугольникъ ОРС прогпивулсжа- 

щій треугольнику НКЕ^ а пирамида, коея 

основаніе треугольникъ АЕ& а вершина 

точка Н, равна пирамидѣ , коея основаніе 

треугольникъ НКЕ а вершина точка В; 

посему двѣ сказанныя призмы суть боль-^ 

ше двухъ пирамидъ , коихъ основанія треу¬ 

гольники АЕО, НКЕ, а вершины точки Н, В* 

Итакъ цѣлая пирамида, коея основаніе 

треугольникъ АВС а вершина точка В, 

раздѣлена на двѣ пирамиды , кои взаимно 

равны и подобны, и еще подобны цѣлой 

пирамидѣ , и на двѣ призмы равныя ^ и сіи 

двѣ призмы сушь больше половины цѣло» 

пирамиды, ч.: И д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ 

Ежели бу^дутъ двѣ пирамиды 

туже высоту и треугольныя 

, имѣйЩІЛ 
основанія 1 
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будетъ каждая изъ нихъ на 

двБ пирамиды равныя взаимно и подобныя 

цѣлой , и на двБ призмы равныя ; есгпьли 

и изъ сихъ произшедшихъ пирамидъ 

каждая будетъ раздѣлена тіакимъ же обра¬ 

зомъ ; сіе же и всегда будетъ дѣлаемо: 

шо будетъ какъ «юнованіе одной пирами¬ 

ды къ основанію другой , такъ всѣ призмъі 

въ одной пирамидѣ , ко всѣліъ призліамъ 

равіюмііотимь другой пирамидѣ. 

Пусть будутъ двѣ пирамиды , имѣюіція 

туже высоту, и треугольныя основанія 

АВС, БЕГ, а вершины точки С, Н; и пусть 

каждая изъ нихъ б}’дегаъ раздѣлена на двѣ 

пирамидін взаимно равныя и подобныя Цѣлой у 

и на двѣ равныя призмы*^ и вообрази, *і. 
что каждая изъ сихъ произшедшихъ пи¬ 

рамидъ раздѣлена такимъ же образомъ ^ 

бе же и всегда пусть будетъ дѣлаемо. 

Говорю, что какъ основаніе АВС къ осно¬ 

ванію БЕГ, шакъ всѣ призмы въ пирамидѣ 

АВССг ко всѣмъ призмамъ равномногимъ въ 

"яраѵіидѣ БЕГИ. 

Ноелику ВО равна ОС, и АЕ равна ЕС, 

”^0 АВ параллельна къ ОЕ*; посему гпре- 

угольникъ АВС подобенъ треугольнику ЕОС*. 

^^ощоііу же и треугольникъ БЕГ подо- 

^®иъ треугольнику КѴГ. И поелику прямая 
* * 
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ВС есть двукратная прямой СО, и 5;р 

дкукрагпиая прямой ГѴ^ то какъ ВС къ 

СО, такъ ЕР къ РѴ. Но изъ ВС, СО на¬ 

писаны подобныя и подобно по.ложенныд 
прямолинейныя фигуры АВС, ЕОС* а изъ 

ЕР, РѴ подобныя и подобно положенныя 

прямолинейныя фигуры ЮЕР, Е.РѴ; посему 

какъ шреуго-лышкъ АВС къ гпреутолыіику 

ЕОС, такъ треугольникъ БЕР къ піре- 

*22,ѵі. угольнику Е.ѴР*5 и премБненіемъ, какъ 

треугольникъ АВС къ треугольнику ВЕГ, 

такъ треугольникъ ЕОС къ треугольнику 

В.РѴ*. Но какъ треугольникъ ЕОС къ тре¬ 

угольнику Е.РѴ, такъ призма, коея осно¬ 

ваніе треугольникъ ЕОС противу.лежаіцій 

треугольнику РМN, къ призмБ, коея осно¬ 

ваніе треугольникъ Е.ѴР противулежащій 

♦лемма, треугольнику іЗТІІ*: посему и какъ піре- 

уго.\ьникъ АВС къ треугольнику БЕР, піакъ 

призма, коея основаніе треуго.гьникъ ЕОС 

противулежащій треуго.лыіику РМ]\, 

призмБ, коея основаніе треугольникъ 

=*іі,ѵ. противулежащій треугольнику 5ТІІ*. П по¬ 

елику двБ призмы въ пираѵшдБ АБСС сушь 

взаимно равны • а и двБ призмы въ пи 

рамидѣ БЕРН взаимно равны: пю 
призма, коея основаніе параллелогра’И''* 

КЕОВ противулежащій прямой МР, къ 
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цф, коея основаніе треугольникъ ЬОС про- 

^лив^лежаIЦІй треугольнику РЛШ, такъ 

лризма , коея основаніе параллелограммъ 

Е^КV проггіивулежащій прямой 811, къ приз- 

пЪ, коея основаніе треугольникъ ЕѴГ про- 

іпивз'лежащій треугольнику 8X1X5 и сово¬ 

купленіемъ, какъ призмы КВОЬМР, ЬОСМДТ 

къ призмѣ ХОСМ]\Р, такъ призмы ^ЕVЕ8^, 

КѴГ8ТІХ къ призмѣ КѴР8ТІІ*; и премѣне- *і8.ѵ. 

темъ, какъ призмы КВОЬМР, ЬОСРЛШ 

къ призмаліъ ^ЕVВ8^, В.ѴЕ8ТІХ, такъ приз¬ 

ма ЕОСЛШР къ призмѣ ВѴР8ТІХ*. Но до- ♦ібаѴ. 

казано , что какъ призма ЕОСІѴШР къ приз¬ 

мѣ КѴГ8Х'ІІ, такъ основаніе ЕОС къ осно¬ 

ванію В^"Е, и такъ основаніе АВС къ осно¬ 

ваніе БЕЕ: посему кадгь основаніе АВС къ ос¬ 

нованію БЕГ, такъ двѣ призмы въ пирамидѣ 

АВСС къ двумъ призмамъ въ пирамидѣ БЕГИ. 

Естьли каждучо изъ произшедшихъ пирамидъ 

РЛШС,81ХТН раздѣлимъ такимъ же образомъ: 

піо будетъ, какъ основаніе РМК къ основанію 

80Т, такъ двѣ призмы въ пирамидѣ РАШС 

Кь двуаіъ призмамъ въ пирамидѣ 8ЕГТН, Нд 

Какъ основаніе РАШ къ основанію 81ХТ, 

•Пакъ основаніе АБС къ основанію БЕЕ: 

••оселіу какъ основаніе АВС къ основанію 

^ЕР, такъ двѣ призмы въ пирамидѣ АВСС 

двумъ призмамъ въ пирамидѣ БЕГИ, 
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и такъ двѣ призмы въ пирамидѣ РМІЧС 

двуліъ призмамъ въ пирамидѣ 81ІТЦ, и такъ 

всѣ четыре ко всѣмъ четыремъ. Сіе 

докажется и о призмахъ , кои произойду 
отъ раздѣленія пирамидъ АКЬР, Ю^I{8 

вообще о всѣхъ призмахъ равномногихъ. 

Лемма. Ліы докажемъ слѣдующимъ обра¬ 

зомъ ^ что какъ треугольникъ РОС къ 

треугольнику ЕѴР, такъ призма, коея 

основаніе треугольникъ РОС противуле- 

жащій треугольнику РМК, къ призмѣ, коея 

основаніе треугольникъ КѴГ прошивуле- 

жащій треугольнику 8ТРГ. 

Вообрази , что въ тѣхъ асе фигурахъ 

отъ точекъ О, Н проведены перпендиіиѵяр)- 

і|ыя прямыя къ плоскостямъ треугольниковъ 

АВС, ВЕГ ; то сіи прямыя будутъ равныя, 

ибо пирамиды предполагаются равновысош- 

ііыми. Поелику же и прямая СС и перпен¬ 

дикулярная прямая отъ точки С проведен¬ 

ная , разсѣчены параллелъными плоскостя¬ 

ми АВС, РЛШ: шо онѣ разсѣкаются про- 

•17,XI. порціонально*. Но прямая ОС разсѣчена 

по поламъ въ ]\ плоскостію РМN: посему ^ 
проведенная отъ точки С перпендику-’ѵяр" 

пая прямая къ плоскости АВС, разсѣчена 

по поламъ плоскостію РМЙІ. Нопіому " 
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проведенная ошъ точки Н перпендикуляр¬ 

ная кг> плоскости БЕГ, разсѣчена по по- 

плоскостію 5ТГГ. Но проведенныя отъ 

(} II перпендикулярныя къ плоскостямъ АБС, 

СЕР суть взаимно равны ^ посему и про- 

^рденныя отъ треугольниковъ РЛШ, 8ТІТ 

перпендикулярныя къ треугольникамъ АВС, 

рііГ взаимно равны ^ а посему и призмы, 

имѣющія основаніями треугольники ЕОС, 

ДУГ пропіивулржащіе треугольникамъ РМК, 

5X0 , суть равновысотиыя : слѣдственно 

параллелепипеды дописанные изъ сказанныхъ 

призмъ, будучи равновысошные, суть взаим¬ 

но какъ основанія*^ чего ради и половины *32,ХІ. 

суть какъ половины, то есть: основанія 

ШС, Е\Т суть взаимно какъ сказанныя 

призмы, ч. И д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ У. 

Пирамиды, имѣющія треугольныя осно¬ 

ванія и туже высоту, суть взаимно какъ 

Основанія. 

Пирамиды , коихъ основанія треугольники 

^ЬС,БЕР, а вершины точки О, Н, пусть 

будутъ имѣть туже высоту. Говорю , что 

Какъ основаніе АБС къ основанію БЕГ, такъ 

Пирамида АВСе къ пирамидѣ БЕГИ. 
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Ибо, естьли не будетъ какъ основаніе АВс 
къ основанію БЕГ , такъ пирамида АВСС 

къ пирамидѣ БЕРН; то будетъ какъ ос¬ 

нованіе АВС къ основанію БЕГ, такъ пира 

МИДа АВСС къ нѣкоему тѣлу, или меньше.м_у 

пирамиды БЕГИ , или большему. Пусть 

вопервыхъ, балетъ къ меньшему, тѣлу X. 

Раздѣли пирамиду БЕРН на двѣ пирамиды 

взаимно равныя и подобныя цѣлой, и на 

•3. двѣ равныя призмы*: піо сіи двѣ призмы 

*3. суть больше половыны цѣлой пирамыды*. 

И еще, пирамиды произшедшія отъ сего 

раздѣленія , раздѣли такимъ же образомъ; 

сіе же и всегда пусть будетъ дѣлаемо , пока 

отнимутся нѣкія пирамиды отъ пирамиды 

БЕРН , кои будутъ меньше избытка пи- 

і,Х. рамиды БЕРН предъ тѣломъ X*. Пусть 

отнимутся ; и пусть онѣ будутъ, на 

примѣръ, пирамиды Б^Е.8, 8ТІІН: пю 

остальныя призмы въ пирамидѣ БЕРН суть 

больше тѣла X. Раздѣли же и пирамиду 

АВСС такимъ же образомъ , таігъ чтобъ 

призмы въ оной были равпомногія призмамъ 

въ пирамидѣ БЕРН. 

Посему каігъ основаніе АВС къ основа¬ 

нію БЕР, такъ призмы въ пирамидѣ АБ^^ 

*4. къ призмамъ въ пирамидѣ БЕРН*. Но 
основаніе ЛВС къ основанію БЕГ, піакъі 
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ло положенію у пирамида АВСС къ тѣлу X; 

посему какъ пирамида АВСС къ тѣлу X, 

піакъ призмы въ пирамидѣ АВСО къ призмамъ 

въ пирамидѣ БЕРН*; и премѣненіемъ,какъ пи-*іі,ѵ, 

рамида АВССг къ призмамъ, кои въ ней , такъ 

іпѣло X къ призмамъ въ пирамидѣ БЕРН*. *і6,ѵ. 

Но пирамида АВСС больше призмъ, кои въ 

ней у посему и тѣло X больше призмъ, кои 

вь пирамидѣ БЕРН: Оно же и меньше ; что 

невозможно. Чего ради не будетъ какъ осно¬ 

ваніе АВС къ основанію БЕГ, такъ пира¬ 

мида АВСС къ нѣкоему тѣлу меньшему 

пирамиды БЕРН. 

Подобно докажемъ , что не будетъ какъ 

основаніе БЕР къ основанію АВС, такъ пира¬ 

мида БЕРН къ нѣкоему тѣлу меньшему пи¬ 

рамиды АВСС. 

Говорю же, что и не будетъ какъ основаніе 

АВС къ основанію БЕГ, такъ пирамида АВСН 

къ нѣкоему тѣлу большему пирамиды БЕРН. 

Ибо, естьли возможно, п^^сшь будетъ къ 
большему, тѣлу X. Посему , преложешемъ*,*оп.14,Г. 

какъ основаніе БЕГ къ основанію АВС, такъ 

Шѣло X къ пирамидѣ АВСС. Но какъ тѣ¬ 

ло X къ пирамидѣ АВСС, такъ пирамида 

ВЕРН къ нѣкоему тѣлу меньшему пира- 

®>иды АВСС, по доказанному предъ симъ: 

Посему какъ основаніе БЕГ къ основанію 
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АБС, гпакъ пирамида БЕГИ къ иЬкоем^г 
тѣлу меньшем^' пирамиды АБСС; чпіо цо 
доказанному, нелѣпо : посему не будсп^ц^ 

какъ основаніе АБС къ основанію БЕГ^піакъ 
пирамида АБСС къ нѣкоему тѣлу большему 
пирамиды БЕГИ. А доказано, что и ни къ 
меньшему; чего ради какъ основаніе ЛБС 
къ основа ПІЮ БЕЕ, такъ пирамида АВСС кь 
пирамидѣ БЕРН. 

Ишакъ пирамиды, имѣющія, и пр. ч. и д,н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ГІ. 

Пирамиды , имѣющія туже высоту и мно¬ 

гоугольныя основанія, сушь взаимно какъ 
основанія. 

Пирамиды , коихъ основанія многоуголь¬ 

ники АБСБЕ, ГСНКЕ, а вершины точки М, 

К, пусть будутъ имѣть туже высоту. 

Говорю , что какъ основаніе АБСБЕ къ 
основанію ГСНКЕ, такъ пирамида АБСБЕМ 
къ пирамидѣ ГСНКЦ>[. 

Раздѣли основаніе АБСБЕ на треуголь¬ 

ники , АБС, АСБ, АБЕ^ и основаніе ГСН КБ 
на треугольники ГСН, ГНК, ГКЕ; и во¬ 
образи на каждомъ изъ сихъ треугольниковъ 

пирамиды равіювысотныя цѣлымъ пира¬ 
мидамъ. 
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Поелику какъ треугольникъ АВС къ тре¬ 

угольнику АСБ, шаііъ пирамида АВСМ къ 

рирамидѣ АСБМ*: то, совоііупленіемъ, какъ*5. 

пірапеція АВСБ къ треугольнику АСБ, такъ 

пирамида АВСБМ къ пирамидѣ АСБМ*. Но*і8,ѵ, 

ракъ шреугольникъ АСБ къ піреуі ельнику 

4ВЕ , такъ пирамида АСБМ къ пирамидѣ 

ДБЕМ*: посему, раьномѣстно, какъ основа-•&. 

иіе АВСБ къ основанію АБЕ, такъ пирамида 

АБСБМ і\Ъ пирамидѣ АБЕМ"; а посему, сово- 

куплен'іемъ, какъ основаніе АВСБЕ къ осно¬ 

ванію АБЕ, такъ пирамида АВСБЕМ къ 

пирамидѣ АБЕМ. Потому же , какъ основаніе 

ГОНКЕ къ основанію РКЕ, такъ пирамида 

ГОНК^N къ пирамидѣ ГКЕ!>[. Н поелику двѣ 

пирамиды АБЕМ, РК^N имѣютъ треуголь¬ 

ныя основанія и туже высоту: то какъ 

основаніе АБЕ къ основанію ГКЕ, такъ пи¬ 

рамида АБЕМ къ пирамидѣ ГК^N*. Ишакъ, 

поелику какъ основаніе АВСБЕ къ основанію 

АБЕ, такъ пирамида АВСБЕМ къ пирамидѣ 

АБЕМ; и какъ основаніе АБЕ къ основанію 

ГКЕ такъ пирамида АБЕМ къ пирамидѣ ГК^N: 

шо, равномѣстно, какъ основаніе АВСБЕ къ 

Основанію ГКЕ, такъ пирамида АВСБЕМ къ 
Пирамидѣ РКЕК*. Но какъ основаніе 1КЕкъ*22,ѵ. 

основанію ГОНКЕ, такъ пирамида ГКЕК къ 

Пирамидѣ ГСНКЕІ\ : посему, равиоыѣсшно, 
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какъ основаніе АВСБЕ къ основанію РСІІК^ 

такъ пирамида АБСБЕМ къ пирами ѣ 

ГСИКЕК. 

Итакъ пирамиды, имѣющія, и пр. ч. и д. р 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ VII. 

Всякую призму , имѣющую шре^тольное 

основаніе , раздѣлягпь можно на три пира¬ 

миды равныя взаимно, имѣющія треуголь¬ 

ныя основанія. 

Пусть будетъ призма, коея основаніе 

треугольникъ АВС противулежащій піре- 

угольнику БЕГ. Говорю, что призму 

АВСБЕГ раздѣлипіь можно на три пира¬ 

миды равныя взаимно, имѣющія треуголь¬ 

ныя основанія. 

Протяни ББ, ЕС, СБ. 

*опр.іЗ,хі. Поелику АВЕБ есть параллелограммъ*, 

а ВБ его поперечникъ ^ то треугольникъ 

♦34Д- АВБ равенъ треугольнику ЕБВ*: посему 

пирамида , коея основаніе треугольникъ АВВ 

а вершина точка С, равна пирамидѣ , коея 

основаніе треугольникъ ЕБВ и вершина 

•5. точка С*. Но пирамида , коея основаніе 

треугольникъ ЕБВ а вершина точка 
есть гпаже что и пирамида, коея основаніе 

*еп.іо,XI. треугольникъ ЕБС а вершина точка Б*: 
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днѣ содержатся піЪліиже плоскостями : по- 

^.сліу и пирамида , кося основаніе треуголь¬ 

никъ АВБ а вершина точка С , равна пи- 

раѵіид’Ѣ, коея основаніе треугольникъ ЕВС 
а вершина точка В. Еще же , поелику ГСВЕ 

есть параллелограммъ*, а СЕ его попереч- *опр.іЗ,ХІ, 

никъ 5 піо треугольникъ ЕСР равенъ тре¬ 

угольнику СВЕ: посему пирамида, коея осно¬ 

ваніе треугольникъ ВЕС а вершина точка 

р, равна пирамидѣ, коея основаніе треу¬ 

гольникъ ЕСГ и вершина точка В*. А до- *5. 

казано, что пирамида, коея основаніе тре¬ 

угольникъ ВСЕ а вершина точка В , равна 

пирамидѣ, коея основаніе треугольникъ АВВ 

а вершина точка С: посему и пирамида, коея 

основаніе треугольникъ СЕР а вершина 

точка В, равна пирамидѣ , коея основаніе 

треугольникъ АВВ а вершина точка С. 

Итакъ призма АВСВЕР раздѣлена на три 

шіралшды равныя взаимно, идіѣюіція треу¬ 

гольныя основанія. И поелику пирамида, коея 

основаніе треугольникъ АВВ а вершина 

точка С, есть таже что и пирамида, коея 

Основаніе треугольникъ САБ а вершина точ¬ 

ка В*, ибо онѣ содержатся шѣ-миже плос-*огі.іо,Хь 

Костями 5 пирамида же , коея основаніе тре¬ 

угольникъ АВВ а вершина точка С, есть, 

Чо доказанному, третья чаешь призмы. 
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коея основаніе треугольникъ АВС прощцву 
лежащій треугольнику ВЕР: чего ради ^ 

пирамида, коея основаніе іпреутолышкъ 

а вершина точка Б, есть третья часиіь 
призмы, имѣющей тоже основаніе, 

есть треугольникъ АВС противулежащій 
треугольнику БЕГ. ч. и д. н. 

Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ, что вся¬ 

кая пирамида есть третья часть призмы, 

имѣющей тоже основаніе и одинакую высо¬ 

ту. Ибо, есшьли основаніе призмы будетъ 

и другая какая либо прямолинейная фигура, 

ПЮИ ироніи вулежащая основанію будетъ ей 

*оп,іЗ,хі. равная и подобная*; и сію призму можно 

раздѣлишь на призмы , имѣющія тре¬ 

угольныя основанія и прош иву лежащія шре- 

уго.льникамъ. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ VIII. 

Подобныя пирамиды , имѣющія треуголь¬ 

ныя основанія, суть взаимно въ утроен¬ 

номъ отношеніи сходственныхъ сторонъ. 

Пусть будутъ подобныя и подобно по¬ 

ложенныя пирамиды, коихъ основанія сушь 

треугольники АВС, БЕР, а вершины точки 

С, Н. Говорю у что Пирамида АВСО къ ѣ*** 
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рамиД® СЕРН имѣетъ утроенное отноше- 

діе прямыя ВС къ ЕР. 

Дополни параллелепипеды БОМЕ, ЕН^Р. 

Доелику пирамида АВСО подобна пира¬ 

мидѣ ВЕРН: шо* уголъ АВС равенъ углу 

РЕГ, и уголъ СВС углу ПЕР, а уголъ АВО 

углу НЕН^ и какъ АБ къ БЕ, такъ ВС 

къ ЕРу и такъ ВС къ ЕН. Итакъ, по¬ 

елику какъ АВ къ БЕ, такъ ВС къ ЕР, и 

сіи пропорціональныя стороны суть око¬ 

ло равныхъ угловъ: то параллелограммъ 

БМ подобенъ параллелограмму Е^. Потому 

же параллелоДралімъ ВN подобенъ параллело- | 

грамму ЕК, и параллелограліліъ БК паралле¬ 

лограмму ЕО. Чего ради три параллело¬ 

грамма ВДІ, ВК, ВN подобны тремъ парал¬ 

лелограммамъ Е^, ЕО, ЕВ. Но три парал¬ 

лелограмма МВ, ВК, ВN равны* и ііодоб-»24,хі. 

ны тремъ прочимъ противулежаіцимъ^ а и 

Гори параллелограмма Е^, ЕО, ЕВ равны и 

Подобны тремъ прочимъ прошивулежащимъ: 

итакъ параллелепипеды ВСМЕ, ЕН()Р со¬ 

держатся плоскостями подобными и равно- 

*іногими ; а посему йараллелепипедъ БОМЕ 

Подобенъ параллелепипеду ЕНС^Р*. Но по-*оп.д,ХГ. 

■^обные параллелепипеды суть взаимно въ 

У'тіроенномъ отношеніи сходственныхъ сто¬ 

ронъ*; посему параллелепипедъ ВСМЕ къ па- *33,хг. 
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^ раллелепит!ду Еи^Р имѣетъ утроенное 

ношеніе, сходственной стороны ВС къ сход, 

ственной сторонѣ ЕР. Но какъ параллелепи¬ 

педъ ВСМЕ къ параллелепипеду ЕН^Р, щакъ 

пирамида АВСС къ пирамидѣ ВЕРН' 

Пирамида есть шестая часть паралле¬ 

лепипеда , потому что призма, то есть 
половина параллелепипеда, есть трекратная 

•7. пирамиды*: посему пирамида АВСС къ пира¬ 

мидѣ БЕРН имѣетъ утроенное отношеніе 

прямыя ВС къ ЕР. ч. и д. н. 

Слѣдствіе. Изъ сего явствуетъ, чтог 

Подобныя пирамиды , имѣющія многоуголь¬ 

ныя основанія, суть взаимно въ утроен¬ 

номъ отношеніи сходственныхъ сто¬ 

ронъ. Ибо сіи пирамиды можно раздѣ.мнпь 

на пирамиды , имѣющія треугольныя осно¬ 

ванія * потому что основанія, кои суть 

«'оп.іЗ>Хі. подобные многоугольники*, можно раздѣ¬ 

лить па треугольники равиомногіе , взаим¬ 

но 'подобные у и пропорціональные симъ 

*2о',Ѵ'і. многоугольникамъ*. Посему какъ одна изъ 

имѣющихъ треугольное основаніе пирамидѣ» 

кои въ первой пирамидѣ, къ одной изь 

имѣющихъ треугольное основаніе пирамид’'» 

кои во второй пирамидѣ, такъ всѣ имѣюіЧ’’’ 

треугольное основаніе пирамиды, 
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рервой, ко всѣмъ имѣющимъ треугольное 

основаніе пирамидамъ , кои во второй*, то *із,Ѵ. 

есгпь; такъ первая изъ пирамидъ имѣющихъ 

многоугольное основаніе , ко второй изъ 

пирамидъ имѣющихъ многоугольное же осно- 

вавіе. Но іпѣ пирамиды , шо есть имѣющія 

піреугольныя основанія , суть взаимно 

въ утроенномъ отношеніи сходственныхъ 

сторонъ: чего ради и сіи пирамиды, то 

есть имѣющія многоугольныя основанія , 

суть взаимно въ утроенномъ отношеніи 
сходственныхъ сторонъ*. (д5). 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ IX. 

Равныхъ пирамидъ , имѣющихъ основанія 

треугольныя, основанія сутоь обратно про¬ 

порціональны высотамъ: М которыхъ пи¬ 

рамидъ , имѣющихъ основанія треутольныя, 

впнованія обратно пропорціональны высо- 

Шамъ, тѣ суть равныя. 

Пусть будутъ равныя пирамиды, и.мѣ- 

гпреугольныя основанія АВС, НЕЕ, а 

®®ршины точки С, Н. Говорю, что пирамидъ 

^ВСС, ВЕРН основанія суть обратно пропор- 

Ч'оналыіы высотамъ; то есть, какъ основа- 

««е АВС къ основанію ВЕР, такъ высота 

^‘’рамиды ВЕРН къ высотѣ пираліиды АВССг. 

Н 

I 
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Дополни параллелепипеды ВСДІЬ^ ЕНдр 

Поелику пирамида АВСС равна нирами^^* 

БЕРН; а параллелепипедъ БОМЕ есть щр 

8. стикратный пирамиды АВСС’^, и параддр 

лепипедъ ЕП^Р шестикратный же пира¬ 

миды БЕРН : то параллелепипедъ ВСМ^ 

равенъ параллелепипеду ЕНдР. А равныхъ 

параллелепипедовъ основанія суть обратно 

*'34>ХІ. пропорціональны высотамъ*: поседіу какъ 

основаніе ВМ къ основанію Ед , такъ высо¬ 

та параллелепипеда ЕНдР къ высотѣ па¬ 

раллелепипеда ВСМЕ. Но какъ основаніе 

ВМ къ основанію Ед, такъ треугольникъ 

’ю,!/". АВС къ треугольнику БЕР*: посему какъ 

треугольникъ АВС къ треугольнику ВЕР, 

такъ высота параллелепипеда ЕНдР къ 

=»іі,У. высотѣ параллелепипеда ВСМЕ*. Но высота 

параллелепипеда ЕНдР есть таже чпіО и 

пирадіиды БЕРН, а высота параллелепп- 

псда ЬСМЕ піаиге что и пирамиды АВСС: 

поседіу какъ основаніе АВС къ основанію 

БЕР, такъ высота пирамиды БЕР^Н къ 

высотѣ пирадіиды АВСС. И такъ пира¬ 

мидъ АВСС, БЕРН основанія суть обратно 

пропорціональны высотадіъ. 

Но пусть будутъ пирадшдъ АВСС, БЕРН 

основанія обратно пропорціональны высо- 

тадіъ • то есть , какъ основаніе 
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цъ основанію ВЕГ, такъ высота пирамиды 

рЕГИ къ высотѣ пирамиды АВСО. Говорю , 

1)11)0 пирамида АВСС равна пирамидѣ ВЕРН. 

Ибо, сдѣлавъ тоже строеніе, поелику какъ ^ 
1 основаніе АВС къ основанію ВЕГ,такъ высота Ідарамиды ВЕГН къ высотѣ пирамиды АВСС; 

а какъ основаніе АВС къ основанію ВЕГ, 

такъ параллелограммъ ВМ къ параллело¬ 

грамму Е^: то какъ параллелограммъ ВМ къ 

параллелограмму Е^,такъ высота пирамиды 

РЕГН къ высотѣ пирамиды АВСС. Но высо¬ 

та пирамиды ВЕГН есть таже что и парал¬ 

лелепипеда ЕН^Р, а высота пирамиды АВСС 

таже что и параллелепипеда ВСМЕ: посему 

какъ основаніе ВМ къ основанію Е^, такъ 

высота параллелепипеда ЕН^Р къ высотѣ 

парал-лелепипеда ВСМЕ. А которыхъ парал¬ 

лелепипедовъ , основанія обратно пропор- 

I Ціональны высотамъ,піѣ сушь равные*; посе- *347ХТ. 

Му параллелепипедъ ВСМЕ равенъ параллеле¬ 

пипеду ЕН^Р. Но пирамида АВСС есть ше¬ 

стая часть параллелепипеда ВСМЕ, а пи¬ 

рамида ВЕГН шестая же часть параллеле¬ 

пипеда ЕН^Р; чего ради пирамида АВьС 

равна пирамидѣ ВЕГН. 

Ищакъ равныхъ, и проч.' Ч. И д. н. (дб^. 

I 
* « 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ X. 

Всякій конусъ есть третья часть 

линдра, имѣющаго тоже основаніе и 

вную высоту. 

Пусть илгВютъ конусъ и цилиндръ ітіоже 

основаніе ^ кругъ АВСБ, и равную высош\. 

Говорю, что конусъ есть третья часть 

цилиндра^ то есть, цилиндръ есть тре- 

краігіный конуса. 

Ибо, буде цилиндръ не есть трекратный 

конуса 5 гпо онъ будетъ, или больше или 

меньше нежели трекратный конуса. П^^спіь, 

вопервыхъ, будетъ больше нежели тре- 

краганый. 

=^6ііѴ. Въ кругѣ Авен впиши квадратъ АБСВ*: 

то квадратъ АВСЮ бо.льше половины кр^га 

АВСВ. На квадратѣ АВСБ возставь призму, 

равновысогпную цилиндру: шо сія призма 

будетъ больше половины цилиндра. Ибо, 

есгаьли около круга АВСВ опишемъ квадрантъ; 

то квадратъ вписанный будетъ половина 

квадрата описаннаго: И еспіьли восіпавимъ на 

нихъ призмы равновысотныя, то ешь па- 

рал.лелепипеды ; а параллелепипеды , имѣ" 

юіціе туже высоту, суть взаиліно какъ 

*32,хі. основанія*: посеѵіу призма , возставленная 

на квадратѣ АВСБ, есть половина призмъ», 
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лозсгпавленной на квадратѣ о’писаііномъ око- 

\0 круга АБСБ: Но цилиндръ есть меньше 

Лризмы, возставленной на квадратѣ описан- I домъ около круга АВСЮ: слѣдственно призма, 

возставленная на квадратѣ АВСБ и равно- 

высошная цилиндру , есть больше половины 

цилиндра. Раздѣли дуги АВ, ВС, СЮ, ЮА 

по поламъ въ точкахъ Е, Г, С, Н* и про¬ 

гляни АЕ, ЕВ, ВГ, ГС, СС, СЮ, ЮН, НА: то 

каждый изъ треугольниковъ АЕВ, ВГС, ССЮ, 

ША больше половины отрѣзка круговаго, 

въ коемъ онъ помѣщенъ, какъ доказано 

' выше*. На каждомъ изъ треугольниковъ *въ2. 

АЕВ , ВЕС , ССЮ , ЮНА возставь приз.мьі 

равновысошныя цилиндру; то каждая изъ 

сихъ призмъ больше половины объ¬ 

емлющаго оную опцзЪзка цилиндра. Ибо, 

^ есгаьли чрезъ точки Е, Г, С, Н проведемъ 

параллельныя прямыя къ АВ, ВС, СЮ, ЮА, и 

Па АВ, ВС , СЮ, ЮА дополнимъ параллело¬ 

граммы , и на нихъ, возешави-мъ параллеле** 

Пинеды равновысотные цилиндру, то приз- 

'''ы, кви на треугольникахъ АЕВ, ВГС, ССЮ, 

^^ІА , будутъ половины каждаго изъ сихъ 

'^праллелепипедовъ: Но отрѣзки цилиндра 

Путь меньше сихъ же параллелепипедовъ: по- 

'п^'У призмы, кои на треугольникахъ АЕВ, 

ССБ, ННА , суть больше половины 

I 
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соотвѣтствующихъ отрѣзковъ цилиндра 

Естьли дее и оставшіяся дуги будемъ раздѣ¬ 

лять по поламъ,и протягивать прямыя, и на 

произшедшихъ треугольиикахъ возставлять 

призмы равновысотныя цилиндру- и естьли 

сіе всегда будемъ дѣлать: то останутся 

наконецъ нѣкіе отрѣзки цилиндра, коц 

_ будутъ меньше избытка цилиндра предъ 

трекратнымъ конусомъ*. Пусть таковые 

останутся: и пусть сіи отрѣзки цилиндра 
будутъ «с на » АЕ, ЕВ, ВГ,ГС,ССг,СБ,БЦ, НА. 

Посему остальная призма, коея основа¬ 

ніе многоугольникъ АЕВГССПІІ а высота 

шаже что и цилиндра , больше трекрат- 

наго конуса. Но призма, коея основаніе 

мпогругольникъ АЕВГССБН, а высота таже 

что и цилиндрр, есть пгрекрагппая пирами¬ 

ды,коея основаніе ліногоуго.льникъ АЕВГССВН 

а вершина таже что и кону са*^ посему и 

пирамида , коея основаніе многоугольникъ 

АЕВГССПІІ а вершина та же что и конуса, 

болыпе конуса имѣющаго основаніемъ ВД 

АВСП: Она же п меньше , ибо крнусомъ оЬъ- 

смлется; что невозможно. Чего ради ЦИ" 

.ѵиндръ не больше нежели гпрекратііый кону са. 

Говорю же, чшо и ни меньше нежели шрс" 

кратный. Мбо, естьли возможно, пуспч* 
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цилиндръ будетъ меньше нежели трекрат- 

н^,1Й конуса : посему обратно конусъ есть 

больше нежели тгретья часгяч. цилиндра. 

Бъ кругѣ АВСБ впиши квадратъ АВСВ: 

^по квадратъ АВСВ больше половины круга 

дБСВ. На квадратѣ АВСБ возставь пирами¬ 

ду ,имѣюгцуго туже вершину что и конусъ; то 

сія пирамида будетъ больше половины конуса. 

Ибо, по доказанному уже,еспгіьли опишемъ око¬ 

ло круга АВСБ квадратъ; то квадратъ АВСБ 

сспіь половина квадрата описаннаго около се¬ 

го круга. И есгпьли на сихъ квадратахъ воз- 

сгааврмъ параллелепипеды , то есть призмы, 

равновысогпныя конусу’; гпо возставлен¬ 

ная на квадратѣ АВСБ будетъ половина 

возсшавленноіг на квадратѣ описанномъ 

около круга, ибо сіи параллелепипеды суть 

взаимно какъ основанія: А и третія ихъ ча¬ 

сти суть взаимно какъ основанія ; чего 

ради пирамида, коея основаніе квадратъ 

АВСБ, есть половина пирамиды, возстав¬ 

ленной на квадратѣ описанномъ около круга; 

Но пирамида, возставленная на квадратѣ 

Списанномъ около крута , больше конуса, ибо 

оііый объемлешъ; слѣдственно и пирамида , 

Коея основаніе квадратъ АВСБ а вершина 

Кіаже что и конуса, есть больше поло¬ 

жи ны конуса. Раздѣли дуги АВ, ВС, СБ, БА 
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по поламъ въ точкахъ Е, Г, С, Н; и протящ, 
АЕ, ЕВ, ВР, ГС, СС, СБ, БН, НА; 

каждый изъ шре^гольниковъ АЕВ, 

ССБ, БНА больше половины отрБзка 

коемъ помѣщается. Возставь на каждомъ игъ 

треугольниковъ АЕВ, ВЕС, СОБ, БНА пи¬ 

рамиды, имѣющія т\же вершину что и ко¬ 

нусъ ; то каждая изъ сихъ пирамидъ больше 

половины отрѣзка конуса объемлющаго ощи 

Есшьли же и оставшіяся дуги будемъ раз¬ 

дѣлять по поламъ , и протягивать прямыя, и 

иа произшедшихъ треугольникахъ возста¬ 

влять пирамиды, имѣющія туже вершин)- 

что и конусъ; и естьли сіе всегда будемъ 

дѣлать: гпо останутся наконецъ нѣкіе от¬ 

рѣзки конуса, кои будутъ меньше избытка 

конуса предъ третьею частію цилиндра*. 

Пусть таковые останутся; и пусть сіи оаі- 

рѣзки цилиндра буде тъ тѣ,кои на отрѣзкахъ 

АЕ, ЕВ, ВГ, ГС СС, СБ, БН, НА. Носему 

оста.хьная пирамида, коея основаніе много¬ 

угольникъ АЕВГССБН а вершина шаже что 

и конуса, есть больше нежели третья часть 

Цилиндра. Но пирамнда,коея основаніе много- 

уго.хьникъ АЕВГССБН а вершина шаже чпю 
Я конуса, есть третья часть призмы, коеЯ 

основаніе многоугольникъ АЕВГССБН, а вер- 

шина шаже что и цилиндра*: посему призм®; 
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кЬея основанщ многоугольникъ АЕВРССБН 

а высота таже что и цилиндра, есть 

бо.’'ьше цилиндра , коего основаніе кр_угъ ІдБСБ : Она же и ыеньяіе цилиндра, ибо* 

цилиндромъ объемлется^ что невозможно. 

Чего ради цилиндръ не меньше нежели 

шрекраіпный конуса. А доказано, что и 

ни больше нежели шрекрашный: посему 

цилиндръ есть трекратный конуса; я 

слѣдовательно коіцсъ есть третья часть 
цилиндра. 

Итакъ всякій конусъ есть, и пр. Ч. и д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XI. І Конусы и Цилиндры, им'Бюгціе туже вы¬ 

соту , с}^ть взаимно какъ основанія. 

Пусть конусы и цилиндры , коихъ осно¬ 

ванія суть круги АВСБ, ЕГСН, а оси КБ, 

М]Ѵ, и основаній поперечники АС, ЕО, 

имѣютъ туже высоту. Говорю, что какъ 

*!ругъ АВСБ къ кругу ЕГОН, такъ конусъ 
АІ къ конусу ЕN. 

Ибо , естьли не такъ; то бу'детъ какъ 

■ ^'ругъ АВСБ къ кругу ЕРОН, такъ конусъ 

къ нѣкоему тѣлу, или меньшему конуса 

или большему. Пусть■бу^детъ,вопервыхъ. 

Меньшему, тѣлу О; и пусть будешь 
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избытокъ конуса ЕК предъ тѣломъ О 

равенъ тѣлу У: посему конусъ ЕК равсцъ 

тѣламъ О, У. 

Бъ кругѣ ЕГСН впиши квадратъ ЕРСІБ^ 

то сей квадратъ больше половины круга. 

На квадратѣ ЕГСН возставь пирамиду ра- 

вновысогпную конусу; то с'ш пирамида боль¬ 

ше половины конуса. Ибо, естьли опишемъ 

около круга ЕГСН квадратъ , и есіпьли на 

семъ квадратѣ возставимъ пирамиду піа- 

кожъ равновысотную конусу; то пирамида 

впи.саная будетъ половина пирамиды опи- 

писанной, ибо онѣ суть взаимно какъ осно- 

ващя=і: Но конусъ меньше пирамиды описан¬ 

ной ; посему пирамида, воея основаніе 

квадратъ Е1ГСН а вершина таже что и кону¬ 

са , есть больше половины конуса. Раз¬ 

дѣли дуги ЕГ, ГС, СН, НЕ по поламъ въ 

точкахъ Р, ^, Б, 8; и протяни НР, РЕ, 

Е^ , ^Г , ГБ, БС, С8, 8Н : то каждый изъ 

треугольниковъ НРЕ, Е^Г, ГБС, С8Н есть 

больше половины отрѣзка, въ коемъ онъ 

пойіѣщастся. Возставь на каждомъ изъ тре¬ 

угольниковъ НРЕ, Е^Г, ГБС, С8Н пирами¬ 

ды равновысогппыя коііусу;то каждая изъ сихъ 

іПірамидъ больше половины отрѣзка конуса 

объемлющаго оную. Есшьли же и оставшіяся 

дуги будемъ раздѣ.7ѵягпь по поламъ, и прогня- 
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Гіісать прямыя, и на каждомъ изъ произшед- 

щихъ треугольниковъ возставлять пира¬ 

миды равновысошныя конусу; и естьли сіе 

всегда будемъ дѣлать : то останутся на¬ 

конецъ пВкіе оіпрѣзки конуса , кои будетъ 

меньше тѣла У*. Пусть таковые оста- *і,х. 

нушся 5 и іцсть сіи отрВзки конуса 

будутъ тѣ , кои на отрѣзкахъ круга ПР, 

РЕ, Е^, ^Г, ЕЕ, КСг, С5, 811. Посему 

остальная пирамида, коея основаніе мио- 

го^^то-льникъ НРЕ^ГI».С8 а высота гла¬ 

же что и конуса , есть больше тѣла О. 

Въ кругѣ АВСВ впиши многоугольникъ 

ВТАІТЕѴСХ подобный многоугольнику 

НРЕ^ГК(^8 и подобно положенный; и на 

многоугольникѣ ЮТАІІВѴСХ возставь пира¬ 

миду равновысогануіо конусу АЕ. 

Поелику какъ квадратъ изъ АС къ 

квадрату изъ ЕС, такъ многоугольникъ 

ВТАІТВѴСХ къ многоугольнику НРЕ(^ГЕ.С8*; ” .>о.уі. 

и какъ квадратъ изъ АС къ квадрату изъ ** 

ЕС, такъ кругъ АВСБ къ кругу ЕГОН": то *2. 

Какъ кр}гъ АВСБ къ кругу ЕГОН, такъ 

Многоугольникъ БТАПВѴСХ къ многоуголь¬ 

нику НРЕ^ГВ.С8^ По какъ кругъ АВСБ къ*іі)Г. 

Кругу ЕЕСН, такъ конусъ АЕ къ тѣлу О; 

н какъ многоугольникъ БТАСВ^ СХ къ 

Многоугольнику ПРЕ(^ЕВ.С8, такъ пирамида. 
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коея основаніе многоугольникъ ЮТАІІВѴс^ 

а вершина точка Ь, къ пирамидѣ, 

основаніе ліногоугольникъ НРЕ^Гі{С8 ^ 

вершина точка К: посегіу какъ конусъ АВ 

къ тѣлу О, такъ пирамида , коея основа¬ 

ніе ліногоугольникъ БТАІТВѴСХ а вершина 

точка Ь , къ пирамидѣ, коея основаніе 

многоугольникъ НРЕ^Р^[^С8 а, вершина точ¬ 

ка К: а поселіу премѣиейіемъ, какъ конусъ 

АЕ къ пирамидѣ что въ немъ, такъ 

тѣло О къ пираліидѣ что въ конусБ 

ЕN. Но конусъ АЕ больше пиразіиды что 

въ незіъ ^ поселіу тѣло О больше пиразіи- 

ды что въ конусѣ ЕN: Оно же и ліень- 

ше 5 что нелѣпо. Чего ради не будешь 

какъ кр^утъ АБСБ къ кругу ЕГОН, такъ 

конусъ АЕ къ нѣкоеліу тѣлу меньшему 

конуса ЕХ. 

Подобно докажемъ, что ни какъ круг?» 

ЕГСН къ кругу АВСБ, такъ конусъ ЕN 

къ нѣкоему тѣлу меньшеліу конуса АЕ. 

Говорю же , что и не будетъ какъ кругъ 

АВСБ къ кругу ЕГСН, такъ конусъ АЕ къ нѣ- 

коеліу тѣлу большему конуса ЕМ. Ибо, еспіь- 

ли возможно, пусть будетъ къ большезіу, 

тѣлу О. Посему преліѣненіеліъ, какъ круть 

ЕГСН къ кругу АВСБ, такъ тѣ.\о О къ 

конусу АЕ. Но какъ тѣ.\о О къ конусу АЕ; 
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^^^акъ конусъ ЕN къ нѣкоему тѣлу мень¬ 

шему конуса АЕ: посему какъ кругъ ЕГОН 

къ кругу АВСВ, такъ конусъ ЕN къ тѣлу 

меньшему конуса АЬ; что , по доказан- 

і но му уже , невозлюжно. Посему не будетъ 

^ какъ кругъ АВСБ къ кругу ЕГСН, такъ ко- 

^ нзсъ АЕ къ нѣкоему тѣлу большему кону¬ 

са ЕГМ. А доказано, что и ни кь мень¬ 

шему : Чег© ради какъ кругъ АВСВ къ 

крзгу ЕГСН, такъ конусъ АЕ къ конусу ЕN. 

Но какъ конусъ къ конусу, такъ ци¬ 

линдръ къ цилиндру , ибо каждый каждаго 

есть трекратный*: посему круги АВСБ, «ю. 

ЕГОН суть взаимно какъ цилиндры на 

нихъ равновысЬтные конусамъ. 

Итакъ конусы и цилиндры, и проч. 

Ч. И д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XII. 

Подобные конусы и цилиндры суть взаим¬ 

но въ утроенномъ отношеніи поперечни¬ 

ковъ основаній. 

Пусть будутъ подобные конусы и ци¬ 

линдры, коихъ основанія круги АВСБ, ЕРСН, 

Поперечники же основаній ВБ, РІ1, а КЕ, 

оси конусовъ и цилиндровъ. Говорю, что 

Конусъ , коего основаніе кругъ АВСБ а вер- 
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шипа точка Ь, къ конусу, коего огнованіе 

кругъ ЕРСН а вершина точка К, имВеиц, 

утроенное отношеніе прямыя ВЮ къ ГН. 

Ибо , буде не имѣетъ конусъ АВСБВ къ 
кону'су ЕР01Ш утроеннаго отношенія пря¬ 

мыя ВБ къ I Н: то будетъ имѣть утроенное 

ихъ отношеніе конусъ АВСБЕ къ нѣкоему 

тѣлу, или меньшему конуса ЕРОНN, или 

большему. Пусть, вопервыхъ, имѣетъ къ 

меньшему, тѣлу О. 

•6,IV. Въ кругѣ ЕРСгі впиши квадраГпъ ЕРСН*: 

то квадратъ. ЕРСН больше половины кру¬ 

га ЕРСН. На квадратѣ ЕРСН возставь 

пираѵшду, имѣющую туже вершину что и 

конусъ: то сія пирамида будетъ больше 

ПО.ЛОВИНЫ конуса. Раздѣ.ли дуги ЕР, ГО, 

ОН, НЕ по поламъ въ точкахъ Р, В, 

и протяни ЕР, РР, Р^, ^0, СВ, ВН, Н5, 

5Е; гпо каждый изъ треугольниковъ ЕРР; 

Г^С, СВН, Н8Е будетъ больше половины 

каждаго изъ отрѣзковъ круга объемлю¬ 

щихъ оные. На каждомъ изъ треугольни¬ 

ковъ ЕРР, Р^С, СВН , Н8Е возставь 

пирамиды , имѣющія туже вершину что и 

конусъ; то каждая изъ сихъ пирамидѣ 

больше половины отрѣзка конуса объ¬ 

емлющаго оную. Есгпьли же и оставшіяся 

дуги будемъ раздѣляиіь по поламъ, и проШЯ' 
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гпвагпь прямыя^ и на каждомъ изъ произшвд-» 

шихъ треугольниковъ возставлять пирами¬ 

ды, имѣющія туже вершину что и конусъ; и 

естьли сіе всегда будемъ дѣлать: то 

останутся наконецъ нѣкіе отрѣзки кону¬ 

са , кои меньше избытка конуса ЕГСНN 

предъ тѣломъ О*. Пусть таковые останут- *і,х. 

ся; и пусть сіи отрѣзки конуса, будутъ 

тѣ, кои на отрѣзкахъ круга ЕР, РЕ, Г^, 

^(^, СЕ., ЕН, Н8, 8Е. Чего ради осталь¬ 

ная пирамида, коея основаніе многоуголь¬ 

никъ ЕРГ^СЕН§ а вершина точка N, есть 

больше тѣла О. Въ кругѣ АВСП впиши 

многоугольникъ АТВЕГСѴБХ подобный мно¬ 

гоугольнику ЕРГ^СЕН8 и подобно положен¬ 

ный; и на многоугольникѣ АТВЕСѴБХ 

возставь пирамиду , имѣющую туже вер¬ 

шину что и конусъ. Пусть будетъ ЕВТ 

одинъ изъ тре^тольниковъ содержащихъ 

Пирамиду , коея основаніе многоугольникъ 

АТВЕГСѴБХ а вершина точка Е; и КРГ 

Одинъ изъ треугольниковъ содержащихъ 

Пирамиду, коея основаніе многоугольникъ 

ЕРГ^СЕН8 а вершина точка X: и прогпя- 

ии КТ, МР. Поелику конусъ АВСБЕ по¬ 

добенъ конусу ЕГеНХ: то какъ ВБ къ ГН, 

Піакъ ось КЕ къ оси МХ*. Но какъ ВБ къ ГН, •опр.24»хі. 

ѣіакъ ВК къ ГМ: посему какъ ВК къ ГМ, 
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такъ КЬ къ МК** и премѣнеіііемъ ^ какъ Бі^ 

•і6,ѵ. къ КЬ, такъ ГМ къ МN*. И поелику у, д,^^ 

ВКЬ, ГМК взаимно равны, ибо суть пря_ 

мые ^ и стороны около сихъ равныхъ угловъ 

суть пропорціональныя: то треуголь- 

•б,Ѵі. никъ ВКЬ подобенъ треугольнику ГМ]Х* 

Еще же, поелику какъ ВК къ КТ^ такъ 

ГМ къ МР; и сіи прямыя суть около ра¬ 

вныхъ угловъ ВКТ, ГМР^ ибо углы ВКТ, 

ГМР суть равночастные четырехъ прямыхъ 

угловъ, кои при центрахъ К, М: то, по 

причинѣ, что стороны около равныхъ угловъ 

С} ть пропорціональныя, треугольникъ ВКТ 

•6,VI. подобенъ треугольнику ГМР*. Еще же, по¬ 

елику , по доказанному, какъ ВК къКЕ, такъ 

ГМ къ МN ■ но ВК равна КТ, а ГМ равна 

•7ип,Ѵ*РМ: то какъ КТ къ КЕ, такъ РМ къ ДШ. 

•И сіи пропорціональныя стороны сушь около 

равныхъ угловъ ТКЕ, РМN, ибо они прямые: 

итакъ треугольникъ ЕКТ подобенъ тре¬ 

угольнику ГмМР. ІТ поелику, по подобію тре¬ 

угольниковъ ЕКВ, NМГ, какъ ЕВ къ ВК, такъ 

ГуТ , къ РМ ^ а по подобію треугольниковъ 
ВКТ, ГМР , какъ КВ къ ВТ, такъ ДІГ къ 

ГР: то равномѣсгпно, какъ ЕВ къ ВТ, такъ 
•аз,Ѵ. КГ къ ГР*. Еще же, поелику, по подобіі® 

треугольниковъ ЕТК, NРМ, какъ ЕТ къ ТК^ 

такъ КР къРМ^ а по подобію треугольников!» 
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]чБТ у РМГ, какъ КТ къ ТВ, такъ МР 

51, РГ і гпо равномѣсппіо, какъ ЬТ къ ТВ, 

іпакъ КР къ РГ. А доказано, что какъ ТВ 

%ъЪЬ, такъ РР къ ГД'; посему равномѣсгпно^ 

какъ ТВ къ ВВ , такъ РД къ ДГ. Чего ради 

I стороны треугольниковъ ВТВ, ДРГ суть 

пропорціональныя: а посему треугольники 

ЬТВ, NРГ суть равноугольны*, слѣдственг- *5,ѵі. 

но и подобны. Ишакъ пирамида, коея основа¬ 

ніе треугольникъ ВКТ а вершина точка В, 

подобна пирамидѣ, коея основаніе треуголь¬ 

никъ ГМР а вершина точка N \ ибо сіи 

пирамиды содержатся равиомногими подоб¬ 

ными плоскостями. Но подобныя Пирамиды , 

имѣющія треугольныя основанія, суть вза¬ 

имно въ утроенномъ отношеніи сходствен¬ 

ныхъ сторонъ*: посему пирамида ВКТВ къ 

Пирамидѣ ГМРД имѣетъ утроенное от¬ 

ношеніе прямыя ВК къ ГМ. Естьли же точ¬ 

ки А, X, Ю, V, С, 11 соединимъ съ точкою К, 

а точки Е, 8, Н, В, С, ^ съ точкою М; 

п естьли на каждомъ изъ произшедшихъ 

Піреугольниковъ возставимъ пирамиды, имѣ- 

^ощія тѣже вершины съ конусами : то 

^•одобно докажемъ, что каждая изъ пира- 

*іидъ^ «кои на многоугольникѣ АТВІІСѴБХ», 

каждой соотвѣтствующей ей пирамидѣ, 

якои на многоуго.льиикѣ ЕРГ^(^I^Н5»уимѣе^пъ 

а5 

I 
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утроенное отношеніе сходственной сгпоро 

ны ВК къ сходственной ГМ,тоесгаь,прямыд 
ВБ къ РП, Но какъ одинъ предъидущ'іЙ къ од 

ноліу послѣдующему, такъ всѣ предъидущіе 

*і2,Ѵ. ко всѣмъ послѣдующимъ*; посему какъ пи¬ 

рамида ВКТВ къ пирамидѣ РМРN, такъ 

цѣлая пирамида, коея основаніе много¬ 

угольникъ АТВРГСѴБХ а вершина точка В 

къ цѣлой пирамидѣ, коея основаніе много¬ 

угольникъ ЕРГ^СНН8 а вершина точка Гі: 

слѣдственно и пирамида, коея основаніе 

многоз’^гольникъ АТВІІСѴБХ а вершина точ¬ 

ка Ь, къ пирамидѣ, коея основаніе много¬ 

угольникъ ЕРР^(^Е.Н8 а веріѣина точка N, 

имѣетъ утроенное отношеніе прямыя ВВ къ 

РН*. А по положенію, и конусъ, коего осно¬ 

ваніе кругъ АВСБ а вериіина точка Ь, къ 

тѣлу О имѣетъ утроенное отношеніе пря¬ 

мыя ВБ къ РН : посему какъ конусъ , коего 

основаніе кругъ АВСБ а вершина точка В, къ 

тѣлу О , такъ пирамида, коея основаніе 

многоугольникъ АТВВГСѴБХ а вершина точ¬ 

ка Е, къ пирамидѣ, коея основаніе много¬ 

угольникъ ЕРР^СКIГ8 а вершина точка 

а посему премѣненіемъ, какъ конусъ, коего 

основаніе кр^тъ АВСБ а вершина точка В> 

пирамидѣ что въ немъ,коея основаніе много¬ 

угольникъ АТВВГСѴБХ а вершина точка В; 



КНИГА двѣнадцатая. 38; 

іпакъ тѣло О къ пирамидѣ, коея основаніе 
многоугольникъ ЕРГ^ОШ^8 а вершина піоч^ 

на N. Но сказанный конусъ больше пирами¬ 

ды чшо въ немъ, ибо оную объемлетъ: по¬ 

сему и гдѣло О больше пирамиды, коея 
основаніе многоугольникъ ЕР^’^ОI{Н8 а вер¬ 

шина точка N1 Оно же и меньше ^ что 
невозможно. Чего ради конусъ, коего осно¬ 

ваніе кругъ АВСВ а вершина точка Ь, къ 
нѣкоему тѣлу, меньшему конуса, коего 
основаніе кругъ ЕГОН а вершина точка 
К, не имѣетъ утроеннаго отношенія прямыя 
ВВ къ ГН. 

Подобно докажемъ , что и конусъ ЕГСНН 
къ нѣкоему тѣлу меньшему конуса АВЕНЕ 

не имѣетъ утроеннаго отношенія прямыя 
ГН къ ВН. 

Говорю же , что конусъ АВЕНЕ къ нѣ- 

. коему тѣлу и большему конуса ЕГОНА не 
имѣетъ утроеннаго отношенія прямыя ВН 
Къ ГН. Ибо , буде возможно , пусть имѣетъ 
къ большему, тѣлу О. Итакъ, иреложеніемъ, 

тѣло О къ конусу АВЕНЕ имѣетъ утроенное 
отношеніе прямыя ГН къ ВН. Но какъ тѣло 
О къ конусу АВЕНЕ, такъ конусъ ЕЕОІЖ 
Кь нѣкоему тѣлу меньшему конуса АВЕНЕ»: ‘ 

Посему конусъ ЕГОНА къ нѣкоему тѣлу, 

Меньшему конуса АВЕНЕ, имѣетъ утроея- 

'лем.2. 

I 
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ное отношеніе прямыя ГН къ 

по доказанному уже, невозможно. Поселі_у^ 

конусъ АВСБВ къ нѣкоему тѣлу, боль 

шему конуса ЕГСНN, не имѣетъ утроеннаго 
отношенія Прямыя ВБ къ ГН. А доказано 

что и ни къ меньшему: Чего ради конусъ 

АВСВБ къ самому конусу ЕГСНІѴ имѣетъ 

утроенное отношеніе прямыя ВВ къ ГН. 

Но какъ Конусъ къ конусу , такъ цп- 

*іЬ,Ѵ. линдръ къ цилиндру*; ибо цилиндръ , игнѣю- 

іцій тоже основаніе съ конусомъ и высо¬ 

ту равную ) есть трекрагпный сего ко¬ 

нуса , поелику ,' по доказанному ^ всякій ко¬ 

нусъ есть третья часть цилиндра , имѣ- 

юіцаго тоже основаніе и равную высо¬ 

лю. ту*: чего ради и цилиндръ къ цилиндру 

имѣетъ утроенное отношеніе прямыя ВВ 

къ ГН*. 

Итакъ подобные конусы и ци.\индры, 

и проч. ч. и д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ XIII. 

Ежели цилиндръ пересѣченъ плоскосгпно 

параллельною къ прогпивулежагцимъ плос¬ 

костямъ: то изъ произшедшихъ цилин¬ 

дровъ будетъ какъ одинъ къ друі^оіму) 

такъ ось перваго къ оси вгпораго. 
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I Пусть цилиндръ АО будетъ пересѣченъ 

1 лараллельною къ проіпивулежащиліъ плос¬ 

костямъ АВ, СБ плоскостію ОН, встрѣ¬ 

чающею его ось ЕР въ точкѣ К. Говорю, 

I чгпо какъ цилиндръ ВО къ цилиндру СБ, 

такъ ось ЕК къ оси КГ. 

I Дродолжи ось ЕГ на обѣ стороны къ точ¬ 

камъ Е, и возьми сколько пиесшь прямыхъ 

КЕ равныхъ оси ЕК^ и сколько пиесгпь 

прямыхъ ГО, ОМ равныхъ оси ГК* и чрезъ 

шочки Е, N, О, М проведи плоскости парал¬ 

лельныя къ плоскостямъ АВ, СБ* и на плос¬ 

костяхъ проходящихъ чрезъ точки Е, N,0, М 

II около центровъ Е, К, О, М вообрази круги 

Р^, Е8, ТЕГ, ѴХ равные кругамъ АВ, СБ 5 

и еще вообрази цилиндры ^К, ИВ, БТ, ТХ, 

Поелику оси ЕN, КЕ, ЕК взаимно равны: 

то цилиндры ^В, КВ, ВС суть взаимно 

какъ основанія^: но основанія ихъ равны 5 *і 

посему и цилиндры ^К, КВ, ВС взаимно 

равны. Итакъ, поелику оси ЕХ, КЕ, ЕК 

кзаимно равны 5 и цилиндры ^К , КВ, ВС 

взаимно равны; и оси ЕN, NЕ, ЕК суть 

равнодіиогія цилиндрамъ ^К, КВ, ВС; пю 

‘СКОЛЬКО кратная есть ось ЕК оси ЕК, 

*^Шолько кратный есть и цилиндръ ^С ци- 

•'Пндра СВ. Подобно докажемъ , что сколь- 

Кратная есть ось МК оси КГ, столько 
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кратный есть и цилиндръ ХО Цилиндра 

СО. II естьли ось КЬ равна оси КМ, гпо 

и Цилиндръ ^С равенъ цилиндру СХ* и 

естьли ось КЬ больше оси КМ; то и 

цилиндръ ^С больше цилиндра СХ; и естьла 

меньше, гпо меньше. Ишакъ изъ имѣющихся 

четырехъ величинъ, гпо есть двухъ осей 

ЕК, КГ и двухъ цилиндровъ ВС, СО, взяты 

оси ЕК и ци.линдра ВС равнократныя, ось 

КЕ и цилиндръ ^С, а оси КГ и цилиндра 

СО равиократныя , ось КМ и цилиндръ СХг 

и доказано , что естьли ось КЕ больше оси 

КМ, то и цилиндръ ^С больше цилиндра 

СХ ; и естьли равна , то равенъ; и естьли 

меньше,гпо меньше: чего ради какъ ось ЕК къ 

оси КГ, такъ цилиндръ ВО къ цилин- 

‘оп.э.цдру СВ*. Ч. н д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХІГ. 

Конусы и цилиндры, имѣющіе равныя 

основанія, суть взаимно какъ высоты. 

Пусть будутъ цилиндры ЕВ, ЕП 

равныхъ основаніяхъ АВ, СЮ. Говорю, что 

какъ цилиндръ ЕВ къ цилиндру ЕЮ, глакь 

ось СП къ оси КЕ. 

Продолжи» ось КЕ къ точкѣ К; и положи 

прямую ЕХ равнѵю оси СН; и около оси 

вообрази цилиндръ СМ. 
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Поелику цилиндры ЕВ, СМ имѣютъ туже 

высоту; гпо они суть взаимно какъ осно¬ 

ванія*: но основанія взаимно равны; посему 

и цилиндры ЕВ, СМ взаимно равны. И по¬ 

елику цилиндръ ЕМ пересѣченъ плоскостію 

СВ, параллельною къ противулежащпмъ 

плоскостямъ: то какъ цилиндръ СМ къ 

цилиндру ГВ, такъ ось ЕЛ къ оси КЕ*. Но *іЗ. 

цилиндръ СМ равенъ цилиндру ЕВ, и ось 

ІЛ равна оси СП: посему какъ цилиндръ 

ЕВ къ цилиндру ГВ, такъ ось СН къ оси КЕ*. ин,Ѵ. 

По какъ цилиндръ ЕВ къ цилиндру ГВ, 
такъ корусъ АВС къ конусу СВК*, ибо*і5,Ѵ. 

цилиндры суть трекратные конусовъ*: чего *іо. 

ради какъ ось СН къ оси КЕ, такъ конусъ 
АВС къ конусу СВК, и такъ ци.линдръ ЕВ 
къ к^илиндру ГВ*, ч, и д. н. 

ПРЕДЛОЛСЕНІЕ ХУ. 

Равныхъ конусовъ и Цилиндровъ основанія 

‘'.Уніь обратно пропорціональны высотамъ; 

Р которыхъ конусовъ и цилиндровъ , ос- 

"ованія обратно пропорціональны высо- 

шѣ суть равные. 

Пусть будетъ равные конусы и цилин- 

•^Ры, коихъ основанія суть круги АВСВ, 

^1'СН, а ихъ поперечники АС, ЕС; и оси 
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КЬ, ЙШ, кои суть и высоты конусовъ илц 

цилиндровъ: и дополни цилиндры АО, 1;;р 

Говорю, что цилиндровъ АО, ЕР основанія 

суть обратно пропорціональны высотамъ^ 

то есть, какъ основаніе АБСБ къ основа¬ 

нію ЕГСН, такъ высота ЬШ къ высотѣ Кѣ. 

Высота КЕ, или равна высотѣ ЛШ, или 

нѣтъ. Пусть будетъ, вопервыхъ, равна, 

Поелику цилиндръ ДО равенъ цилиндру 

ЕР; а конусы и цилиндры, имѣющіе туже 

высоту, суть взаимно ракъ основанія*: посе¬ 

му и основаніе АВСП равно основанію ГГСН. 

Чего ради основсиіія суть обратно пропор¬ 

ціональны высотамъ ; то есть, какъ осно¬ 

ваніе древ къ основащю ГГСН,гаакъ высота 

ЛШ къ высотѣ КЕ. 

Но пусть не будетъ выеота КЕ равна 

высотѣ МК; и пусть ЛШ будетъ большая. 

Ошъ высоты МІѴ отними прязіую ОЧ 

равну'ю КЕ; и чрезъ точку ^ разсѣки 

ци.линдръ ЕР п.лоскосшію ТѴ8 пара.л.ле.льною 

къ прошивулезсащимъ плоскостямъ круговъ 

ЕГСН, ИР; и на основаніи ЕГСН а по 

высотѣ ^]\^ вообрази цилиндръ Е8. 

Поелику цилиндръ АО равенъ ци.мін- 

дру ЕР, а Е5 есть другой нѣкій Ци¬ 

линдръ: то* какъ цилиндръ АО къ цилиндру 

•угК Е8 , такъ цилиндръ ЕР къ цилиндру • 
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^Iо какъ Цилиндръ АО къ цилиндру 

1^5 ^ такъ основаніе АВСВ къ основанію 

ибо цилиндры АО, Е5 имѣютъ *іі. 
гп}же высоту; а какъ цилиндръ ЕР къ Е8, 

ріакъ высота ЛШ къ М^^, ибо цилиндръ *іЗ. 

1:]? пересѣченъ плоскостію ТѴ8 параллель- 

рою къ противулежап^имъ плоскостямъ: по¬ 

сему какъ основаніе АВСВ къ основанію 

ЕГСН, такъ высота ЛШ къ высотѣ М^*. Но *іі,Ѵ. 

высота равна высотѣ КЕ: посему какъ 

основаніе АВЕН къ основанію ЕГСН, такъ 

высота МК къ высотѣ КЕ*. Итакъ основа- 

НІЯ цилиндровъ АО, ЕР сущь обратно 

пропорціональны высотамъ. 

По пусть основанія цилиндровъ АО , ЕР 

будутъ обратно'пропорціоналыіы высотамъ; 

Що есть, какъ основаніе АВСН къ основа¬ 

нію ЕГСН , такъ высота ЬШ къ высотѣ 

КЕ. Говорю, что Цилиндръ АО равенъ 

Цилиндру ЕР. 

Ибо, сдѣлавъ тоже строеніе , поелику 

Какъ основаніе АВСН къ основанію ЕГСН, 

піакъ высота ЙШ къ высотѣ КЕ; а 

высота КЕ равна высотѣ М(^: то какъ 

, основаніе АВСН къ основанію ЕГСН, такъ 

I Ьысогпа ЛШ къ высотѣ М(^*. Но какъ осно-*7ип,Ѵ. 

I ьаніе АВСН къ основанію ЕГСН, такъ ци- 

Аііндръ АО къ цилиндру Е8*, ибо имѣютъ *іі. 

Е 
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гпз иѵС высоту 5 а какъ высота ]\Ш къ высотъ 

*і4•М^, такъ цилиндръ ЕР къ цидиндру Е5*. 

посещу какъ цилиндръ АО къ цилиндру 

такъ цилиндръ ЕР къ цилиндру Е8’": а посему 

Цилиндръ АО равенъ цилиндру ЕР*. 

Подобно докажемъ сіе и о конусахъ, ч.пд.п. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХГІ. 

Въ большемъ изъ двухъ круговъ, нахо¬ 

дящихся около іпогоже центра, впи- 

сапір многозтольникъ, имѣющій равныя 

сшорбны и въ четномъ числѣ, не при¬ 

касающійся къ меньшемз' кругз'. 

Пз^сть будутъ данные два круга АВСР, 

ЕЕСІІ около тогоже центра К. Надле¬ 

житъ въ большедіъ изъ нихъ , кругѣ АБСР, 

вписать діногоугольникъ , идіѣющій равныя 

стороны и въ четномъ числѣ, не прика¬ 

сающійся къ меньшему крз’гу ЕГСП. 

Чрезъ центръ К проведи прямз'Ю ВКЮ^ •• 

отъ точки О проведи, подъ прядіыми углами 

къ ВН, прямую ОА; и продолжи оную до С; шо 

*іб;ПГ, АС будеіпъ касательная къ кругу ЕЕСН • 

Ежелп полуокружность ВАН раздѣлизі* 

по поладіъ, и половину ея по поламъ ^ 

н еспіьли сіе всегда бзщедіъ дѣлать с ^- 

осшапешся наконецъ нѣкая дуга, меньШ^*** 
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АО*. Пусть таковая останется ^ 

л пусть будетъ оная ЪС. (^тъ^ прі*веди, 
і]српендику?лярную къ ВВ, прямую ЬМ; и 

Продолжи оную до N; и протяни ЬВ, ВК. 

Итакъ ЬВ равна В]\*. II поелику ^N па-^ "г;);!!!, 

раллельна къ АС* и АС прикасается ток¬ 

мо къ кругу ЕГСН: то ВК не прикаснегпся 

къ кругу. ЕРСН^ а тѣмъ паче прямыя 

ЬВ, ВN не прикаснутся къ кругу ЕБ'СН. 

Ишакъ, естьли въ кругѣ АВСВ непреры¬ 

вно помѣстимъ прямыя равныя прямой ЕВ: 

то вписанъ будегпъ многоугольникъ , имѣю¬ 

щій равныя стороны и въ четномъ числѣ, 

не прикасающійся къ меньшему кругу ЕГОН, 

ч. и с. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХПІ. 

Въ большемъ изъ двухъ шаровъ , нахо¬ 

дящихся около піогоже центра, вписать 

^Шогогранникъ, поверхностію своею не 

Прикасающійся къ меньшему шару. 

Вообрази два шара около тогоже центра 

Над.лежитъ въ бо.льшемъ шарѣ впи- 

пяігіь многогранникъ, поверхностію своею 

'•п Прикасающійся къ меньшему шару. 

Пусть шары будутъ пересѣчены чрезъ 

Центръ какою ниесшь п.госкосшію; шо 
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сѣченія будутъ кр^ги. Ибо шар-ь гіроцз_ 

ходитъ чрезъ обращеніе полукружія 

неподвижномъ его поперечникѣ** слѣд, 

ственно при всякомъ положеніи сего полу, 

кружія, продолженная его плоскость на¬ 

сѣчетъ па поверхности шара кругъ. 

II явно , что сей кругъ будетъ наибольшій ^ 

ибо поперечникъ шара, копіорый есть д 

поперечникъ полукружія, то есть крута, 

есть бо.\ьще всѣхъ прямыхъ проводимыхъ 

»і 5,III. въ кругѣ или въ шарѣ*. Ипіакъ пу сть бу¬ 

детъ БСВЕ кругъ большаго шара, а ГСН 

кругъ меньшаго 5 и проведи круговъ сихъ 

гіоперечники ББ, СЕ подъ прямыми уг- 

.лами одинъ къ другому. И поелику суть 

два круга БСЮЕ, ГСН около піогоже г^ентра; 

шо въ большемъ изъ нихъ , БСВЕ, впиши 

многоугольникъ, имѣющій равныя стороны 

и въ четномъ числѣ, не прикасающійся 

*і6. сторонами кт? меньшему кругу ГОН”; к 

пу сть стороны сего многоугольника, кон 

въ четверти БС круга, будутъ БК, М"» 

ЕМ, МЕ. Протяни КА, и продолжи оную 

до К* отъ точки А возставь, подъ пря¬ 

мыми углами къ плоскости крута БСБК, 

=‘і2гХі. прямую АО*, которая пусть встрѣпіиптк 

поверхность шара въ точкѣ О. 

АО и каждую изъ прямыхъ БЮ ? 
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I йровадп плоскости: то общія сѣченѴя сихъ 

плоскостей съ поверхностію шара будутъ, 

по доказанному уже , два наибольшіе крзта.. 

Луспіь будутъ таковые ; полукрз'жія же, 

пои на поперечникахъ ВБ, ІШ, пусть 63- 

, дутъ ВОБ, КОN. И поелику ОА перпенди¬ 

кулярна къ плоскости круга ВСБЕ^ то всѣ 

плоскости , проводимыя чрезъ ОА, будутъ 

перпендикулярны къ плоскости круга ВСБЕ*; 

посему полукружія ВОБ, К01У перпендику¬ 

лярны къ плоскости круга ВСБЕ-И поелику 

полукружія ВЕБ, ВОБ, КОN равны , ибо суть 

на равныхъ поперечникахъ ЕС, ВБ, 

то и чепіверпіи ВЕ, ВО, КО взаимно равны. 

Посему сішлько сторонъ поліянутаго мно¬ 

гоугольника помѣщено въ чепіверти ВЕ, 

столько же возможно помѣстить и въ каж¬ 

дой изъ четвертей ВО, КО прямыхъ, рав¬ 

ныхъ прямымъ ВК, КЕ, ей МЕ: помѣсти 

Шаковыя, и пусть оныя будугпъ ВР, Р^ 

ВО, К8, 8Г, ТБ, 1105 и протяни 5Р, 

ІІВ. Отъ точекъ Р, 8 проведи пер¬ 

пендикулярныя прямыя къ плоскости кру¬ 

га БСБЕ*5 гпо онѣ упадутъ на ВБ, ІШ 

взаимныя сѣченія плоскостей*, ибо плоско- *38гХі. 

г^гпи полукружій ВОБ, КОN перпендику- 

“’^арпы къ плоскости круга ВСБЕ, Пусть 

Упадушъ оные 5 и пусть сіи прямыя 
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будутъ РѴ^ 8Х; и протяни ѴХ. Поелику пц 

равныхъ полуокружностяхъ ВОВ, КОN взя¬ 

ты равныя дуги ВР, К8, и проведены пер¬ 

пендикулярныя прямыя РѴ, 5Х: то рѵ 
равна 8Х,и ВѴ равна КХ. (97]. Но Цѣлая пря¬ 

мая ВА равна цѣлой КА; посему и остальная 
ѴА равна остальной ХА: а посему какъ ВѴ 

къ ѴА, такъ КХ кь ХА: чего ради XV 

парал.лельна къ КВ. И поелику каждая изъ 

прямыхъ РѴ, 8Х перпендикулярна къ плос¬ 

кости круга* ВСВЕ; то РѴ параллельна къ 

=^(5,Х . 8Х* : а доказано, что онѣ и равны; чего 

ради и прямыя ѴХ, 8Р суть взаимно равны 

*33,і. и параллельны*. Ишакъ, поелику XV па¬ 

раллельна къ 8Р и къ КВ, то и 8Р парал¬ 

лельна къ КВ; но сіи прямыя соединены 

прямыми ВР, К8: посему четыреугольникъ 

КВР8 есть на одной плоскости; ибо ежели 

двѣ прямыя суть параллельныя, и на каждой 

изъ нихъ взяты какія ниесть точки, піо 

прямая протянутпая чрезъ сіи точки 

есть на одной плоскости съ параллсльны- 

‘в.хі. ми*. Потому же и каждый изъ четыреуголь- 

никовъ 8Р^Т, Т^К^ есть на одной плоскос¬ 

ти. (983. А и треугольникъ ПВО есть на оД- 

•2,XI. ной плоскости*. Посему, естьли вообразим 

прямыя отъ точекъ Р, 8, ^,Т,Ву^*^ 

точкѣ А протянутыя: то сосгпавлень 
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будешь между дугами ВО, КО нВкіГі много¬ 

гранникъ , состоящій изъ пирамидъ, коихъ 

основанія суть четыреугольники КВР5, 

5Р^Т, Т^I^^ и треугольникъ 17ВО, а обящя 

вершина точка А. Естьлижъ и на каждой 

изъ сторонъ КВ, ВМ, МЕ состроимъ тоже, 

какъ и на КВ^ и естьли сіе же состроимъ 

въ прочихъ трехъ четвертяхъ полушарія ,іі 

еще въ остальномъ полу'^шаріи: то со- 

сшавлень будетъ нѣкій многогранникъ, впи¬ 

санный въ большемъ шарѣ, состоящій 

изъ пирамидъ, коихъ основанія суть ска¬ 

занные четыреугольники и треугольникъ 

ІЛгО , и плоскости соотвѣтствующія имъ 

въ прочихъ частяхъ шара • а общая вер¬ 

шина точка А. 

Говорю еще , чта помянутый многогран¬ 

никъ поверхностію своею не прикасается 

къ меньшему шару, на коемъ кругъ ГОИ. 

Отъ точки А проведи, перпендикулярную 

кь плоскости чешырсугольника КВР5, ііря- 

•Цую АУ , которая пусть встрѣтишь еііойі.ХГ. 

Плоскость въ точкѣ У; и протяни В\, УК. 

Ноелику ЛУ перпендикулярна къ плоско- 

®Ши КВРі5- та АУ перпендикулярна ко всѣліъ 

"Ряліымъ съ нею встрѣчающимся и лежіѵ- 

•Чи-чъ насей плоскости’: посему АУ пер-оп.З,ХГ. 

“ендику.хяриа ііъ казсдой изъ прямыхъ ВУ,АЖ. 
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Но поелику АВ равна АК 5 гпо квадрат.^ 

изъ АВ равенъ іівадрату изъ АК. Но квад.. 

*47Д- рату изъ АВ равны квадраты изъ АА^, 

ибо уголъ при У есть прямой • а квадращу 

изъ АК равны квадраты изъ АУ, ; 

посему квадраты изъ АУ, УВ равны квад¬ 

ратамъ изъ АУ, УК. Отними обще квадратъ 

изъ АУ; посему остальной квадратъ изъ В\ 

равенъ остальному изъ УК; а посему и ВУ 

равна УК. Подобно докажегпся , что каж¬ 

дая изъ прямыхъ, протянутыхъ отъ точки У 

до точекъ 8, равна каждой изъ прямылъ 

ВУ, УК. РІтакъ кр^тъ ^ написанный изъ 

центра У разстояніемъ которой ішесніь 

изъ прямыхъ УБ, УК, пройдетъ и чрезъ 

точки Р,- 8; и четыреугольникъ КВР8 будетъ 

въ кругѣ. Н пое.\ику КВ больше XV, а XV 

равна 8Р; гпо КВ больше и 8Р. Но КВ равна 

каждой изъ прямыхъ К8, ВР; посему и каждая 

изъ прямыхъ ВР, К8 больше 8Р. РІ поелику 

четыреугольникъ КВР8 вписанъ въ кругѣ) и 

Прямыя КВ, ВР, К8 равны, а прямая 

меньше, и ВУ есть’ прямая отъ гіенгпра*. гпо 

^ Квадратъ изъ КВ есть больше неже.ли 

кратный квадрата изъ ВУ (99). Ошъ 

К проведи, перпендикулярную къ ВВ, пряму 

К2. Поелику ВВ меньше нежели двукрягп“‘ 

В2і; и какъ ВВ къ ВХ^ такъ прямоугольни 
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Еъ БВ у ЪЪ къ прямоз'гольнику въ Т)Х, ХЪк ‘іД"!. 

посему ^ есгпьли изъ В2 написать квадратъ, 

II на 2Б дополнить параллелограммъ, шо 

I будетъ прямоугольникъ въ БВ , В2 меньше 

двукратнаго прямоугольника въ Б2 , ХВ. 

I Протяни еще КБ; Итакъ прямоугольникъ 

въ БВ, ВЪ равенъ квадрату изъ КВ"; и прямо- *с-^ѣ;8,и 

угольникъ въ ВЪ, 2,В равенъ квадрату изъ КЪ: 

посему квадратъ изъ КВ меньше двукратнаго 

квадрата изъ КЪ. Но квадратъ изъ КВ боль- 

I ше двукратнаго квадрата изъ ВУ; посему 

I 11 квадратъ изъ КЪ больше квадрата изъ 

I ВУ. И поелику ВЛ равна КА; то квадрат.ъ 

(изъ ВА равенъ квадрату изъ КА. Но квадрату 

кзъВА равны квадраты изъ ВУ, УА; а квад¬ 

рату изъ КА равны квадраты изъ КЪ, 

ЛА: посему квадраты изъ ВУ, УА равны 

•квадратамъ изъ КЪ, ЪА : Но въ нихъ квад- 

. ратъ изъ КЪ больше квадрата изъ ВУ; по- 

, сечу остальной квадрапгъ изъ АЪ меньше 
1 сстальнаго изъ УА; а посему АУ больше 

ІА2: слѣдственно АУ гораздо больше АО. По 

АУ есть перпендикулярная отъ грентра 

|і;з одному изъ основаній многогранника 

и іоведе иная, а АО прямая отъ центра мень- 

’иаго шара до поверхности его: чего ради Ітогпъ многогранникъ не прикасается къ 

Мверхности шара меньшаго. 

2б 
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Иначе. ІМы еще докажемъ иначе и ко¬ 

роче , чшо АУ больше АСі. 
Ошъ точки С проведи, подъ прямы¬ 

ми углаліи къ АСг, пряліуіо СЬ, и про¬ 

тяни АЬ. 

Еспіьли раздѣлимъ дугу ЕВ по поламъ 5 

и половину ея раздѣлимъ по поламъ • ц 

есшьли сіе всегда будемъ дѣлать: гао 

останется наконецъ пБкая ДЗ'га, которая 

будетъ меньше дуги круга ВСБЕ, сгпя- 

♦і,Х. гиваемой прямого равною СгЕ*. П^спіь та¬ 

ковая останется * и пусиіь она будетъ 

духа КВ; посему прядіая КВ будетъ мень¬ 

ше прямой СЕ. Но поелику четыреугольникь 

ВК.'дГ вписанъ въ кр}Гѣ, п прямыя РЬ, 

ВК, К8 равны., а" Р8 меньше : шо зголъ 

ВѴК есть тупой (іро) ; посем}' прямая ВК 

■'19,1. больше ВУ": Но СЕ больше ВК; а посему 

СЕ и гораздо больше ВУ; слѣдешвен- 

по и квадратъ изъ ОЕ бо.льше ьВ‘* 

драніа изъ ВУ. И поелику АЕ равна АВ, 

то квадратъ изъ АЕ равенъ квадрапп 

изъ АВ. Но квадрату изъ АЕ равны 

квадраты изъ А(і, СЕ; а квадрату 

"АВ равны квадраты изъ ВУ, УА: посему 

квадраты изъ АС, ОЕ равны квадрат^ 

изъ ВУ, УА. По квадратъ изъ ВУ меньні^^ 

квадрата изъ ОЕ; чего ради квадр 
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■ изъ ѴА больше квадрата изъ АС; а посе¬ 

му и прямая АУ больше прямой АС. Соі) 

Итакъ въ большемъ изъ двухъ шаровъ 

около тогоже центра находящихся, вписанъ 

* многогранникъ , поверхностію своею не йри- 

I і:асающійся къ меньшему шару. 

Слѣдствіе. Ежели вписанъ будетъ въ 

дротомъ шарѣ многогранникъ , подобный 

вписанному въ шарѣ ВСБЕ: то много- 

I гранникъ, вписанный въ Шарѣ ВСБЕ, къ мно- 

■ гограннику, вписанному въ другомъ шарѣ, 

. будетъ пліѣть утроенное отношеніе гю- 

ііереіника шара ВСБЕ къ поперечнику дрг’-і 

гаго шара. Ибо, раздѣливъ сіи многогран- 

1 пики на равномногія и равнорасположенныя 
] пирамиды , произойдутъ пирамиды подоб- 

пыя. Но подобныя пирамиды сушь взаимно 

• Еь утроенномъ отношеніи сходственныхъ 

сторонъ*: посему пирамида , коея основа- 

«>е чешыреугольникъ КВВ5 а вершина точка 

къ соотвѣтспівующей ппрамидБ въдрѵ- 

шарѣ имВешъ 3 троенное отношеніе 

'^’^одствен.юЙ стороны къ сходственной 

^Пороііѣ ^ ШО есть, утроенное отпо- 

^ еніе прямой линіи АВ отъ центра шара, 

/По около точки А, къ прямой отъ 

^^итра другаго шара. Подобно и каждая изъ 

слѣ/\:8. 
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прочихъ пирамидъ, содержащихся въ шарЪ^ 

коего центръ А, къ каждой изъ пирамидъ^ 

имъ соогпЕ'Вшсгпвующихъ въ другомъ шарв^ 

будетъ имѣть утроенное отношеніе пря- 

ыыя АВ къ прямой ОШЪ ценіпра другаго 

шара. Но поелику какъ одинъ предъидугцій 

къ одному послѣдующему, такъ всѣ предъ- 

идущіе ко всѣмъ послѣдуюшдімъ: посему 

цѣлый многогранникъ въ Шарѣ , коего 

центръ А, къ цѣлому многограннику, что 

въ другомъ шарѣ , имѣетъ утроенное от¬ 

ношеніе прямыя АВ къ прямой отъ цен¬ 

тра другаго шара, то есть утроенное 

отношеніе поперечника ВБ къ поперечни¬ 

ку другаго шара. Ч. И Д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ ХУШ. 

Шары сушь взаимно въ утроенномъ от¬ 

ношеніи поперечниковъ. 

Вообрази шары АВС^ БЕР, коихъ попе¬ 

речники ВС, ЕР. Говорю, что шаръ АВС 

къ шару БЕР имѣетъ утроенное отно¬ 

шеніе поперечника ВС къ ЕР. 

Ибо , буде шаръ АВС къ шару БЕР- 

имѣетъ утроеннаго отношенія ВС къ - і 

то шаръ АВС къ нѣкоему шару, или мспь- 

шему нежели БЕР, и.ш большему, будоіп 

# 
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имѣгпь утроенное отношеніе ВС къ ЕГ. 

П^сть, Еопервніхъ^ имѣетъ къ меньше- 

, шару СНК. 

Вообрази, что шары БЕГ, СНК суть 

около тогоже центра* и въ большемъ ша¬ 

рѣ БЕГ впиши многогранникъ, своею по- 

Бсрхносіп Ію не іірикасаюгційся къ меньшему 

шару С1іК*5 и впиши въ шарѣ АВС мно- *і7- 

гогранникъ подобный многограннику , что 

въ шарѣ БЕГ. 

Итакъ многогранникъ въ шарѣ АВС къ 

многограннику въ шарѣ БЕГ имѣетъ утроен¬ 

ное отношеніе поперечника ВС къ ЕГ*. Но и *с.іѢ;і7. 

шаръ АВС къ шару СНК имѣетъ утроен¬ 

ное отношеніе ВС къ ЕГ: посему какъ 

шаръ АВС къ шарз СНК, такъ многогран¬ 

никъ въ шарѣ АВС къ многограннику въ 

шарѣ БЕГ*; а посемз , премѣненіедіъ, какъ*“Л'’- 

Шаръ АВС къ діногограннику что въ недіъ, 

шакъ шаръ СНК къ многограннику въ шарѣ 

СЕГ. Но шаръ АВС бо.дьше многогранни¬ 

ка что въ немъ: посему и шаръ СНК бо.дьше 

Многогранника что въ шарѣ БЕГ; онъ же и 

Меньше діиогогранника, ибо онымъ объемлет- 

ся: что невозможно. Чего ради шаръ АВС 

къ нѣкоему шару меньшему, нежели БЕГ, не 

кдіѣетъ з^троеннаго отношенія поперечника 

Вс къ ЕГ. 

«I 
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Подобно докажемъ, что и шаръ БЕр 

къ нБко еліѵ шару меньшему, нежели ДБС 

имѣетъ утроеннаго отношенія ноперечііикт 
ЕГ къ ВС. 

Говорю же,что шаръ АВС и къ нѣкоему ша¬ 

ру большелгу, нежели БЕГ , не имѣетъ утро¬ 

еннаго отношенія поперечника ВС къ ГГ. 

Ибо , буде возможно , пу ешь нлгѣешъ къ 

большему , Пару ГМЛ. Посему, нрело- 

женіемъ, шаръ ГМК къ шару АВС 

Иімѣетъ утроенное отношеніе поперечніі- 

=^€.0^1''. ка ЕГ къ ВС*. Но какъ шаръ ^МN къ 

шару АВС, такъ шаръ БЕГ къ нѣкое¬ 

му шару меньшему нежели АВС, по дока¬ 

занному уже , ибо шаръ ГМШ бо.льше шара 

ПЕГ; посему и шаръ БЕГ къ меньшему ша¬ 

ру, нежели АВС, имѣетъ у троенное ошно- 

*іі,ѵ. шепіе поперечника ЕГ къ ВС*; что, по до¬ 

казанному уже, невозможно. Посему шаръ 

АВС къ нѣкоему шару большеліу, нежели 

БЕГ, не имѣетъ утроеннаго отношенія 

- поперечника ВС къ ЕГ. А доказано , что и ни 

къ меньшему; Итакъ шаръ АВС имѣешь 

къ самому шару БЕГ утроенное отношеніе 

поперечника ВС къ ЕГ. ч. ц д, н. [102). 

о 

КОНЕЦЪ 

ЕОСІЛ1П КНИГАМЪ ЭВІ^ІИДОВЫХЪ НАЧАЛЪ. 
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ПРИБАВЛЕНІЯ 

къ восьми КНИГАМЪ 

ЗВКЛИДОВЫХЪ НАЧАЛЪ, 

содержащимъ въ себѣ 

ОСНОВАНІЯ ГЕОМЕТРІИ. 





ПРІОІІІЧАШЯ II ПРИБАВЛЕНІЯ 

КЪ кпмгф первой. 

1 ■ (О опредѣленіе есть слѣдствіе предъидущаго. 

(?) Прямую линію опредѣляютъ различными об- 

I разами. Платонъ говоритъ : прямая линія есть та, 

I которой края заслоняются посредствующими точ¬ 

ками. Сіе опредѣленіе въ сущности не разнится отъ 

Эвклидова. Архимедъ въ книгѣ ііе ХрЬаега еі Суіітіго 

принимаетъ за начало, что прямая есть кратчайшая 

I изъ линій іпѣіке концы имѣющихъ (*). Новые Геомет- 

I ры обыкновенно употребляютъ сіе начало какъ опре¬ 

дѣленіе. Но Даламбертъ прошиву онаго не безъ основа¬ 

нія возражаетъ : откуда извѣстно , что отъ одной 

Шочки до другой есть токмо одинъ путь крат¬ 

чайшій ? Для чего не могли бы быть многіе, всѣ 

различные , всѣ равные и всѣ кратчайшіе ? ( **). 

слѣдствіе сего Гзфьевъ отвергаетъ предъ- 

“АУщее опредѣленіе прямой линіи , а принимаетъ 

'■’ѣдующее : Когда двѣ точки одной линіи лежа на 

%хъ точкахъ другой, дѣлаютъ , что и самыя 

АгсЬігоеЛІ! орега, рег Э. Ваггоѵѵ. 1675. Сіе изданіе почи- 

лучшимъ. 

Мё1ап§е5 і1е Іііісгаіиге, еіс. Т. V. рац. ао5. 



ПРПМ'ЬЧЛШЯ и ПРИБАВЛЕНІЯ /{іО 

.1ИНШ лежатъ одна на другой ; то каждая изъ оныц 

называется прямою (*). Не в'содя въ разбира1пел^с1пы^ 

обоюдности сего опредЬленія, замѣтимъ только, чип 

неправильно полагаютъ , якобы таково было пері;,_^ 

начально и Эвклидово опредѣленіе , но въ пог 

сіпвіи худыми перепіісчііками и толкователями псрг. 

мѣнеио. Ибо для чего бы Эвклиду въ предюженіи 

і^мъ книги I говорить : А 6цр,е. по соемЬсгеніи 

л сЪ Е а С сЪ V, основаніе вс не совмЬстит, я 

сЬ оспоеаніе.’иЪ ЕР. Для чего бы также ему пола¬ 

гать І2Ю аксіому? и проч. 

( 3) Геронъ говоришь . плоскость есть такая 

поверхность , что прямая лежащая на какихъ бы 

то ни было двухъ ея точкахъ , лежитъ и вся на 

ней. Сіе опредѣ.леніе принимается почти всѣми 

новыми Геометрами. Однакожъ нельзя не согласить¬ 

ся, что Эвклидово показываетъ гораздо ощзчпитель- 

нѣе нежели Героново , что п.іоская поверхность 

есть іпс между поверхностями, что прямая линія 

между линіями. Притомъ изъ Геронова опредѣленія не¬ 

посредственно слѣдуетъ, или .лучше сказать, въ не-мъ 

предполагается предложеніе іе книги XI , которое 

при опредѣленіи Эвклидовомъ должно быть доказа 

но, а сіе одно дает ь уже послѣднему преимущество. 

Ибо чѣмъ меньшими свойствами что нпесть 

опредѣляется (изъ коихъ однакожъ могуть выведена 

быть всѣ прочія ), тѣмъ опредѣленіе .лучше. Изъ сег 

видно, что Роберту Симсону не с.л{Ьдова.ло замѣняю 

Эвклидова опредѣленія Героновымъ , тѣмъ паче- 

(“) Опыт-ь о усовершекешвованіи Елсменшовт. ГеомеіяР 

сшр. зо5. Основанія Геометріи.• изд. і8іі г. спір. 3. 



г I къ книгъ ПЕРВОЙ. 4ц |(,„ъ опредѣленіе прямой линіи оставилъ безъ 
„еремѣны (*). 

(д) Здѣсь можно прибавить : а оныя равныя прямыя 

радіусами или полупоперечниками іпіенуются. Эвк- 

' лідь называетъ радіусъ прямою отъ центра. 

(Э) Послѣдняя часть сего опредѣленія есть слѣд¬ 

ствіе изъ онаго , которое можно доказать такъ: 

п р Е Д л О л; Е II I Е л. 

-Іфугъ дѣлится поперечникомъ по поламъ. 

Пусть будетъ кругъ АНСІ) ( Фиг. 2. ), а Е центръ 

его, и АР.С поперечникъ. Говорю, что і:ругь АВЕН 

дѣлится поперечникомъ АС по поламъ. 

Ибо, естьлп помѣстимъ сего круга часть АПС, не 

»еремѣняя АС, на часть АВС, то линія АНС со- 

».ѣстится сь линіею А НС. Вуде же не такъ ; шо 

'■«а упадетъ или внутрь, и ,и внѣ . или частію 

I внутрь, а частію внѣ АВС. Пусть упадетъ внѣ, 

Мкъ А ЕС. Протяни какъ ниесшь прямую ЕВЕ. 

Поелику ЛЕС есть часть круга , то АЕ равна ЕР% •оі,. 

. иСо суть прямыя отъ центра. Потому же ЛЕ равна 

" ЕВ. Итакъ каждая изъ прямыхъ ЕЕ, ВЕ равна АЕ. 

равныя піомуже, суть и взаимно равны*; посему ЕР *акс г. 

|н на ЕВ. боіьшая меньшей , что невозможно*. Чего *акг. '. 

^'■іи ЛЕС не упадетъ внѣ АВС. Подобно докажемъ, что 

Се упадетъ и внутрь, и ни частію внутрь а частію 

‘“Ь: слѣдственно АОС совмѣстится съ АВС. 

Итакъ кругъ дѣлится поперечникомъ по по- 

■•амъ. ч. Ид. н. 

( ) Енг1І(ІІ8 Еіешепіогаш ІіЬгі ргіоіеа вех, ііет ішсіесііііи! 

' ,• сіс. а ИпЬегіо 8іт&ои. Сіаз^иэе, іу56. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ В. 

прямыя линіи не могутъ имѣть оСіц^и 

Ибо , естьли возможно, пусть будутъ двѣ прямые 

ЛИ; Ас, (фиг. 3). имѣющія общую часть АО. Возьми 

на ней какую ниесть точку А; и изъ центра С 

*и.р. 3. разстояніемъ ОА напиши кругъ АЕНР*, который 

прямыя АБ, АС пусть еще пересѣчетъ въ В, С. 

*опі> Поелику АОВ поперечникъ*, то АЕВ есть поиу. 

*опр. і8-кружіе*. Еще же ^ поелику АОС поперечникъ , то 

■“А- и АЕС есть полукружіе. Посему АЕВ равно АЕС*: 

чшо нелѣпо. 

Итакъ двѣ прямыя линіи , и проч. Ч. и д. н. 

( 6 ) Все заключающееся между знаками « » при- 

бав гено , частію для пополненія , а частію д.ія 

пояснен Ія. 

(у) Кестнеръ объясняетъ предмѣтъ всѣхъ снхь 

требованій слѣдующимъ образом’ь (*) : к Точка есть 

« предѣлъ линіи , а посему и безъ всякаго протяже- 

«нія; слѣдственно не имѣетъ она ни частей, ші 

«( протяженія , и множество одна подлѣ ДРУГ®*’ 

« положенныхъ точекъ не составляютъ линіи. Но 

« поелику линію вездѣ можно кончить по произ- 

« Бо.іенію ; то вездѣ въ цѣломъ ея протяженіи можно 

« имѣть точки. М какъ здѣсь дѣло идетъ о воз 

в можности ; пто все равно сказать, чпЮ линія 

и вездѣ можетъ имѣть точки, или что она вездѣ их 

в имѣетъ. Ишакъ можно вездѣ на линіи прпни'*®**' 

Двѣ 

части. 

п Нл'іалъпыя основанія Математики А. Г. Кеспшера Ч. Н 

сшраНф 
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,1 гпочки. Но нѣтъ разности въ томъ, вездѣль на 

ц линіи принимать точки, или представлять себь 

II одну только точку , которая мало по малу пере- 

II ходи-’э въ разныя мѣста линіи, ибо одна точка 

,1 ни чѣмъ не разнствуетъ отъ другой точки. Чего 

II рэди и говорятъ, что линія происходитъ отъ 

I, движенія точки. Сіе не значить однакожъ, будтобъ 

(ЛИНІЯ состоя.іа изъ точекъ лежащихъ одна подлѣ 

II другой ; ибо не можно представить себѣ движенія, 

и не полагая мѣста занимаемаго точкою теперь, и 

ішѣста занимаемаго послѣ , въ нѣкоторомъ раз- 

IIстояніи. Сіе разстояніе есть уже линія; и боль- 

іішая линія состоитъ изь меньшихъ, а не изъ 

II точекъ ». 

Что сказано о линіи въ отношеніи точки , то 

самое можно сказать о поверхности въ отноше¬ 

ніи лнніи. 

П Р Е Д о ж Е Н I Е С. 

(8) Всѣ прямые углы равны взаимно. 

Пусть будутъ углы АВС, ПЕГ (фиг. 3) прямые. 
Говорю , что уго.іъ АВС равенъ углу ПЕР. 

Ибо, естьли углы АВС, ПЕР не равны ; гао одинъ 

нихъ большій ; пусть АВС бз'детъ большій. 

*Гомѣсти уголъ ПЕГ на АВС , п по.южи точку 

на В , и прямую ЕП на ВА ; то , поелику уголъ 

больше угла ПЕГ , прямая ЕІ<" упадетъ вну- 

"'Ри угла АВС. Пусть упадетъ , какъ ВС ; посему 

Гоолъ АВО равенъ углу ПЕР. Продолжи впрямъ съ 

прямую ВН*, и впрямь съ ВС прямую 1іК*. * 

Чослику уголъ АВС прямой , то онъ равенъ углу 

'шр.2. 
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Ъпрло.АВІѵ* Потому же и уголъ А ВС равенъ уг,^ 

Но уголъ АВС , то есть АВН больше угла А во 

сгпвенно онъ больше и угла АВК , меньшій большГ'’' 

что нелѣпо. Чего ради углы АВС, ВІІР не неравнь' 

слѣдственно равны. *’ 

Итакъ всѣ пря.мые углы, и проч. ч. и д. н. 

(9) СіѣдствіЕ. Отсюда явствуешь, что есть.іі, 

треугольника всѣ три стороны взаимно равны; то и 

всѣ три угла взаимно равны. 

(10) Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ, что сстьиі 

треугольника всѣ три угла взаимно равны ; шо и 

всѣ три стороны взаимно равны. 

(11) Эвклидъ доказываетъ сіе предложеніе токмо 

въ томъ случаѣ , когда одна изъ точекъ , отъ 

коихъ проводятся прямыя , будетъ в’нѣ уг.ы со¬ 

ставляемаго проведенными прямыми отъ другой 

точки. Естьли же будетъ внутргі, то Плавій (^, 

Р. Симеон ь и другіе толкователи доказываютъ 
такъ : 

Но пусть будетъ вершина одного , угла АПБ. 

*шр.і. внутрь другаго АСВ. Протяни СВ^ И продолжи 

*тр.а. АС, АО къ точкамъ Е, Г*. 

Поелику Ас равна АО, и онѣ продо.іжены къ Е, Г; 

Шо уголъ ЕСО равенъ углу РОС*; посему уголъ 

^ОС больше уг.іа ВСО; а тѣмъ паче угголъ ВОС 

больше угла ОСВ. Еще же , поелику СВ равна ІіОі 

(*) ЕисІііВз еІешеШогиш ІіЬгі XV , аисіоге СгізІорЬ®”’ 
СІвѵіо 8.1.1654. 
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® ПІО уго-’’*' СНВ равенъ углу НСВ*; а по доказан- *5. 

дому гораздо больше : что невозмолчію. 

Вгтьли же точка Ю будетъ на ІіС; то предло- 

;пеніе само собою явствуетъ*. ♦а.» 

Пейрардъ думаетъ (") , что вышспредложен- 

даго случая нѣтъ нужды доказывать , потому что 

I онЫЙ доказанъ самимъ Эвклидомъ въ пред: аімъ. Но 

сего принять нельзя; ибо 2іе предложеніе чрезъ 

посредстчо 11 го п нѣкоторыхъ другихъ, само осно¬ 

вывается на 8мъ. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ В. 

(12) Естьли при какой нііесті. прямой и при точкѣ 

на ней , дв-ѣ прямыя , не лежащія по гауже гаорону, 

дѣлаютъ противуположные углы взаимно равные; 

то сіи двѣ прямыя будутъ взаимно впрямъ. 

Пусть при какой ниесть прямой \В (фиг. пр. і5), 

^ II при -точкѣ на ней Е, двѣ. прямыя ЕС, ЕО, не¬ 

лежащія по туже сторону , дѣлаютъ прошиву- 

іюложные углы АЕС, ЮЕіі взаимно равные. Говорю^ 

Что СЕ будетъ впрямъ съ ЕН. 

Поелику прямая СЕ поставлена на прямую ЛЕВ; 

піо углы ЛЕС, СРВ равны двумъ прямымъ*. Но *іЗ. 

'ГОЛЪ і\ЕС равенъ , по по.ложенію , 5’глу ВЕН; по- 

'Г'іу и уг.іы С.Е13, ВР1Н равны двумъ прямымъ; и 

ВДіі сушь смѣніные. Но естьли при какой ниесть 

•’Рямой и при точкѣ на пой , двѣ прямыя , не- 

•'бжащія по тул:е сторону , дѣлаютъ смѣліные 

С) Пез Еіешсиз йс Сбошеігіе й’ЕисІііЗе, раг Р. Роугагіі. і8о4- 

56о, 561. 
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углы , равные двумъ прямымъ ; то сіи двЬ прямыя 

суть взаимно віірямъ*: посему СЕ есть впрямъ 

съ ЕО. 

Итакъ , ежели при какой ниесть, и проч. ч. и д. н. 

( 13 ) Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ , что отъ 

точки взяійоп по которую ниесть сторону прямой 

линіи у не можно провести болѣе одной къ ней 

перпендикулярной ; ибо въ противномъ случаѣ былъ 

бы треугольника внѣшный уголъ равенъ внутрен¬ 

нему противулежащему і что невозможно. 

(14) Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ, что естыи 

треугольникъ имѣетъ одинъ уголъ прямой, млп 

одинъ тупой ; то прочіе суть острые. 

(15) Здѣсь могутъ быпіь три случая: то есть, 

прямая ЕСг или упадетъ надъ прямою ЕР , какъ у 

Эвклида , или по самой ЕР, или подъ опою. Чтобы 

всѣ случаи заключить въ одномъ , Р. Сішсонъ 

прежде словъ: Поеликц цъолЪ 4БС и проч. по¬ 

мѣщаетъ сіи: изЪпряліыосЪВЕ,ВРпчстъ 6цр,ешЪ 

ѴЕ не больше прялмй ѴР. 

(16) По принятому порядку всѣми почти из 

дателями Эвклида , здѣсь слѣдовало бы доьаоагп 

12Ю аксіому (допустивъ , что она требуетъ Д 

казашельства ) : но поелику все, что досе. 

предложено Геометрами о семъ предмѣтѣ , 

болѣе или менѣе несовершенно , то здѣсь дово- 

будетъ сказать , что аксіома І2я еще не док 

Впрочемъ, желающіе имѣть понятіе, сколько д ^ 

сдѣлано усилій , и сколько оныя успѣшны 

могутъ читать о семъ : въ Мёшоігез сіе 1 Асаі 



кь книгѣ первой, 4*7 
і1е 1788 и 1789 годы, также въ сочиненіяхъ 

^ежандра (*), Бертранда (**) и Гурьева. Доказа- 

ідельство Россійскаго Геометра есть лучшее. 

Слѣдствіе. і. Посему всѣ гари угла всякаго 

треугольника равны всѣмъ гаремъ угламъ другаго 

іпреугольника. Итакъ, есіпьли два угла одного тре¬ 

угольника равны двумъ угламъ другаго , или вмѣ¬ 

стѣ , или каждый каждому; т'о и остальной 

равенъ остальному. 

Слѣдствіи 2. Равнобедренныхъ прямоугольныхъ 

треугольниковъ каждый изъ острыхъ угловъ есть 

половина прямаго. 

Слѣдствіе 3. Равносторонныхъ треугольниковъ 

каждый уголъ есть треть двухъ угловъ прямыхъ, 

или двѣ трети прямаго. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ. Ё. 

Прямой уголъ раздѣлишь на три равныя части. 

Пусть будетъ прямой уголъ АВС ( фиг. 6). 

Йадлежиігіъ уголъ АВС раздѣлигііь на три равныя 

части. 

Возьми на ВС кгГкую нИрсшь точку С; и на 

опредѣленной прямой ВС составь равносгаоронный 

•преугольникъ ВПС*; и раздѣли уголъ ПВС по поламъ *і. 

ѣрямою НЕ*. Говорю, что прямыми ВП, НЕ уголъ *іо. 

•■Рямой АВС раздѣленъ на три равныя части. 

Поелику уголъ ОВС есть двѣ трети прямаго*; *сл 

(*) Еіётепз де Сёотёігіе , аѵес дев воіев ; раг А. М. ПедепЛге. 

Ч еще, Nоиѵе11е іЬёогіе Лев РагаІІЯев, аѵег ип АрреііЛігр 

(**) Кооѵеаи Лёѵеіорретсгі Ле Іа рагііе ёіёшепіаіге Лев 

^Міёшаіідиев, раг ВеПгапЛ , Т. Ц. 

27 
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и уголъ Т)ВС раздѣленъ по поламъ : то кажды" 

изъ угловъ СИЕ , ЁВН есть треть прямаго, 

есть угла АВС; слѣдственно и остальной уголь ССѴ. 

есть треть прямаго. 

Итакъ прямой уголъ АВС раздѣленъ на три рац, 

ные угла прямыми ВБ, ВО. ч. и с. н. 

П Р Е Д Л О ;е Е П I Е г- 

Всѣ углы внутри всякой прямолинейной фц. 

гуры , вмѣстѣ съ четырьмя прямыми, равны 

столько разъ двумъ угламъ прямымъ, сколько 

въ фигурѣ сторонъ. 

Пусть будетъ А13СПЕ ( фиг. 7) прямолинейная 

фигура. Говорю , что всѣ углы внутри фигуры 

АВСОЕ, вмѣстѣ съ четырьмя прямыми, равны 

столько разъ двумъ угламъ прямымъ, сколько въ 

АВСОЕ сторонъ. 

Внутри фигуры АВСОЕ возьми какую нііесть 

точку Е; и протяни ЕА, ЕВ, ЕС, РО, Е’Е. 

Итакъ фигура АВСОЕ раздѣлена на столько 

треугольниковъ , сколько въ ней сторонъ. И пое.гику 

всякаго -треугольника всѣ три угла равны двумъ 

*32. прямымъ*: то каждаго изъ треугольниковъ АВР, 

Е’ВС, СРО, ОГЕ, ЕРА всѣ три угла равны двумь 

прямымъ ; а посему всѣ углы сихъ треугольниковъ 

равны столько разъ двумъ угламъ прямымъ, сколь¬ 

ко всѣхъ піреуі'пльникоЕъ. Треугольниковъ 

столько , сколько сторонъ фигуры; посему всѣ уг.іМ 

сихъ, треугольниковъ равны столько разъ двумъ 

угламь прямымъ, сколько сторонъ въ фигуР® 

АВСПЕ. Но сіи утлы шреуго.лыіикоЕЪ равны угламъ 

внутри фигу ры , вмѣстѣ съ углами около шочья > 
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^оіпорэя есть общая вершина сихъ треугольниковъ; 

угіЫ же около точки Г равны четыремъ прямымъ*; *слѣд:і5 

ради всѣ углы внутри фигуры АВСОЕ , вмѣсіпВ 

четырьмя прямыми , равны столько разъ двумъ 

угламъ прямымъ , сколько сторонъ вь фні-урЬ 

ДВСОЁ. ч. и д. н. 

ПРЕДЛОЛіЕНІЕ О. 

(і8) Всякій четыреу'гольникъ, имѣющій противу- 

лежащія стороны взаидшо равныя, есть паралле- 

дограммъ. 

Пусть будетъ четыреутольникъ АП (ф. пр. 33) , 

имѣющій протпвулежащія стороны взаимно рав¬ 

ныя, шо есть АС равную І)В, а ЛВ равную ПС. 

Говорю , что АП есть параллелограммъ, то есть , 

чгао АС ггараллельна къ ПВ, а ЛВ параллельна къ ПС. 

Протяни ВС. 

Поелику АС равна ПВ , а ВС общая , то двѣ 

прямыя АС, СВ равны двумъ прямымъ ПВ, ВС; и 

основаніе АВ равно основаггіго ПС : посему уголъ 

АСѢ равенъ углу СВП*; они же суть и накосьлежа- 

щіе: чего ради АС параллельна къ ПВ*. Подобно'“37. 

докаже.мъ, что и АВ параллельна къ СП. Слѣд¬ 

ственно АВПС есть паралле.гограм.мъ*. ■“онр.Зіі- 

Итакъ всякій чешыреугольникъ, и проч. ч. и д. н. 

СлѣдствгЕ. Отсюда явствуетъ , что квадра¬ 

ты , прямоугольники , ромбы II ромбоиды суть 

параллелограммы. 

ПРЕДЛОЛлЕНІЕ Н. 

Всякій четыреугольникъ, имѣющій противулежа- 

Ч'е утлы взаимно равные, есть параллелограммъ. 

» • 



11РИМВЧА1ПЯ И ПРИЬАЬ^ІЕНІЯ 420 

Пусть будетъ четыреугольникъ АВСП (ф. 8), 

имЬісщій ііротИЕу.іежаЩІе углы взаимно равные, 

то есть уголъ А равный углу С, а уголъ В углу о. 

Говорю, что четыреугольникъ АБС1) есть парал- 

лелйграммъ , шо есть , что АВ параллельна къ 

а АО параллельна къ ВС. 

Поелику уголъ А равенъ углу С, а уголъ О 

равенъ углу В ; шо два угла А , О , равны двумъ 

угламъ В, С. Но всѣ четыре угла А, О, В, С равны 

четыремъ угламъ прямымъ: посему два угла А, П 

равны двумъ угламъ прямымъ ; слѣдственно АВ 

*28 параллельна къ ОС*. Подобно докажемъ, что и АВ 

параллельна къ ВС. Слѣдственно АВС О есть 

*опр.36. параллелограммъ*. 

Итакъ всякій четыреугольникъ, и проч. ч. и д. іі. 

Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ , что' четыре¬ 

угольникъ , имѣющій всѣ четыре угла прямые, есть 

параллелограммъ. 

(19) Клавій , Р. Симсонъ и другіе прибавляютъ къ 

доказанному Эвклидомъ случаю еще слѣдующіе два : 

Пусть параллелограммовъ противулещащій осно¬ 

ваніямъ стороны имѣютъ общую точку О, (Ф- 9^ ’ 

то сходно съ первымъ случаемъ докажемъ, чело 

треугольникъ АВО равенъ треугольнику ВСЕ. При¬ 

дай обще треугольникъ ВВС : посему параллело 

граммъ АС равенъ параллелограмму ВЕ. 

Пусть ' еіце параллелограммовъ протпвулежащ^ 

основаніямъ стороны имѣютъ общую чаешь 

(ф. іо); гао сходно съ первымъ же случаемъ докаж 

ЛЮ АП равна ЕР. Отними обще ЁП: посему оетж^^^ 

пая АЕ равна остальной ВГ; и треугольникъ 

+8. равенъ треугольнику ВСЁ*. Придай обще тр 
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децііо ВСОЕ; поселіу параллелограмм-ь АС равенъ 

параллелограмму ВР. 

(20) Слѣдствіе. Такъ же докажется , что 

еспіьли параллелограмліъ и треугольникъ стоятъ 

да равныхъ основаніяхъ и между пгЬмиже парал¬ 

лельными ; то параллелограммъ есть двукратный 

треугольника. 

ЧЕЕДЛОЖЕНІЕ к. 

(2і) Изъ равныхъ прямыхъ квадраты сушь равные: 

И равные квадраты суть изъ равныхъ прямыхъ. 

Пусть будутъ равныя прямыя АВ, СО (ф. 11^. 

Говорю, что квадраты изъ АВ, СО суть равнріе. 

Изъ АВ, Со напиши квадраты АЕ, СО*; и про- *46. 

шяни ГВ, но. 

Поелику А В равна АР*, и СО равна СН*; но А В ^опр.Зо. 

равна СП; посему и АР равна СН. Итакъ, поелику 

двѣ прямыя АВ, АР равны двумъ прямымъ СО, СН; 

и уголъ А равенъ углу С*: посему и основаніе ра- '•'акс.ю. 

вно основанію ; и треугольникъ АВР равенъ тре¬ 

угольнику СОН*. Но треугольника АВР есть дву- *4- 

вратный квадратъ АЕ*, а треугольника СОН ‘З^. 

№укратный квадратъ СС: посему квадратъ АЕ ра- 

®гвъ квадрату СС*. *акс.6. 

Но пусть будетъ квадратъ АЕ, (ф. 12) то есть изъ 

драмой А В, равенъ квадрату АС, то есть изъ 

"Рамой АО. Говорю , что и А В равна АО. 

Помѣсти квадраты АЕ и АС при углѣ А, такъ 

^П)обы РА была впрямъ съ АО; то и АВ будетъ 

"Рямъ съ АС*. Протяни поперечники ГВ, СО и ♦р. 

"Рамыя ГС, ВО. 
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Поелику квадратъ ЛЕ равенъ квадрату ЛП; що и 

половина равна половинѣ, то есть треугольникъ ЛВр 

треугольнику АСП. Придай обще треугольникъ В\[); 

посему цѣіый треугольникъ РВО равенъ цѣлому трр. 

угольнику ііЪН: и они суть на томъже основаніи 'іВ. 

А равные трелтольники , стоящіе на томъже осно- 

ваніи , суть между тѣмиже параллельными*'; посему 

НВ параллельна къ СР. Поелику же прямоугольный 

треугольникъ АРВ есть равнобедренный; то уголъ 

сл2,(і7). АРВ есть половина прямаго*. Потому же и угоіъ 

АНО есть половина прямаго. Чего ради уголъ ПрВ 

равенъ углу Р’НС; они же суть и накосьлежащіе: 

♦а8. посему РВ параллельна къ ОН*. А доказано , что 

и СР параллельна къ НВ; посему четыреугольиикъ 

♦опр.36 РВНС есть параллелограммъ*; а посему РВ равна 

*3^_ОН*. И поелику уголъ АР В равенъ углу АНС, по 

доказанному ; и прямой уголъ Р АВ равенъ прямому 

*'акс.іо. НАС*; то треугол’ьниыі РАВ, АСН имѣютъ два 

угла равные двумъ угламъ , каждый каждому; они 

же имѣютъ и одну сторону равную одной сторо¬ 

нѣ , кои противулежатъ рапнымъ угламъ, піо 

есть РВ равную ОН: посему и прочія двѣ сторо¬ 

ны равны прочимъ двумъ сторонамъ , каждая ка.к- 

*2б.дой*: а посему -.В равна АН. 

• Итакъ изъ равныхъ прямыхъ , и проч. ч. и Д- **• 

КЪ книгѣ ВТОРОЙ. 

( 22 ) Слѣдствіе. Оттуда же явствуетъ , 
ЦІ® 

естьли прямая линія разсѣч^і а по поламъ , 

квадратъ изъ цѣлой равенъ четыре;кді’і пзя 

квадрату изъ половины. 
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^3 ) сіе предложеніе еспіь одинъ случай слѣ¬ 

дующаго : 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ А. 

Во всякомъ треугольникѣ квадратъ изъ стороны, 

рротивулежащей острому углу, меньше квадра- 

діовъ изъ прочихъ двухъ сторонъ , содержащихъ 

оный острый уголъ, двукратнымъ прямоугольни¬ 

комъ , содержимымъ въ одной изъ сторонъ вколо 

остраго угла , на которую, продолженную буде 

нужно , падаетъ проведенная отъ вершины проти- 

вулежащаго угла перпендикулярная, и въ прямой 

при остромъ углѣ, которую перпендикулярная от¬ 

нимаетъ. 

Пусть будетъ АВС (ф. іЗ, і4 і5) треуголь¬ 

никъ , имѣющій уголъ при В острый; и отъ точ¬ 

ки А пусть будетъ проведена перпендикулярная къ 

ВС, продолженной буде нужно , прямая А П. Говорю, 

что квадратъ изъ АС меньше квадратовъ изъ СВ, ВА 

двукратнымъ прямоугольникомъ въ СВ, ВП. 

Поелику при прямой ВС , на которую падаетъ 

Перпендикулярная, уголъ при В есть острый, то 

уголъ при С будетъ или острый , или тупой, 

Пли прямой. 

Пусть будетъ угОлъ при С острый (ф. іЗ). По- 

*лику же и уголъ при В острый, шо перпендику- 

■^ярная отъ А къ ВС проведенная упадетъ внутри 

треугольника. Пусть она упадетъ какъ АО. 

И поелику прямая ВС разсѣчена какъ ниесть въ 

“Почкѣ Ю; то прямоугольникъ , итакЪ далѣе, кй'сй 

Доказано ц Эв/слндс> 
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Но пусть будетъ уголъ при С тупой (ф. 

иосему перпендикулярная, отъ А къ ВС пров^денноя, 

упадетъ внѣ угла АСВ на продолженіе ВС. Продолжи 

ВС къ Н, и пусть перпен^рікулярная упадетъ 

какъ А О. 

И поелику прямая В Г) разсѣчена какъ ниесть 

въ точкѣ С ; то квадраты изъ СВ , ВО равны 

двукратному прямоугольнику въ СВ , ВО вмѣстѣ 

“у. съ квадратомъ изъ ГС*. Разсуждая потомъ какъ 

и въ первомъ случаѣ5 докажемъ , что квадратъ 

изъ \С меньше квадратовъ изъ СВ, В А двукрат¬ 

нымъ прямоугольникомъ въ СВ, Во. 

Пусть же уголъ при С будетъ прямой (ф. і5): 

посему перпендикулярная отъ А къ ВС проведенная 

будетъ самая -лС; и прямая, которую отнимаетъ 

перпендикулярная при остромъ углѣ, будетъ са¬ 

мая ВС. 

И поелику квадраты изъ АС, СВ равны квадрату 

*47>* изъ АВ*, ибо уголъ при С прямой ; придай обще 

квадратъ изъ ВС: посему квадратъ изъ АС вмѣстѣ съ 

двукратнымъ квадратомъ изъ СБ, равенъ квадратамъ 

изъ АВ, ВС. Итакъ квадратъ изъ \С меньше квадра¬ 

товъ изъ АВ , ВС двукратнымъ изъ СР, то есшь 

двукратнымъ прямоугольникомъ въ ( В, ВП. 

Ишакъ во всякомъ треугольникѣ, и ироч ч. Я д- 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ В. 

Ежели въ треугольникѣ квадратъ изъ одной 

стороны больше квадратовъ изъ прочихъ дву*'*’ 

сторонъ; іпо уголъ содержимый сими сторонами 

будетъ туной: А есгаьли меньше , то встрый* 
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Пусть будетъ треугольникъ АВС (ф. і5) , въ 

цоемч» квадратъ изъ АВ пусть , во первыхъ, будетъ 

больше квадратовъ изъ АС, СВ. Говорю , что уголъ 

дСВ тупой. 

Б» де Же не такъ ; то уголъ АСВ или прямой , 

р.іИ острой. Но уголъ АСВ не будетъ прямой ; 

ибо квадратъ изъ АВ былъ бы равенъ квадратамъ 

изъ АС, СВ*: а онъ не равенъ; посему уголъ АСВ *47‘* 

яе прямой. И уголъ АСВ не острой ; ибо квад¬ 

ратъ ид,ъ АВ былъ бы меньше квадратовъ изъ АГ, СВ*: *А. 

І онъ не меньше ; посему уголъ АСВ не острой. 

А доказано, что и ни прямой: слѣдственно уголъ 

АСВ есть тупой. 

Но пусть квадратъ изъ А В будетъ меньше квад¬ 

ратовъ изъ АС , СВ ; то подобно докажемъ , что 

уголъ АСВ не прямой , и ни тупой ; сл'^дственн* 

осшрвій. 

I Итакъ^ ежели въ треугольникѣ, и проч. ч. и д. н. 

КЪ книгъ ТРЕТЬЕЙ. 

(г^) Опредѣленіе. А неравные круги суть шѣ, 

Коихъ поперечники неравны. 

Эвклидово опредѣленіе, равно и сіе легко доказать 

^Резъ наложеніе , какъ то всякому видѣть можно. 

(25) Опредѣленіе. Подобныя дуги сушь тѣ , на 

которыхъ стоящіе углы при центрахъ или при 

“дружностяхъ взаимно равны. 

(26) Слѣдствіе. Чрезъ точку, взятую на окру¬ 

жности круга , можетъ проведена быть одна токмо 

''Эсательная къ нему прямая. 
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ПРЕДЛОЛіЕНІЕ А. 

(9.7) Отъ точки взятой внѣ круга могутъ пр*, 

ведены быть къ нему двѣ кагате іьныя, одна по 

«дну сторону поперечника проходящаго чрезъ он5ю 

точку , а другая по другую и сіи двѣ касащсль. 

ныя прямыя суть взаимно равны. Болѣе же двухъ 

жасатальныхъ «)тъ той точки провести не можно. 

Пусть будетъ взята точка А (ф. і6) внѣ круга 

БСІ). Говорю , что предлагаемое справедливо. 

Отъ точки А проведи касательную АВ къ кру¬ 

гу ВГТ) , сдѣлавъ тоже строеніе , какъ въ предъ, 

идущемъ предложеніи; и продолжи еще РНкъН; илро- 

шяни ККН , АК; то подобно докажемъ, что и АК есть 

касательная. И поелику квадраты изъ АВ, ВЕ равны 

квадрату изъ АЕ*, ибо уголъ АВЕ есть прямой ; я 

квадрату изъ АЕ равны квадраты изъ АК, К,Ьі,потой- 

же причинѣ : посему квадраты изъ АН, ВЕ равны ква¬ 

дратамъ изъ АК, КЕ. Но квадратъ изъ ЬБ равенъква- 

*К,і. драту изъ ЕК*, ибо ІВ равна НК; посему и осталь¬ 

ной квадратъ изъ \В равенъ остальному изъ АК> 

■*рд, слѣдственно и АВ равна ЛК*. 

Говорю еще, что отъ той же точки А бо.іѣе 

двухъ касательныхъ къ кругу провести не можно. 

Ибо пусть , буде возможно , проведена будетъ 

третья АС,-протяни Е,С: посему уголъ АСЕ есть пря 

мой. Но и уголъ АКЕ есть прямой: а посему 

"аі,!. АСЕ равенъ углу АКЕ, что невозможно*. Чего ради 

не есть касательная къ кругу. Тоже докажешся 

И всякой другой , кромѣ двухъ прямыхъ АВ, АК- 

Ишакъ отъ точки взятой , и проч. ч. и Д- 



къ книгѣ ТРЕТЬЕЙ. 427 

(2В) Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ , что есшьли 

прямая касается къ кругу, и проведена будетъ отъ 

центра круга перпендикулярная къ касательной ; 

(цо сія перпендикулярная упадетъ на прикосновеніе. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ В. 

(99) Нетыреугольника въ кругѣ ежели одна сто- 

рона продолжится , то внѣшный уголъ равенъ вну¬ 

треннему протпвулеліащему. 

Пусть будетъ кругъ ЧВСО (ф. 17) , и въ немъ 

чегаыреугольникъ АІ»СО; и пусть одна его сторона 

Вй продолжена будетъ къ Е. Говорю , что внѣш- 

ЕЫЙ уголъ ОСЕ равенъ внутреннему протисулежа- 

щрму ПЛВ- 

Поелику два угла ПСЕ, Т)СВ равны двумъ угладіъ 

прямымъ*; а и два угла ПЛВ, ПСВ равны двумъ “іЗ,!. 

прямымъ*: то два }‘гла ОСЕ, ОСВ равны двумъ ■“32. 

5тламъ ОАВ , ПСВ. Отними обще уголъ ОСВ: 

посему' остальной уголъ ОСЕ равенъ остально¬ 

му ОАВ. 

Итакъ чстыреугольнііка, и проч. ч. и д. я. 

П Р Е Д Л О /К Е Н I Е С. 

(Зо) Ежели чрезъ средину дуги круга , стягиваемой 

•’Рямою, проведена будетъ касательная къ кругу ; 

чіо она .параллельна къ стягивающей прямой : И 

^сіпьли проведена будетъ параллельная къ ней , то 

®ва касательна къ кругу. 

Въ кругѣ АВС (Ф< і8) пусть будетъ прямая ВС, 

'^Птягивающая дугу ВАС ; и чрезъ средину А дуги 
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ВАС пусть проведена будетъ касательная кь кру. 

гу прямая ЮАЕ. Говорю , что ВАЕ параллельна 

къ ВС. 

Больми круга АВС центръ. Г, и протяни РСД: 

*і8. то РСА перпендикулярна къ ОЕ*. И поелику 'дуга 

В А равна дугѣ АС, то и уголъ ВРА равенъ углу 

*^7‘АРС*. Итакъ, поелику РВ равна РС , а РО общая; 

то двѣ прямыя ВР, РС равны двумъ прямымъ 

*4' СР, РС; и уголъ ВРС равенъ углу СРС; посему* 

и основаніе равно основанію , и треугольникъ ра¬ 

венъ будетъ треугольнику , и прочіе углы равны 

прочимъ угламъ , каждый каждому, кои прошішу- 

лежашъ равнымъ сторонамъ ; а посему уголъ ВОР 

равенъ углу ССР. Чего ради каждый изъ угловъ, 

*опр.іо,І. при С есть прямой*. Но и каждый изъ угловъ при 

А есть прямой : посему уголъ ВСР равенъ углу 

*а8,І. ЮАР: слѣдственно ВС параллельна къ ОЕ*. 

Но пусть будетъ ОАЕ параллельна къ ВС. Го¬ 

ворю , что ОАЕ касашельна къ кругу. 

Ибо , Сдѣлавъ тоже строеніе, такъ же докажемъ, 

что углы при С суть прямые. И поелику ОЕ па¬ 

раллельна къ ВС, и на нихъ падаетъ АР; то внѣшныи 

уголъ ВСР равенъ' внутреннему прогаивулежащему 

*ад,і. ОАР*: но уголъ ВСР прямой; посему и уголъ ОАР 

прямой ; а посему ОА перпендикулярна къ РА і слЬ- 

■“слѣдііб. довате.льно и касашельна къ нему*. 

Итакъ , ежели чрезъ средину, и проч. ч. и д- я. 

(Зі) Слѣдствіе. Есть.ш внѣ круга взята будеяіъ 

какая ниесть точка, и оптъ нея на кругъ упадупгь 

сколько ниесшь прямыхъ, пересѣкающихъ оный - 

прямоугольникъ, содержимый въ одной цѣлой прямоя 

•и въ ея внѣшнемъ отрѣзкѣ , равенъ прямоугольник}. 



содержимому въ другой цѣлой прямой и во внѣш¬ 

немъ ея отрѣзкѣ. Ибо, проведя еще отъ той же 

самой точки прямую касательную, будетъ каждый 

нзъ помянутыхъ прямоугольниковъ равенъ квадрату 

нзъ касательной. 

КЪ книгъ ЧЕТВЕРТОЙ. 

(32) Слѣдствіе. Изъ сего явствуетъ , что сторона 

квадрата описаннаго око.ю круга, равна поперечнику 

сего круга. 

(33) Слѣдствіе. Естьли въ кругѣ вписанъ квад¬ 

ратъ , и около тогоже круга описанъ другой ; то 

описанный есть половина вписаннаго. 

( 34 ) Слѣдствіе. Естьли протянуть прямыя АЕ , 

ЕС, СА , то въ кругѣ будетъ вписанъ треуголь¬ 

никъ равносторонный и равноугольный ; какъ гао 

всякому легко доказать можно. 

(Зі) Опредѣленіе. Многоуго.іьники правильными на¬ 

зываются гпѣ, кои суть равносторонные іі равно¬ 

угольные. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ А. 

Естьли въ кругѣ вписанъ правильный многоуголь¬ 

никъ ; то вписать въ томъ же другой правильный 

Иногоуголыіикъ , рдвое больше сторонъ имѣющій. 

Въ кругѣ ЛВСОЕ (ср. пред, іо, кн. XII) пусть 

^^Удетъ вписанъ правильный многоугольникъ АВСО. 

^идлежитъ въ томъ же кругѣ АВСО вписать 

*ІРугой правильный многоугольникъ, вдвое больше 

ноіоронъ имѣющій. 
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Дуги АВ, ВС, СП, ПА, стягиваемыя сторанам^ 

вписаннаго многоугольника , раздѣли по полам ь въ 

■*Зо,ііі. точкахъ В, 1*’, С, Н*; и протяни АЕ, ЕВ, ЬР, 

СО, ОП , ПН , НА. Говорю , что многоугольникъ 
АЕВРССПІІ есть правильный. 

Поелику дуга АЕ равна дугѣ РВ, то дуга А В есть 

двукратная дуги АЕ. Подобно докажемъ , что и дуга 

АП есть двукратная дуги \Н. Но дуга АВ равна 

*28,Ш. дугѣ АП*, ибо прямая А 1> равна прямой АП,-по «у 

и дуга АЕ равна АН ; а посему и прямая АЕ равна 

♦2д,Ш. прямой АН*. Подобно докажемъ, что и каікдая изъ 

прочихъ прямыхъ Р.В, ВР, РС, СП, СП , ПЫ равна 

прямой АЕ или АН. Чего ради многоугольникъ 

АЕВЕСОП11 есть равносторонный. Говорю .же, чню 

онъ и равноугольный. Ибо, какъ дуга АН равна дугѣ 

ЕВ, придай обще дугу ВСН; посему дуга В(,А равна 

дугѣ ЕВН. Но на дугѣ ВСА стоитъ уголь А! В, а на 

дугѣ РВИ уголъ НЛЕ : посему уголъ НАР. равенъ 

*27,1П. углу ВЕА*. Подобно докажемъ , что и калчдый изъ 

угловъ, кои при в, Р, С, о, 1), Н, равенъ углу при 

А или Е. Чего ради многоугольникъ АЕВРСОПИ есть 

равносторонный. А доказано , что и равноуголь¬ 

ный ; слѣдственно онъ правильный. Притомъ имѣешь 

число сторонъ вдвое больше , нежели многоутольвиЫі 

АВСП. ч. и д. н. 

'Слѣдствіе. Поелику въ кругѣ можно вписать пр 

вильный чепхыреугольникъ , то есть квадратъ, пта^^ 

же пяти, шести и пятнадцати угольникъ , 

можно вписать , начиная отъ четыреугол 
и про^’ 

восьми , шесгпнатцати , тридцати двухча , 
• десяпі** I 

угольникъ; начиная отъ пятиугольника - и 

двадцати , и проч. угольникъ ; начиная опіѣ Ш 
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угольника : двѣнадцати, двадцати четырехъ , и проч. 

угольникъ; и наконецъ, начиная отъ пятнадцати^ 

угольника : тридцати , и проч. угольникъ. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ В. 

Еспіьли въ кругѣ вписанъ правильный многоуголь- 

ВИКЪ ; то описать около сего круга другой 

столько же сторонъ имѣющій , правильный много- 
уго.іьникъ. 

въкругѣ АВСОЕ(ф.пр. „) пусть будетъ вписанъ 

правильный многоугольникъ^Пусть точки 4,В,С П Е 

будутъ вершины угловъ вписаннаго многоугольн1,к1- 

ишкъ дуги АВ. ВС, 1.0, ОЕ, Е4 взаимно равны*. *а8,іи. 

■брезъ А,,В, С, О, Е проведи касательныя къ кру¬ 

гу прямыя СИ, НК, КС, ЕМ, МС; и возьми кру¬ 

га АВСОЕ центръ р; и протяни РВ, (. С рЕ 

ГО. Разсуждая потомъ,такъ какъ предложено о пяти¬ 

угольникѣ*, докажемъ , что многоугольникъ СПЕЕМ ♦выа. 

«іпь равносторонный и равноугольный , то есть 

ггравильный я. и с. н. 

Слѣдствіе» Отсюда явствуетъ , что упомянутые 

слѣдствіи предъидущаго предложенія многоугОль- 

“ики можно описывать около круга. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ С. 

Вь данномъ правильномъ многоугольникѣ вписать 

*'Ругъ. 

Пусть будетъ АВСПЕ (ф. „р. іЗ) данный правилъ- 

“Ый многоугольникъ. Надлежитъ въ многоуго.іь- 

“"кѣ АВСИЕ вписать круі-ъ. 
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Раздѣли каждый изъ угловъ ВСП, С.ПЕ по до, 

"эд. ламъ прямыми СР, ПР*5 кои пусть встр-Ьтящс» 

въ Р; и протяни РВ, РА, РЕ; и огаь !■ проведи , пер. 

пендикулярныя къ АВ, ВС, СП , 1)Е , ЕА , прямы* 

♦•2,1. ГО, РН, РК, ГЬ, РМ*: то, разсуждая такъ какъ 

*в'ыЗ. и при пятиугольникѣ*, докажемъ , чшо каждый 

изъ остальныхъ угловъ АВС', ВАР, АЕ1) раздѣленъ 

по поламъ прямыми ВР’, РА, РЕ; и что прямые 

рО, РН, РК, РСі ЕМ всѣ взаимно равны. И по¬ 

тому кругъ , изъ центра Р’ и разстояніемъ одной 

изъ тѣхъ прямыхъ написанный, будетъ касатель¬ 

ный ко всѣмъ сторонамъ многоугольника , и бу¬ 

детъ кругъ вписанный. Напиши оный , какъ (,НКЕМ. 

Ишакъ въ данномъ правильномъ многоугольникѣ вйй- 

санъ кругъ, ч. и с. н. 

Слѣдствіе. Отсюда явстѣуетъ , чшо прямыя ; про¬ 

водимыя отъ центра круга въ правильномъ мно¬ 

гоугольникѣ вписаннаго , къ вершинамъ онаго, раздѣ* 

ляютъ углы его по поламъ. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ П. 

Около даннаго правильнаго многоугольника оНгі 

сашь кругъ. 

Пусть будетъ АВСГ)Е (фиг. пр. і4) 

правильный многоугольникъ. Надлежитъ “но 

многоугольника АВ( ОР’ описать кругъ. 

пгп ГПР во 
Раздѣли опять каждый изъ угловъ ы.ы, 

поламъ прямыми ( Р , Г>Р, кои пусть встрѣш 

въ Р; и протяни РВ, РА, РЕ: то во причинѣ, 

и каждый изъ остальныхъ угловъ ГВА , ВА? • 

раздѣленъ по поламъ прямыми РВ, РА, РЕ» 
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(Пакъ же какъ и при пятиугольникѣ*, что прямыя *въ 14. 

рА, ЕК, РС, РН, рр Есѣ взаимно равны, и потому 

кругъ, изъ центра Р и разстояніемъ одной изъ 

сихъ прямыхъ написанный, пройдетъ чрезъ вершины 

ксѣхъ угловъ многоугольника , и будетъ кругъ опи¬ 

санный. Напиши оный, какъ АВСНР. 

Итакъ около даннаго правильнаго многоугольника 

описанъ кругъ, ч. и с. н. 

Слѣдствіе, і . Отсюда явствуетъ , что прямыя , 

проводимыя отъ центра круга описаннаго около 

правильнаго многоугольника , къ вершинамъ угловъ 

его, раздѣляютъ сіи углы по поламъ. 

Слѣдствіе 2. И поелику сіе доказано и о кругѣ 

вписанномъ: то явно , что круговъ описаннаго около 

правильнаго многоугольника и вписаннаго въ немъ, 

і|ентръ есть тотъже. 

КЪ книгъ пятой. 

(36) Когда говорится , что величина измѣряетъ 

другую или измѣрЛется другою ; то всегда разумѣть 

должно, что измѣряетъ или, измѣряется бвзЪ 
'‘’^патпа. 

(З7 ) Опредѣленіе. Когда двѣ большія величины 

Равно измѣряются двумя меньшими, каждая каж- 

) шо есть , одну большую одна меньшая из- 

.‘'іряешъ столько разъ , сколько другую большучо 

Угая меньшая: шо большія называются равнокраш- 

“Ч'іи меньшихъ , а меньшія равночастными боль- 

"“Ч^ъ. Тоже разумѣется о трехъ и болѣе вели- 

'“'Иахѣ, измѣряемыхъ равномногшіи меньшими. 

28 
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( 38 ) Подъ именемъ зависимости величинъ по нхъ 

количеству разумѣть , кажется , должно всякое ихъ 

сравненіе. Напримѣръ, когда изслѣдывается, чѣмъ 

или во сколько одна другой больше , или меньше; 

равна ли одна величина другой или неравна, и проч. 

Клавій , Валлисъ (*) и нѣкоторые другіе Геометры 

изъясняютъ опредѣленіе отношенія иначе. 

(39) Опредѣленіе. Величины , имѣющія отношеніе, 

называются членами онаго ; первая предъидущимъ , а 

вторая послѣдующимъ. 

(40) Пусть будутъ четыре величины А, В, С, Ю; 

и пусть величинъ А, С будутъ какія ниесті равно¬ 

кратныя Е , В' , и величинъ В , С какія ниесть 

равнократныя С, Н; и пусть величины Е, С, Р, Н 

будутъ таковы , что есшьли Е больше О, то и Р 

больше Н; и есшьли Е равна С, то и Р равна II; и 

естьли Е меньше О , то и Р меньше Н: или 

иначе: пусть будутъ два неопредѣленныя цѣлыя 

числа т , п ; и пусть величины А , В , С, В 

будутъ таковы , что естьли шА (то есть т 

разъ взятая величина А) больше пВ , то и шС 

больше пП; и естьли шА равна пВ , то и шС 

равна пЮ ; и естьли меньше, иго меньше: въ 

шакомъ случаѣ говорится , что отношеніе А 

къ В есть тоже съ отношеніемъ С къ П > или 

какъ А къ В, такъ С къ О. 

(40- Естьли изъ величинъ А, В, С, И- 

детъ шА больше пВ, а шС не больше пП- 

(* ) I. ^Ѵаііі* орега МаШешайса- Ѵоі. I, Сар. а5. 59 ** 

еі Ѵоі. II, Сар. гд. 
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гопорится , что А къ В имѣетъ большее отношеніе , 

нежели С къ П; или С къ I) имѣетъ меньшее юш- 

ноіпеніе , нежели А къ В. При чѣмъ замѣтимъ , что 

рі, п мог}’тъ быть ніягл, то есть опредѣленныя чи- 

е,а. Напримѣръ, есйіьли аА больше ЗВ, а аС не больше 

31), то А къ В имѣетъ'большее отношеніе , нежели 

С къ О, хоіПя бы при другихъ кратсткованіяхъ се- 

10 II не было. 

ОБЩЕЕ ПРИМѢЧАНІЕ КЪ ОПРЕДѢЛЕНІЯМЪ 

3, 4, 5, и у. 

Поелику на сихъ опредѣленіяхъ основывается вей 

веорія веліічинъ пропорціональныхъ , то нужно еще 

войти въ подробнѣйшее оныхъ объясненіе. Пусть 

будутъ двѣ однородныя величийы А, В. Естьли сіи 

величины равны ; то онѣ всегда имѣютъ отношеніе, 

ибо одна изъ нихъ взятая кратно будетъ больиіе 

другой. Еешьли же величины А, В не равны ; то 

меныііая взятая кратно или сдѣлается когда либо 

большею большей, ііли нѣтъ. Естьли сдѣлается или , 

чшо все равно , естьли можетъ сдѣлаться ; шо ве¬ 

личины А, В имѣютъ отношеніе.: естьли же нѣтъ , 

то не имѣі#тъ. Слѣдственно уголъ , содержимый ка¬ 

сательною къ кругу и окружностію его , къ прямо¬ 

линейному углу не имѣет'ь отношенія. ( Равнымъ 

образомъ точка къ линіи , линія къ Поверхности , 

Иуль къ нулю , нуль и конечная величина кь безконеч- 

іой не имѣютъ отношенія ). Напротивч. того окруж- 

Чый уголъ ( то есть , содержимый дугами равныхъ 

круговъ обращенными въ одну сторону ) къ прямоли- 

чеиному углу имѣетъ отношеніе : ибо первой мо- 

йіет’ъ бЫшь равенъ Пли прямому, или ту Пому, 

* 
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или острому, какъ доказалъ Проклъ (*). Раввымь 

оОразомъ поперечникъ круга къ его окружности 

квадратъ изъ поперечника къ кругу , имѣютъ от¬ 

ношеніе : ибо три поперечника меньше окру, 

жносгпи , а четыре больше оной , какъ доказалъ 

Архимедъ ; квадратъ изъ полупоперечника меньше 

круга , а квадратъ изъ поперечника больше круга . 

какъ то легко доказать изъ предлож. 6 и 7 кн. ІР. 

Пусть еще будутъ двѣ величини С , О , имѣющія 

взаимное отношеніе. ЕсгпьЛи сравнимъ отношеніе Л 

къ В съ отношеніемъ С къ П: то оныя бу'дуіпъ или' 

тѣже, или нѣтъ. Когда раввокрагпныя , взятыя по 

опредѣленію 5му, имѣютъ свойство въ немь изъ¬ 

ясненное; ГІЮ отношенія суть тѣже или равныя, 

а въ противномъ случаѣ суть неравныя. 

Изъ сего слѣдуетъ , что естьли величины А, В, 

С, П предполагаются пропорціональными или дока¬ 

зываются таковыми : то ни въ какомъ случаѣ не 

С* ^ и дѣйспіви1ііельно,п> ешь б\ деіп-ь уголъ А Б С 19) прямоѵг, 

и пусть взяты будутъ прямыя ВЛ , ВС равныя, и на нихъ 

написаны полукружія АСБ , ВЕС , одно впѣ угл.і, а другое 

внутрь Онаго. 

Иоелику полукружіе АВВ равно полукружію ВЕС, ибо АВ 

равна ВС^ іпо и уголъ ОБА равенъ углу ЕВГ. Прпд<>й обще 

смѣшенный уголъ ДВЕ 5 посему и цѣлый уголъ ОБЕ равент. 

Цѣлому АВС} то есть окружный уголъ ЮВЕ равенъ прямому. 

Но пусть уголъ АВС будешь піупой, Сдѣлавь пыкое ж - 

строеніе ^ подобно докажемъ, что уголъ ОВЕ равенъ піуПОМ> 

углу ЛВС* 

Пусть, наконецъ, уголъ АВС будетъ острый. Сдѣлавъ тол 

строеніе, подобно же докажемъ, что уголъ РВА ^ 

углу ББС* Отними обще уголъ ЕВ Л } посему и осіЯ*льно 

уголъ ОВЕ равенъ остальному АБС. и А» в. 



^1о;кстъ быть, когда изъ ихъ кратныхъ первая 

больше второй , чтобы третья была не больше 

четвертой; а когда равна , чтобы была не равна; а 

когда меньше, чтобы была не меньше; ибо сіе противно 

опредѣленію 5. Но естьли А, В, С, П предполагаются 

или доказываются неимѣющими тогоже отношенія » 

П10 сіе уже означаетъ , что сушь н'Ькіл кратныя , 

кои имѣютъ свойство показанное въ опредѣленіи умъ; 

слѣдственно не можно будетъ ни сказать , ни 

доказать о величинахъ А, В, С, Ю, что по взятіи 

ихъ раннократныхъ , по каколщ ниесть кратство- 

ианію , сіи кратныя вс*еда будутъ или купно въ 

избытку , или купно въ равенствѣ , или купно въ 

недостаткѣ. Взъ сего явствуетъ , что величины 

удовлетворяющія опредѣленію 5му не могучпъ ѵже 

удовлетворять уму, а удовлетворяющія уму не могутъ 

удовлетворять 5му. 

Сообразивъ все выше сказанное , нельзя кажется 

не согласиться , что напрасно говорятъ , будто 

ученіе Эвклидово о пропорціяхъ принужденно и 

не прямо , и будто нѣтъ достаточныхъ при¬ 

знаковъ , по которымъ бы можно отличить ве¬ 

личины,. имѣющія тоже отношеніе , отъ величинъ, 

Имѣющихъ большее или меньшее ; то есть вели¬ 

чины опредѣленія 5го оптъ величинъ опредѣленія уго; 

будто Эвклидъ величины послѣдняго отъискиваетъ 

Ча удачу , и вроч. 

(4^) Изъ предъидущэго примѣчанія видно , что 

Слова: тоже, большее или меньшее (отношеніе), 

Чмѣютъ совсѣмъ различный смыслъ отъ того , 

Ч’ь коемъ онѣ приемлются обыкновенно, ибо тутъ 

®8Ѣ не болѣе значатъ , какъ простое наименованіе 



433 ПРИМѢЧАНІЯ II ПРИБАВЛЕНІЯ 

свойствъ , излагаемыхъ въ опредѣленіяхъ 5мъ и 

Слѣдственно подобіе или тожество отношеній 

есть не что иное , какъ когда величины оныхъ 

имѣютъ свойство означенное въ опредѣленіи 5\іъ. 

д поелику таковыя величины ,■ що есть , имѣющія 

взаимно тоже отношеніе, называются для кратко¬ 

сти пропорціональными, то для краткости 

названо тожество отношеніи пропорціею. 

{ 43 ) Опредѣленіе а. Двѣ величины называются 

обратно пропорціональными другимъ двумъ величи¬ 

намъ , когда Одна изъ первыхъ къ одной изъ вто¬ 

рыхъ имѣетъ тоже отношеніе, что другая изъ 

вторыхъ къ другой изъ первыхъ. 

Опредѣленіе Ь. Величины называются непрерывно 

пропорціональными, когда Первая ко второй имѣетъ 

толсе отношеніе , что вторая къ третьей, а втора/} 

къ третьей тоже, что третья къ четвертой, 

итакъ далѣе. 

Изъ опредѣленій ірго и иго явно , что отношеніе 

удвоенное , утроеннное и проч. не означаетъ тоже, 

что двукратное , трекратное , и проч. 

(44) Разумѣется : непрерывно. 

(45) Опредѣленіе. Ежели будетъ одинъ рядъ вели¬ 

чинъ , имѣющихъ взаимное отношеніе, а другой рядъ 

отношеній тѣхъже съ отношеніями величинъ пер¬ 

ваго'ряда ; то говорится , что первая величина къ по 

слѣднем перваго ряда имѣетъ отношеніе сложенное 

изъ отношеній втора го ряда. 

На примѣръ : пусть будетъ рядъ величинъ А,В,С,Пі 

и рядъ отношеній : М къ N ; Р къ ^ ; В нъ 

пусть будетъ отношеніе АкъВтоже съ отношеніе’'*^ 

М КЪ К, И отношеніе ѣ къ С тоже съ отношеніемъ 
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*я> и еще отношеніе С къ О тоже съ отношеніемъ К 

ц-ь 8; то говорится , что А къ О имѣетъ отношеніе 

сложенное изъ отношеній М къ N ; Р къ и К къ 8. 

Эвклидъ сіе опредѣленіе выражаетъ иначе. (См, 

опр. 5, кни. VI). 

(46) Называются такожъ и сходственными 

я ленами. 

(47) Пусть будутъ многія величины А, В , С, и 

имъ равномногія О, Е, Г, кои по двѣ въ каж¬ 

домъ ряду суть въ томъже отношеніи , то отно¬ 

шенія , А къ С, и П къ Е называются равномѣст¬ 

ными ; (48) пропорція же: какъ А къ В такъ П къ Е» 

и какъ В* къ С такъ Е къ Р, именуется порядочною. 

(49) Но есгпьли будутъ три величины А , В, С 

и другія равномногія О, Е , Р, имѣющія слѣдующія 

отношенія: какъ А къ В такъ Е къ Р; какъ В къ С 

такъ О къ Е: то сія пропорція именуется обрат¬ 

ною или смѣшенною. 

По мнѣнію нѣкоторыхъ толкователей , послѣ опре¬ 

дѣленій можно еще помѣстить въ сей книгѣ слѣ¬ 

дующія аксіомы: 

a. Какое отношеніе имѣетъ одна величина къ 

другой своего рода , такое отношеніе имѣетъ всякая 

данная величина къ нѣкоей величинѣ своего же 

рода. Иначе: ежели будутъ три величины , изъ 

ноихъ двѣ первыя имѣютъ отношеніе ; то всегда 

есть четвертая величина , къ коси третья пліѣешъ 

Шоже отношеніе, что и первая ко второй. 

b. Равнократныя или равночастныя щогож^ иля 

равныхъ, суть и взаимно равны. 

c. Равнократныя или равночастныя неравныхъ, 

^уть и взаимно неравны. 
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(50) Слѣдствіе. Ежели первая величина второй и 

третья четвертой будутъ равнократныя ; пятая же 

будетъ равная второй , и шестая равная четвер¬ 

той: то подобно докажещся, что совокупленно,первая 

съ пятою второй, и третья съ шестою четвер¬ 

той будутъ равнократныя Сіе же докажется еще , 

ежели первая равна второй , а третья четвертой; 

рятая же второй р шестая четвертой равнократны.* 

П Р Е Д Л О Ж Е Н I Е А. 

(51) Ежели первая величина ко второй имѣетъ 

тоже отношеніе , что и третья къ четвертой: 

то и равнократныя первой и третьей будутъ ко 

второй и четвертой имѣть тоже отношеніе: 

И также величины первая и третья будутъ къ ра¬ 

внократнымъ второй и четвертой имѣть тоже 

отношеніе* 
і 

Пусть первая величина А (фиг. пр. 4) «о 

второй В имѣетъ тоже отношеніе, что и третья 

С къ четвертой О; и пусть , воперпыхъ , будутъ 

первой и третьей А, С равнократныя Е, Г. Говорю, 

что какъ Е къ Б, такъ Р къ И. 

Возьми величинъ Е, Е’ равнократныя К, Е; * 

величинъ В, П равнократныя С, Н. Здѣсь доказать 

можно какъ и въ предложеніи*, что К, Е суть ра¬ 

внократныя величинъ А, С. И поелику какъ А къ 

B, такъ С къ И; и суть величинъ А, С равно- 

кратныя К, Е, а величинъ В, О равнократныя 

C, Н; посему естьли К больше О, то и Е боль¬ 

ше Н; и естьли равна, то равна ; и естьли меньше, 

’'опр.5. шо меньше*. Итакъ, поелику величинъ Е, Р Р®' 

внокралшыя суть К, Е, а величинъ В, П равно- 
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^ратныя С; Н; и доказано , что естьли К больше 

о, то и Г больше Н; и естьли равна, то равна; и 

есшьли меньше, то меньше: слѣдственно какъ Е 

къ В, такъ Іі" къ В*. 

Естьли будутъ величинъ второй и четвертой 

В, П равнокрашныя С , Н, то подобно докажемъ , 

чіпо. какъ А къ С, такъ С къ Н. 

. Итакъ, еЖели первая величина , и проч. ч, и д. н. 

(02 ) Р-. Симсонъ послѣ сего предложенія поч 

яѣщаепіъ еще между прочимъ слѣдующія: 

-ПРЕДЛОЖЕНІЕ В. 

Ежели пррвая величина ко второй имѣетъ тоже 

отношеніе ; что й третья къ четвертой ; будетъ 

же первая больше второй ; то и третья больше 

четвертой ; а естьли ранна, то равна ; и естьли 

меньше -, то меньше. 

Пусть будетъ какъ А къ В, такъ С къ В. Говорю , 

что ежели Д больше В, то и С больше В; а естьли 

равна , то равна ; и естьли меньше, то меньше. 

Возьми*величинъ А,В, С, В равнокрашныя Е,Р, С, Н. 

И Бопервыхъ пусть будетъ А больше В. Поелику 

Л больше В, и величинъ А, В равнократныя суть 

Е) р; то и Е больше Р*. И поелику полагается, 

Какъ А къ В, такъ С къ В; и величинъ А, С 

равнократныя суть Е , С, а величинъ С , В 

равнокрашныя сушь Р , Н ; и доказано , что Е 

^о-щше Р : посему и С больше Н*. Но С , Н 

куть величинъ С, В равнокрашныя : посему 

** С больше П*. Слѣдственно естьли А больше В , 

'Чо и С больше В. Подобно докажемъ , что естьли А 

*опр.5. 

акс.с. 

'опр.5. 

акс.с. 
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равна В, то и С равна Ю; и естьли меньше , дц, 

меньше. 

Итакъ, ежели первая величина, и проч. ч. и д, н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ С. 

Ежели будутъ четыре величины , изъ коихъ первая 

и третья равнократны , или равночастны, вто¬ 

рой и четвертой , каждая каждой ; то какъ первая 

ко второй, такъ третья къ четвертой. 

Пусть будутъ четыре величины А, В, С, Ні (ф. 2о) 

изъ коихъ первая А и третья С пусть , вопервыхъ, 

будутъ равнократиы второй В и четвертой П, 

каждая каждой. Говорю , что какъ А къ В, 

ріакъ С къ П. 

Величинъ А, С возьми равнократныя Е, Г; а ве¬ 

личинъ В, Н равнократныя О, Н. И пусть , во- 

первыхъ , будетъ Е больше О. 

Поелику первая величина А второй В и третья 

С четвертой О суть равнократныя , и взяты первоіі 

величины и третьей равнократныя же Е, Р : посему 

•3. Е, Р суть равнократныя величинъ В, Н*. Но п С, 

Н суть равнократныя величинъ В, Г): Итакъ, ежелн 

Е есть большая кратная величины В, нежели О 

тойже В; то и Г есть большая краткая величи¬ 

ны П , неж«‘ли Н тойлсе О; а естьли меньшая, 

то меньшая ежели же равная, то равная. Но по¬ 

елику Е, по положенію , больше С, то Е есть 

большая кратная величины В, нежели С тойліе В у 

посему и І*" есть большая кратная величины Н > 

’якс.с. нежели Н гаойже О; а посему Р больше Н*- СлМ 

ственно естьли Е больше С, то и Е больше 
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родобио докажемъ: что естьли Е равна О, гао и 

].’ равна Н; и естьли меньше , то меньше. Итакъ , 

роелику Величинъ А, С равнократныя суть Е, р, 

а величинъ В, О равнократныя С, Н; и доказано , 

чгпо естьли Е больше С, то и Р больше Н; 

И естьли равна , то равна ; и естьли меньше , то 

меньше : слѣдственно какъ А къ В, такъ С 

ь'ь Н*. *опр.5. 

Но пусть первая А и третья С будутъ равно¬ 

частныя второй В и 'четвертой П, каждая каж¬ 

дой. Говорю , что какъ А къ В, такъ С къ И. 

Поелику Л, С суть равночастныя величинъ 

В, Ю; тоВ, П сушь величинъ А, С равнократныя; 

слѣдственно , по доказанному уже , будетъ , какъ 

В къ А, такъ I) къ С: и потому ирелолсеніемъ, 

какъ А къ В, такъ С къ П*. 

Ишакъ , ежели будутъ четыре, и проч. ч. и д. н. 

Слѣдствіе. Ежели изъ четырехъ величинъ , первая 

равна второй , и третья равна четвертой; піо 

такъ же дока.жется , какъ въ первомъ случаѣ пред¬ 

ложенія, что какъ первая ко второй , такъ третья ' 

цъ четвертой. 

П Р Е Д Л О Яі Е Н I Е Ю. 

Ежели изъ четырехъ величинъ пропорціональ¬ 

ныхъ , первая есть кратная , или частная , вто¬ 

рой ; то и третья будетъ равнократная , и.іи 

Равіючасшная , четвертой. 

Пусть будутъ четыре величины А, В, С, Р (ф- 

^пропорціональныя ^ шо ес^пь ^ какъ А къ В у такъ С 

1 
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къ Н; и пусть, вопервыхъ., будетъ А кратная се. 

личины В. Говорю , что и С есть равнократна, 

величины О. 

Возьми Е равную А ; и сколько кратна А, піо 

есть Е величины В, возьми столько кратную р 

ке іичины О. 

Поелику какъ А къ В, такъ С къ Н; и величинъ 

В, Н, второй и четвертой взяты равнократныя 

*А. Е, Г; то какъ А къ Е, такъ С къ Г*. Но А равна 

Е, посему и С равна Р*. И поелику сколько Е, то 

есть А есть кратная величины В , столько Р есть 

кратная величины Ю; и Р равна С: посему сколько 

А есть кратная величины В , столько и С есть 

кратная величины О. 

Но пусть будетъ А частная величины В. Говорю, 

что и С есть равночастная величины П. 

Поелику А есть частная величины В, то В есть 

кратная величины А. И поелику какъ А къ В, такъ 

С къ О; то преложеніемъ , какъ В къ А, такъ В 

къ С*. Но В есть кратная величины А ; чего 

ради , по доказанному, и П есть равнократная вели¬ 

чины С; а посему А, С суть равночасіпныя вели¬ 

чинъ В , П. 

Итакъ , ежели изъ четырехъ, и проч. ч. и Д- н. 

(53) Слѣдствіи. Подобно докажемъ , что равныя 

величины къ равнымъ имѣютъ тоже отношеніе, 

взятыя поперемѣнно. 

(54) Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ , что естьли 

•тиошрнія величинъ суть тѣже или тожественны 

съ какими ниесть тѣмиже отношеніями ; пю онЫЯ 

суть тѣже и взаимно. 
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(55) Слѣдствіе, і. Ежели первая величина ко 

^іпорой имѣетъ большее отношеніе , нежели третья 

четвертой, а третья къ четвертой имѣетъ тоже 

ріпношеніе , что пятая къ шестой ; то подобно до¬ 

кажемъ, что первая ко второй будетъ имѣть большее 

(ііпііошеніе, нежели пятая къ шестой. 

СлЬдствіЕ. 2. Ежели первая величина ко второй 

имѣетъ большее отношеніе , нежели третья къ 

четвертой, а третья къ четвертом большее, нежели 

пятая къ шестой; то первая ко второй и тѣмъ 

паче будетъ имѣть большее отношеніе, нежели 

пятая къ ше\:той. 

(56) Слѣдствіе сіе весьма темно и, какъ кажет¬ 

ся , неудовлетворительно доказано. Грегори оное 

доказываетъ такъ (*) : 

Естьли будетъ какъ АВ къ ВЕ, такъ СО къ ПГ; 

то отдѣленіемъ , какъ АЕ къ ВЕ, такъ СЕ къ ОЕ*: 

я преложеніемъ , какъ ВЕ къ ЛЕ, такъ ОР къ СЕ*:‘слЬд:^. 

и совокупленіемъ.какъ АВ къ АЕ,такъ СО къ СР,что 

и егшь обращеніе отношеній пропорціи : какъ АВ 

м ВЕ, такъ СО къ І)Р. Отсюда явствуетъ, и проч. 

( 57 ) То есть, сдѣлавъ преложеніе отношеній 

предположенной пропорціи: какъ В къ С,такъ Е къ Г. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ Е. 

(58) Отношенія сложенныя изъ тѣхъЖе отно- 

піеній, суть взаимно гаѣже. 

Пусть будетъ какъ А къ В, такъ С къ О; и 

‘‘Пкъ Е къ Е’, такъ О къ Н; и еще какъ К къ Е, 

[ (*) Еасіі^ія ^ий яорегбвп! оюпіа. Оховік. 170З.. 

I 
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такъ М къ N. Говорю , Аі В. Е. Г. к. Е 
что отношеніе сложенное С. О. О. Н. ВІ. N 

изъ отношенія А къ В , ' 

и ошношенія Е къ Р 5 и 8. Т. V. 

еще отношенія К къ В, есть тоже съ отношеніеміь 

сложеннымъ изъ отношенія С къ I), и отношенія 

О къ Н, и еще отношенія М къ N. 

Возьми какую ниесшь величину О: іі пусть бу- 

*а*:с.а. детъ какъ А къ В, такъ О къ Р*; и какъ Е къ Е, такъ 

Р КІ. и еще какъ К къ I,, Шакъ ^ къ К. Возьми 

еще какую ниесть величину 8; и пусть будетъ какъ 

С кь О, такъ 8 къ Т; и какъ О къ Н, такъ Т 

къ V; и еще какъ М къ N, такъ Ѵ къ X. 

Поелику какъ А къ В, такъ С къ О: но какъ 

А къ 13, такъ О къ Р; а какъ С къ П, такъ 8 

■“ііЛ’.къ посему какъ О къ Р, такъ 8 къ Т*. Пото¬ 

му же какъ Р къ такъ Т къ V; и какъ ^ къ К, 

шакъ V къ X. Итакъ четыре сушь величины О, 

Р? В, и другія имъ равномногія 8, Т, Ѵ, 

взятыя по двѣ БЪ томъже съ ними отношеніи : 

погему , равномѣсшно, какъ О къ В, такъ 8 къ 

*22,Ѵ. X*. По отношеніе О къ В называется сложешіымь 

изь отношеній А къ В, и Е къ Р', и К къ Ь'і 

а отношеніе 8 къ X называется сложеннымъ изъ 

отношеніи С къ Т), и О къ Н, и М къ N. чего 

ради отношеніе сложенное изъ отношеній А къ С, 

II Е къ Р, и К къ Е есть тоже сЪ отношеніемъ сло¬ 
ил N. 

женнымъ изъ отношеній С къ Ю, и О къ Н,и ІМ 

Итакъ отношенія сложенныя, и проч. ч. и д- ** 

Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ , что ошношен 

уДтюенныя шѣхьже отношеній , или ушроеняЫ 

сушь и взаимно тѣже. 
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предлоліеніе р. 

Ежели первая величина ко второй имѣетъ боль- 

ідее отношеніе , нежели третья къ четвертой ; то 

рреложеніемь , вторая къ первой имѣетъ меньшее 

отношеніе, нежели четвертая къ третьей : И еже- 

ди меньшее , то большее. 

Пусть первая величина А (ф. 22) ко второй В 

имѣетъ большее отношеніе , нежели третья С 

иъ четвертой Н. Говорю , что преложеніемъ , В 

къ А имѣетъ меньшее отношеніе , нежели П къ С. 

Вообрази Величину Е, которая къ В мѵіѣетъ то¬ 

же отношеніе , что и С къ О*. •акс.а. 

Ишакъ А къ и имѣетъ большее отношеніе*, нежели 

Е къ В: посему А больше Е*; а посему Е меньше А. 

Поелику же Е меньше А, и В есть другая нѣкая 

величина ; а таже величина къ меньшей имѣетъ 

большее отношеніе , нежели къ большей*: посему В *8. 

къ Е имѣетъ большее отношеніе, нежели В къ А. 

И поелику Е къ В имѣетъ тоже отношеніе , что 

С къ О; шо преложеніемъ , В къ Е имѣетъ то¬ 

же отношеніе , что и 1) къ с*. Доказано же , что «слѣд.-^. 

В къ Е имѣетъ большее отношеніе, нежели В къ 

А; то есть В къ А имѣетъ меньшее отношеніе , 

Нежели В къ Е: чего ради В кь А имѣетъ меНь- 

Ніее отношеніе , нежели и О кь С*. 

Подобно докажемъ , что естьли первая ко вто¬ 

рой имѣешь меньшее отношеніе , нежели третья 

Нь четвертой : то преложеніемъ , вторая къ пер¬ 

вой имѣетъ большее отношеніе , нежели четвер- 

'®ая къ третьей. 

Итакъ , ежели первая величина, и проч. ч. и. д. н. 
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ПРЕДЛОЖЕНІЕ О. 

Ежели первая величина ко второй имѣетъ боль¬ 

шее отношеніе , нежели третья къ четвертой; 

то и премѣненіемъ имѣетъ большее. 

Пусть А (ф. 22) къ В имѣетъ большее отно¬ 

шеніе , нежели С къ Н. Говорю , что и премѣне¬ 

ніемъ , Л къ С имѣетъ большее отношеніе 

нежели В къ П. 

Вообрази величину Е, которая къ В имѣетъ тоже 

*акс.а. отношеніе , что и С къ П*. 

Ишакъ А къ В имѣетъ большее отношеніе, не- 

іЗ* жели Е къ В*2 и потому А больше Е. Пое.іику же 

А больше Е, а (> есть другая нѣкая величина; гао А 

къ С имѣетъ большее отношеніе, нежели Е къ С*. 

И поелику Е къ В имѣетъ тоже отношеніе , что и 

С къ Н: то и премѣненіемъ , Е къ С имѣетъ то- 

■“слѣл.-:^. же отношеніе, что и В къ Н*. Доказано же , что 

А къ С имѣетъ большее отношеніе , нежели Е къ 

С: чего ради А къ С имѣетъ большее отношеніе і 

•іЗ. нежели и В къ О*. 

Итакъ, ежели первая величина, и проч. ч. и д. Н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ Н. 

Ежели первая величина ко второй имѣетъ боль¬ 

шее отношеніе , нежели третья къ четвертой і 

то и совокупленно, первая со второю ко второй' 

имѣетъ большее отношеніе , нежели третья съ 

четвертою къ четвертой. 

Пусть ЛВ (ф. 23) къ ВС имѣетъ бо.іьшее от¬ 

ношеніе , нежели НЕ къ ЕР. Говорю, что и со¬ 

вокуплено, АС къ ВС имѣетъ большее отношеніе, 

нежели ЮР къ ЕЕ. 
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Вообрази величину СВ, которая къ ВС имѣетъ 

(Прже отношеніе, что и ПЕ къ ЕР*. ♦яке. 

Ишакъ АВ къ ВС имѣетъ большее отношеніе , 

нежели СВ къ ВС*; а посему А В больше СВ. При-*іЗ. 

дай обще ВС; Посему цѣлая АС больше цѣлой СС. 

Но ВС есть другая нѣкая величина : посему АС 

къ ВС имѣетъ большее отношеніе,нежели СС къ ВС*. *§. 

И поелику, по Положенію, СВ къ ВС имѣетъ тоже 

отношеніе , что ОЕ къ ЕР; піо, совокупленіемъ, СС 

къ Вс Имѣетъ тоже отношеніе, что и Вр къ ЕР'*. *і8. 

Доказано же, что АС къ ВС имѣетъ большее отноше¬ 

ніе, нежели СС къ ВС : Чего ради АС къ ВС имѣетъ 

большее отношеніе, нежели и ВР' къ ЕР’*. ♦ 

Итакъ, ежели первая величина , и проч. ч. и д. я. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ к. 

Ежели первая величина со второю ко второй 

имѣетъ большее отношеніе , нежели третья 

съ четвертою къ четвертой ; то и опідѣленно , 

первая ко второй имѣетъ большее отношеніе, нежели 

третья къ четвертой. 

Пусть АС (сриг. 23) къ ВС имѣетъ большее 

отношеніе, нежели ВР къ ЕР. Говорю', что и 

Отдѣленно , АВ къ ВС имѣетъ бо.іьшее отноше¬ 

ніе , нежели ВЕ къ ЕР. 

Вообрази величину СС , которая къ ВС имѣетъ 

•Ложе отношеніе , что и ВР къ ЕР. 

Итакъ АС къ ВС имѣетъ большее отношеніе , не¬ 

жели СС къ ВС: посему Л С больше СС*. Отними обще * *0'- 

Вс ; Посему осшальнаяАВ больше остальной СВ. Но ВС 

*сшь другая нѣкая величина: посему АВ къ ВС имѣешь 

30 
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*8.большее отношеніе, нежели СВ къ ВС*. И поелику, до 

положенію, СС къ ВС имѣетъ тоже отношеніе , чню 

и ПГ къ ЕР: то, отдѣленіемъ, СВ къ ВС имѣетъ 

**7 тоже отношеніе, что и ПЕ къ ЕР*. Доказано же, 

что АВ къ ВС имѣетъ большее отношеніе, нежещ 

ОБ къ ВС: чего ради ЛВ къ Вс имѣетъ большее 

*іЗ. отношеніе , нежели и ОЕ къ Е,Р*. 

Ишакъ, ежели совокупленіемъ, и проч. ч. и д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ Ь. 

Ежели первая величина со второю ко второй имѣетъ 

большее отношеніе, нежели щретья съ четвертою 

къ четвертой ; то, обращеніемъ , первая со вто¬ 

рою къ первой имѣетъ меньшее отношеніе, нежели 

третья съ четвертою къ третьей. 

Пусть АВ ( фиг. 24 ) къ ВС имѣетъ большее 

отношеніе , нежели ПЕ къ ЕЕ. Говорю, чшо, обра¬ 

щеніемъ , АВ къ АС имѣетъ меньшее отношеніе , 

нежели ПЕ къ ПР. 

Поелику АВ къ ВС имѣетъ большее отношеніе, 

нежели ПЕ къ ЕР : то , отдѣленіемъ , АС къ СВ 

*Е. имѣетъ большее отношеніе,нежели ПЕ' къ Р'Е*. Посему 

преложеніемъ, ВС къ СА имѣетъ меньшее отношеніе, 

■’Р. нежели ЕР къ РП*: чего ради совокупленіемъ, АВ 

*П, къ АС имѣетъ меньшее отношеніе,нежели ПЕ къ ПР 

Итакъ , ежели первая величина , и проч. ч. и д- 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ М. 

Ежели будетъ сколько ниесшь величинъ, и ДРУ гихъ 

имъ равномиогихъ , взятыхъ по двѣ по порядку » 
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болыивВгГь отношеніи: шо и равномЬстно б^'дуатв 

ВІ, большемъ отношеніи. 

Пусть будетъ сколько ниесть величинъ А, В; С 

(ф. 25), и дрз'гихъ имъ равномногихъ П,Е,Р, взятыхъ 

во двѣ въ большемъ отношеніи ; а именно , А къ В 

имѣетъ большее отношеніе, нежели П къ Е, а В къ С 

большее нежели Е къ Р. Говорю, что и равномѣстно, 

А къ С имѣетъ большее отношеніе , нежели В къ Р. 

Вообрази величину О , которая къ С имѣешь 

піоже отношеніе , что Е къ Р’. Итакъ В къ С 

имѣетъ большее отношеніе , нежели С къ С*: посему' **3. 

В больше С*. И поелику В больше О, а А*<о^ 

есть другая нѣкая величина : то А къ В имѣетъ 

меньшее отношеніе , нежели А къ О, гпо есть А 

къ С имѣетъ большее отношеніе, нежели А къ В. 

Полагается же, что А къ В имѣетъ большее 

отношеніе , нежели П къ Е : чего ради тѣмъ 

паче А къ О имѣетъ большее отношеніе , нежели 

В къ Е*. *слЗ;(Ь5)- 

Вообрази еще величину Н, которая къ 6 имѣетъ 

Шоже отношеніе , что и В къ Е. Итакъ А къ О 

Имѣетъ большее отношеніе , нежели И къ С; посему 

А больше Н. Но С есть другая нѣкая величина: 

Посему А къ С имѣетъ большее отношеніе ^ нежели 

Н къ С. И поелику В къ Е имѣетъ тоже от¬ 

ношеніе , что и Н. Къ О, а Е .къ Р тоже что О 

Къ С : то равномѣстно , В къ Р имѣетъ тоже 

отношеніе , что Н къ С*. Доказано же , что А *аз. 

*ъ С имѣетъ большее отношеніе, нежели Н къ С: чего 

ради А къ С имѣетъ большее отношеніе , нежели 

Ч В къ Г*. 

Итакъ ) ежели будетъ , и проч, ѵ. и д. н. 

« * 
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СлѣдствгЕ. Ежели А къ В имѣетъ большее от¬ 

ношеніе, нежели О къ Е; и будетъ С меньше В: 

то доказано, что тѢмъ паче А къ С имѣетъ 

большее отношеніе , нежелт О къ Е. Изъ сего явст¬ 

вуетъ : что изъ пяти величинъ , естьли первая ко 

второй имѣетъ большее отношеніе, нежели третья 

къ четвертой , и будетъ пятая меньше второй; 

то тѣмъ паче первая къ пятой имѣетъ большее 

отношеніе, нежели третья къ четвертой. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ N. 

Ежели будутъ три величины, и другія имъ ра¬ 

вномногія , взятыя по двѣ обратно , въ большемъ 

отношеніи: то и равномѣстно будутъ въ большемъ 

отношеніи. 

Пусть будутъ три величины А, В, С (ф. 25), и 

другія равномногія имъ П, Е, Е', съ коими тѣ взятыя 

по двѣ обратно суть въ больтемъ отношеніи, 

а именно : А къ В имѣетъ большее отношеніе , не¬ 

жели Е къ Р, а В къ С большее нежели В къ Е. 

Говорю , что и равномѣстно , А къ С имѣетъ боль¬ 

шее отношеніе , нежели П къ Р. 

Вообрази величину С, которая кь С имѣетъ шо- 

■‘акс.а, же отношеніе , что и Ю къ Е*. Итакъ В къ С 

■“іЗі имѣетъ большее отнотеніе , нежели С къ С*: по- 

*іо. сему В больше О*; а посему С меньше В. Но А есть 

другая нѣкая величина ; посему А къ С имѣетъ 
■О 

•8. большее отношеніе, нежели А къ В*. Но А къ 

имѣетъ большее отношеніе , нежели Е къ Г: 

ради тѣмъ паче А къ С имѣетъ большее отноіне' 

•сл.з,(55). ніе, нежели Е къ Р'*. 
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Вообрази еще величину Н, которая къ С имѣетъ 

ріояіе отношеніе , что и Е къ Г. Итакъ А къ С 

„мѣетъ большее отношеніе , нежели Н къ С*: по- 

(ему А больше И*. Но С есть другая нѣкая ве-*іо. 

личина : посему А къ С имѣетъ большее отноше¬ 

ніе , нежели Н къ С*. Поелику же какъ П къ Е, *8. 

іпакъ О къ С; а какъ Е къ Р, такъ Н къ С: то 

равномѣстно , какъ П къ Р, такъ Н къ С*. Доказано 

же, что А къ С имѣетъ большее отношеніе, не¬ 

жели Н къ С : чего ради А къ С имѣетъ боль- 
'"іЗ, 

шее отношеніе , нежели и Т) къ г . 

Итакъ, ежели будутъ три , и проч. ч. и д. и. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ О. 

Ежели цѣлая величина къ цѣлой имѣетъ большее 

отношеніе , нежели отнятая оптъ первой къ отня¬ 

той отъ другой ; то и остальная къ остальной 

будетъ имѣть большее , нежели цѣлая къ цѣлой. 

Пусть цѣлая АВ (ф. пр. ід) къ цѣлой СП имѣетъ 

большее отношеніе, нежели отнятая АЕ къ отня¬ 

той СР. Говорю, что и остальная ЕВ къ остальной 

РП будетъ имѣть большее отношеніе, нежели цѣлая 

АВ къ цѣлой СП. 

Поелику АВ къ СП имѣетъ большее отношеніе, 

Нежели АЕ къ СР; то и премѣненіемъ, БА къ АЕ 

Имѣетъ большее отношеніе , нежели ПС къ СР*. ''П. 

Но естьли величины имѣютъ большее отношеніе, 

НТО обращеніемъ будутъ имѣть меньшее*: посему АВ 

Нъ ЕВ имѣетъ меньшее отношеніе , нежели СП 

НѢ РП; и премѣненіемъ, АВ къ СП имѣетъ меньшее 

оіпиошеніе , нежели ЕВ къ РП; то есть, остальная 
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ЕВ къ остальной РП имѣетъ большее отношевіе 

нежели цѣлая АВ къ цѣлой СО. 

Ишакъ, ежели цѣлая величина , и проч. ч. и д. н. 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ Р. 

Ежели будетъ сколько ниесшь величинъ, и другихъ 

имъ равномногихъ-, и перваго ряда величины къ вели. 

* чинамъ вшораго 63’дутъ имѣть непрерывно большее 

отношеніе : то всѣ величины перваго ряда, кр всѣмъ 

величинамъ втораго ряда , будутъ имѣть меньшее 

отношеніе , нежели первая къ первой , а большее, 

нежели послѣдняя къ послѣдней : такожъ большее, 

нежели всѣ перваго ряда кромѣ первой , ко всѣмъ 

втораго ряда кромѣ первой же. 

Пусть бу'дутъ величины А,В, С (ф. пр. 2о),и другія 

имъ равиомногія Г), Е, Г; и пусть А къ П имѣетъ 

большее отношеніе , нежели В къ Е, а В къ Е 

большее нежели С къ Г. Говорю, вопервыхъ, что 

всѣ А, В, С ко всѣмъ Ю, Е, Е имѣютъ большее 

отношеніе , нежели В, С къ Е, Е. 

Поелику А къ П имѣетъ большее отношеніе, не¬ 

жели В къ Р: то и премѣненіемъ , А къ В боль- 

шее , нежели Г) къ Е*, и совокупленіемъ , А, В къ Б 

большее нежели Ю , Е къ Е^*: и еще премѣненіемъ , 

А , В къ П , Е! большее нежели В къ Е. Итакъ, 

поелику цѣлая Л, В къ цѣлой В, Е шіѣетъ боль¬ 

шее отношеніе , нежели отнятая В къ отнятой Е- 

то и остальная А къ остальной О имѣетъ боль 

шее отношеніе, нежели цѣлая А , В къ цѣлой 

■''О.П, Е*. П одобно докажется , что В къ Е имѣепть 

большее отношеніе, нежели В, С къ Е, Е. Но, 
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^о-'оженію , А къ Г) имѣетъ большее отцо- 

ціеніе , нежели В къ Е: посему и тѣмъ паче 

Д къ В имѣетъ большее отношеніе, неже¬ 

ли В, С къ Е, Р* : а посему премѣненіемъ А *сл.-2,(55;. 

къ В, С большее нежели В къ Е, Г; и совокупле¬ 

ніемъ А, В, С .къ В, С большее нежели В, Е, Р 

къ Е , Р : и еще премѣненіемъ А, В, С къ В, Е, Р 

большее нежели В , С къ Е , Р. 

Говорю же 5 что А, В, С къ В, Е, Р имѣетъ 

меньшее отношеніе , нежели А къ В. 

Поелику , по доказанному , цѣлая А , В , С къ 

цѣлой В, Е, р' имѣетъ большее отношеніе , нежели 

отнятая В, С къ отнятой Е , Р : то ^ осталь¬ 

ная А къ остальной В имѣетъ большее отношеніе , 

нежели цѣлая А- В, С къ цѣлой В, Е, Г% то есть , "о. 

А, В, С къ В, Рі, Р имѣетъ меньшее отношеніе , 

Нежели А къ В. 

Говорю еще , что А , В , С къ В , Е, Р имѣетъ 

большее оганошеніе , нежели С къ Р. 

Поелику В къ Е имѣетъ большее отношеніе , 

Нежели С къ Г: то премѣненіемъ , В къ С 

имѣетъ боіьшее, нежели Е къ Г ; и совокуп¬ 

леніемъ В , С къ С большее , нежели Е, Р 

къ Р’: и еще премѣненіемъ, В, С къ Е, Г большее , 

Нежели С къ Р'. Но , по доказанному, А , В , С 

къ В,Е, Р имѣетъ большее отношеніе, нежели В, С 

къ Е , Г : чего ради тѣмъ паче А , В , С къ В, Е, Г 

имѣешь большее отношеніе , нежели С къ Р'. 

Итакъ , ежели будетъ , и проч. ч, и д, н. 
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предложеніе 

Ошііошснія сложенныя изъ большихъ отношеній 

сушь больше сложенныхъ изъ меньшихъ. ' 

Пусть имЬеИіъ А къ В А: В. Е: Г. К: Е 

большее отношеніе, нежели С С: О. О: Н. М: N 

1<ъ Ю , а Е къ Г большее О. р. 0^ 

нежели О къ Н, и К къ Е 8. Т. Ѵ. X 

большее нежели М къ N. Говорю , что опі- 

ношеніе сложенное ітзъ ошношенія А къ В 

и отношенія Е къ Г, и еще отношенія К дъ Г 

есть больше отношенія сложеннаго изъ отноше¬ 

нія С къ О, и отношенія О къ Н, и еще отноше- 

НІЯ М кь N. 

Возьми какую ниесть величину О: и пусть бу- 

‘■асс.а, дешъ какъ А къ В, такъ О къ Р*-, и какъ Е къ 

1', такъ Р къ и еще какъ К къ Е, такъ ^ 

кь К. Возьми еще какую ниесть величину 8: 

Гакс.л, и пусть будетъ какъ С къ П , такъ 8 къ Т’’; 

и какъ О къ II, такъ Т къ V; и еще какъ М къ 

N1 такъ V къ X. 

ІХос.іику А къ В Имѣетъ большее отношеніе, 

нежели С къ П; но какъ А къ В, такъ О къ Р, 

а какъ .С къ П, такъ 8 къ Т: ітогему О къ Р 

II и іЗ. имѣетъ большее отношеніе , 8 къ Т*. Потому же и Р 

къ ^ имѣетъ большее отношеніе , нежели Т къ \ ; 

и ^ къ К имѣетъ большее отношеніе , нежели V 

кь X. Ишакъ четыре с}тоь величины О, Р, 0» 

и другія имъ равномыоіія 5, Т, Ѵ, X, взяогыя ію 

двѣ въ большемъ отношеніи : посему и равіюмѣстію 

♦м. будутъ нъ большемъ*; а посему О къ К пмѣепп. большее 

отношеніе , нежели 8 къ X. По О къ В есть 

4 
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рь отношеніи сложенномъ изъ отношеній А къ В,иЕ 

рь Р, и К къ Г*; а 8 къ X есть въ отношеніи сложен- 

ро'іъ изъ отношеній С къ 1), и С къ Н, и М къ К: 

посему и отношеніе , сложенное изъ отношеній А 

ПІ. В, и Е къ Р, и К. къ есть больше отноше¬ 

нія сложеннаго изъ отношеній С къ Ю, и (і къ Н, 

,1 М къ N. 

Итакъ отношенія сложенныя, и проч. ч. и д. н. 

Слѣдствіе. Отношенія удвоенныя , илр ушроен- 

йЫя, большихъ, суть большія. 

КЪ ^КНИГЪ ШЕСТОЙ. 

(эг)) Подобныя прямолинейныя фигуры называют¬ 

ся подобно положенными , или подобно написанными 

изъ шѣх'ь ихъ сторонъ , кои суть сходственныя. 

(60) Пли такъ : обратныя фигуры суть тѣ , 

кои имѣюшъ стороны около своихъ угловъ обрат¬ 

но пропорціона.іьныя. 

(61) Или: высота треугольника есть-прямая, 

отъ вершины перпендикулярно къ основанію про¬ 

веденная. 

(ба) Сіе опредѣленіе изъясняютъ различнымъ об¬ 

разомъ. Здѣсь довольно замѣтить , что Эвклидъ и 

Нсѣ древніе Геометры употребляютъ оное въ 

Лакомъ смыслѣ какъ предложено выше*. 

Къ Эвклидовымъ опредѣленіямъ можно еще при¬ 

совокупить слѣдующія : 
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a. Прямыя линіи подобно разсѣченныя суть т^_ 

коихъ отрѣзки суть пропорціональные. 

b. Пара.ілелограімыь по некоей прямой линіи по¬ 

мѣщенный называется имѣющимъ недостатокъ. 

когда не занимаетъ цѣлой линіи , а имѣющимъ из¬ 

бытокъ , когда занимаетъ прямую большую той, 

по которой помѣщается : и естьли на цѣлой допол¬ 

нишь параллелограммъ , то въ первомъ с іумаѣ 

прибавится параллелограммъ , называемый избы¬ 

токъ , а во второмъ отнимется , называемый не¬ 

достатокъ. 

(63) Слѣдствіе. Треугольники и параллелограммы 

равныхъ высотъ , суть взаимно какъ ихъ основанія. 

(64) Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ, какъ данную 

прямую раздѣлять на сколько ииесть равныхъ частей. 

(65) Слѣдствіе. Равныхъ параллелограммовъ осно¬ 

ванія обратно пропорціональны высотамъ. И ко¬ 

торыхъ параллелограммовъ основанія обратно про¬ 

порціональны высотамъ , тѣ суть равные. 

(66) Тоже сказать можно и о треугольникахъ. 

(67) Что сказано о прямоугольникахъ, можно 

сказать и о параллелограммахъ , имѣющихъ вмѣсто 

угловъ прямыхъ равные. 

(68) И здѣсь вмѣсто прямоугольныхъ параллело¬ 

граммовъ могутъ быть всякіе равноуго.ѵьные. 

(69) Новые Геометры вмѣсто удвоеннаго отно¬ 

шенія двухъ сходственныхъ сторонъ , подобныхъ 

фигуръ , употребляютъ отношеніе квадратовъ изъ 

оныасъ линій : но сіе употребленіе, какъ замѣ 

чаетъ Гурьевъ , произошло болѣе оптъ призоя^е- 
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ли отъ сущности предмета ; ибо квадраты 

сами суть подобныя фигуры , и находятся какъ и 

дрочія въ удвоенномъ отношеніи сторонъ своихъ % 

Я потому принаравливать квадраты къ другимъ 

фиіу'рамъ сто^ьже прилично, какъ и сіи другія 

фигуры къ квадратамъ. 

(го) Предложеніе сіе имѣетъ свою силу , когда 

будетъ вмѣсто четырехъ три прямыя. 

(^і) Слѣдствіе, і. Треугольники , въ коихъ одинъ 

уголъ равенъ одному углу, суть взаимно въ сло¬ 

женномъ отношеніи изъ отношеній сторонъ , кои 

0КО.1О сихъ равныхъ угловъ. 

Слѣдствіе 2. Трсуі'олыіики и параллелограммы, имѣ¬ 

ющіе по одному углу равному, суть взаимно какъ 

прямоугольники содержимые вь сторонахъ, кои около 

равныхъ угловъ. 

Слѣдствіе 3. Треугольники и параллелограммы суть 

взаимно въ отношеніи сложенномъ, изъ отношенія 

основанія къ основанію и отношенія высоты къ 

высотѣ. 

(72) Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ, что парал¬ 

лелограммы , имѣющіе по одному углу равному 

и стороны около равныхъ угловъ пропорціона іь- 

выя , суть подобны. 

(уЗ) Вмѣсто: Но данпая пря^олинетая фигура, 

^огй . . . недостатокъ , можно сказать но данная 

Прямо.іинейная фигура не должна быть больше па- 

рал.ірлограмма , постав іеннаго по Половинѣ шой 
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прямой , и котораго недостатокъ подобенъ шому 

данному параллелограмму. 

(74) Оба предъидущія предложенія , то есть 

аде и Зое употребляются весьма часто древними 

Геометрами. 

(75) Слѣдствіе. Ежели къ прямой , которая раз- 

сѣчена въ крайнемъ и среднемъ отношеніи, при¬ 

ложенъ будетъ впрямъ большій отрѣзокъ ; то цѣлая 

прямая, въ точкѣ гдѣ приложенъ отрѣзокъ, будетъ 

опять разсѣчена въ крайнемъ и среднемъ отношеніи. 

Ибо пусть А Я (ф. 26) будетъ разсѣчена въ С въ край¬ 

немъ и среднемъ отношеніи , такъ что АС будетъ 

большій отрѣзокъ; и пусть впрямъ съ АВ при¬ 

ложена будетъ Во равная АС. И поелику какъ АВ 

къ АС, такъ АС къ СВ; то приложеніемъ , какъ АС 

къ АВ, такъ СВ къ АС; и совокупленіемъ , какъ АС 

съ ЛВ къ .АВ такъ АС съ СВ къ АС ; но АС равна 

ВО: посему какъ АВ съ ВО къ АВ такъ АС съ СВ 

Къ ВО; то есть, какъ АО къ АВ, такъ АВ къ ВО. 

(76) Часть сего предложенія , заключенная въ зна¬ 

кахъ и », помѣщена извѣстнымъ древнимъ издате¬ 

лемъ и толкователемъ Эвклида Ѳеономъ , коему В. 

Симсонъ и другіе новые издатели обыкновенно при¬ 

писываютъ погрѣшности (большею частію мни¬ 

мыя ) , находимыя ими въ Началахъ. 

Слѣдствіе. I. Какъ уголъ при центрѣ круга есть 

къ четыремъ угламъ прямымъ , такъ дуга, на коеи 

онъ стоитъ , къ окрудшости того круга. 

Ибо, ежели провеешь въ кругѣ два поперечиига. 

одинъ къ другому подъ прямыми углами , пю сін 

углы будутъ стоять на равныхъ дугахъ, кои сушь 
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четверти окружности ; посему какъ уголъ при 

центрѣ къ четыремъ прямымъ , такъ дуга , на 

цоей онъ стоитъ , къ четверти окружности. Но 

(ізкъ прямой уголъ къ четыремъ прямымъ , такъ 

чешперть къ цѣлой окружности: чего ради равно- 

щѣстно , какъ уголъ при центрѣ , и проч. 

Точно также докажется , что какъ вырѣзокъ къ 

четверти круга , такъ основаніе вырѣзка къ четвер- 

ігіи окружности. 

Слѣдствіе 2. Подобныя дуги круговъ суть взаим* 

но какъ окружности. 

Ибо каждая изъ нихъ есть къ своей окружности , 

какъ углы при центрѣ на нихъ стоящіе , кои взаимно 

равны , къ четыремъ угламъ прямымъ. Итакъ , 

поелику послѣднія отношенія суть тѣже , то и 

отношенія подобныхъ дугъ, къ своимъ окружнос¬ 

тямъ суть тѣже. Слѣдственно подобныя дуги, и проч. 

КЪ книгѣ ОДИННАДЦАТОЙ. 

Прямая же оная называется наклоняющеюся, 

Или наклонною. 

(^8) Новые Геометры въ семъ опредѣленіи про¬ 

пускаютъ слово : острой. 

(79) Такъ же опредѣляются и подобныя накло- 

Иенія прямыхъ линій къ плоскостямъ. 

Опредѣленіе. Прямая есть параллельная къ плос¬ 

кости , когда , будучи неопредѣленно продолжена на 

®6ѣ стороны , нигдѣ съ плоскостію не встрѣчается. 

(80) Сіе опредѣленіе объяснено въ слѣдующемъ 

примѣчаніи. 
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(8о сіе опредѣленіе есть болѣе аксіома , или 

какъ многимъ толкователямъ кажется , есть ьео- 

рема , то есть предложеніе , которое должно быть 

доказано. Р. Симсонъ въ примѣчаніи своемъ на 

опое , говоритъ : « поелику смыслъ слова , равьо, 

» извѣстенъ и установленъ прежде сего опредѣле- 

11 НІЯ ; то предложеніе , которое въ немъ заклю- 

п чается , есть ѳеорема , коея справедливость пли 

и несправедливость должна быть доказана , а не при- 

« нята ; и потому Ѳеонъ или иной какой изда- 

п шелъ, обративъ ѳеорему , которая должна быть 

1) доказана , въ сіе опредѣленіе , поступилъ невѣ- 

н жественно. Ибо , что фигуры подобны , доказа- 

і> тельство сему должно быть выведено изъ опре- 

•I дѣленія подобнымъ фигу'рамъ ; а что онѣ равны, 

л то доказательство сему должно быть выведено 

» изъ аксіомы ; совмЬш,аюш^яся\ езаилто , сцть и 

п взаимно равны-, или изъ предложеній В или іого 

і> или і4го пятой книги. » 

Р. Симсонъ потомъ утверждаетъ , что сіе опре¬ 

дѣленіе даже не можеоть быть и ѳеоремою , ибо оно 

въ нѣкоторыхъ случаяхъ , говоритъ онъ, ложно; что 

и доказываетъ слѣдующимъ примѣромъ : Вообра¬ 

зимъ , что къ какому ниесть многограннику 

пристанлена пирамида , имѣющая основаніемъ пло¬ 

скость многогранника ; вообразимъ еще, ч'по > 

вмѣсто того , чтобы приложить пирамиду у 

будетъ отнята , сдѣ.лавъ въ многогранникѣ воіну 

тость пирамидѣ равную : то получимъ два тѣл' у 

коихъ плоскости равны, каждая каждой у 

совсѣмъ птѣмъ сіи два тѣла будутъ не равнь 

Основываясь на семъ Р. Симсонъ уничпюжасш 
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вовсе опредѣленіе тѣламъ равнымъ, а опредѣленіе 

подобнымъ тѣламъ замѣняетъ другимъ. 

Лежандръ , разбирая Эвклидовы уе и юе опредѣ¬ 

ленія и замѣчанія Р. Симсона, говоритъ ; « фиіуры , 

„ коихъ равенство или подобіе доказываетъ Эвклидъ, 

([ основываясь на дмъ и і омъ опредѣленіяхъ , суть 

к таковы, что углы ихъ толстые содержимы не- 

([ больше какъ тремя плоскостями : но естьли два 

II угла толстые составлены изъ трехъ плоскихъ , 

и кои равны каждый каждому ; то довольно ясно 

II доказано во многихъ мѣстахъ Эвклида, что сіи 

и углы равны. Съ другой стороны, естьли два 

II многогранника имѣютъ плоскости равныя или 

іі подобныя, каждую каждой; то сходственные углы 

II толстые будутъ составлены изъ равномногихъ 

« угловъ плоскихъ , кои равны каждый каждому. 

II Естьли Же сходственныя плоскости равны и сход- 

II сшвенные толстые углы равны ; то нѣтъ со- 

II мнѣнія , что тѣла равны , ибо оныя могутъ чрезъ 

и наложеніе совмѣститься , или по крайней мѣрѣ 

II 6}дутъ взаимно симметрическія (*)• Изъ сего 

с явствуетъ, что опредѣленія де и і ое справедливы 

и и могутъ быть допущены, покрайией мѣрѣ, когда 

II углы толстые будутъ трегранные, который 

II случай одинъ токмо и встрѣчается у Эвклида. 

8 Слѣдственно упрекъ въ неосновательности, 

О симмешгіи и неудобсШЕих'ь оной смет, въ Опытѣ 

“Усов. Елем. Геом. Гурьева, сшр. 8а Здѣсь нельзя не замѣтить, 
симметрія предполасаеші. опредѣленіе юе; слѣдствеин» 

•Лежандр,,, доказывая чрезъ симметрію предложенія изъ сего 

і"і1’едЬленія нспосредсшхенво слѣдуюідія , доказываетъ ^сш 

Рбг іеЗеш. 
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к дѣлаемый Эвклиду или его толкователямъ , пере 

« стаетъ быть ва/кнымъ, и относится токмо кт, 

« нѣкоторымъ ограниченіямъ или объясненіямъ, им 

« пропущеннымъ п. Послѣ сего Лежандръ , при 

изслѣдованіи случая , когда въ тѣлахъ толстые 

углы суть многогранные , приведя вышепомѣщенное 

нами возраженіе или примѣръ Р. Симсона о тѣлахъ 

съ приложенною и отнятою пирамидами , говоритъ 

что « одно изъ сихъ тѣлъ имѣетъ входящій уголъ- 

« а болѣе нежели вѣроятно , что Эвклидъ дѣлаетъ 

к изключеніе тѣламъ неправильнымъ имѣющимъ 

«< вогнутости или углы входящіе, И что онъ ограни- 

« чилъ себя многогранниками выпуклыми. По при» 

« нятіи же сего изключенія ^ безъ котораго впро» 

« чемъ другія предложенія были бы несправедливы, 

и приводимый Р. Симсономъ примѣръ противъ іого 

к опредѣленія или ѳеоремы Эвклидовой ничего не 

« доказываетъ ; напротивъ того послѣ многократ- 

« ныхъ о семъ размышленій я думаю, что сія 

« ѳеорема совершенно справедлива, но повидимому 

« не легко оную доказать п. 

И дѣйствительно равенство таковыхъ тѣлъ за¬ 

виситъ наипаче отъ того , что сопровождающіе 

ихъ одинакія обстоятельства (равенство и подо¬ 

біе плоскостей ) дѣлаютъ каждую съ своей сто¬ 

роны фигуру непремѣнною; и что нѣтъ никакой 

причины , чтобы одна фигура была неравна другой. 

Словомъ, опредѣленіе относительно равенства тѣлъ 

есть такое предложеніе , котораго справедливость 

почти очевидна , и которое, по сей можетъ быть 

самой причинѣ, легче понимать , нежели доказать. 

Въ заключеніе скажемъ съ Лежандромъ : соштб 
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іЬёогёіпе сзі іпіёгеззапі раг Іиі-тёте, і1 зегаіі а 

ёё«ігег ^и оп еп Ігоиѵаі ппе сіётопзігаііоп §ёпёгаіе. 

Что касается до подобія многоугольниковъ значу* 

щагося въ опредѣленіи дмъ и частію юмъ то 

Г Симсонъ замѣняетъ оныя слѣдующимъ: и Подобныя 

«прямолинейныя тѣла суть тѣ , кои содержимъ! 

« равномногими подобными плоскостями и имѣютъ всѣ 

іс толстые углы равные каждый каждому, п Но Ле¬ 

жандръ справедливо замѣчаетъ , что сіе опредѣленіе 

не мо.жетъ быть принято , ибо заключаетъ въ себѣ 

лишнія условія: отбросивъ же условіе, заключающее 

равенство толстыхъ угловъ , сіе опредѣленіе 

превратится въ Эвклидово , которое находитъ онъ 

недостаточнымъ , потому что предполагается въ 

немъ равенство тѣлъ. На семъ основываясь Ле¬ 

жандръ отвергаетъ опредѣленіе Симсоново и замѣ¬ 

няетъ оное слѣдующими двумя : « і. Двѣ трехсто- 

» ровныя пирамиды супіь подобныя , когда имѣютъ 

)) двѣ стороны подобныя , подобнорасположенныя 

п и равно между собою наклоненныя. 2. Два много- 

» гранника суть подобные, когда имѣютъ основа- 

Ь НІЯ подобныя, и сходственныхъ угловъ вершины , 

» которыя суть внѣ сихъ основаній , опредѣлены 

» вершинами подобныхъ трехсторонныхъ хіирамидъ.іі 

Но сіе опредѣленіе, какъ замѣчаетъ Гурьевъ , сверхъ 

Неудобства , что раздѣлено на двѣ часШи , имѣетъ 

еще то , что весьма принужденно , и что втора.ч 

Часть его сомнительна ; при чемъ въ самомъ упо¬ 

требленіи требуетъ многихъ ѳеоремъ , какъ то 

видѣть можно изъ предложенныхъ на сей конецъ 

Лежандромъ. Впрочемъ , поелику подобіе многогран¬ 

никовъ есть токмо простое наименованіе свойствъ 
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подъ сиМъ именемъ означенныхъ ; то и нѣтъ ніі. 

какой причины отвергать Эвклидова опредЬленія 

тѣмъ болѣе , что подобіе тѣлъ съ подобіемъ пло¬ 

скихъ фигуръ имѣетъ весьма близкое сходство. 

И дѣйствительно , естьли дана плоская прямоли¬ 

нейная фигура , и еще прямая линія; то изъ сей 

прямой извѣстнымъ строеніемъ опредѣлятся всѣ 

стороны и всѣ углы многоугольника , то есть всѣ 

величины предполагаемыя въ опредѣленіи подобныхъ 

плоскихъ фигуръ. Равнымъ образомъ , естьли данъ 

многогранникъ , и еще прямая сходственная съ его 

стороною ; то опредѣлятся всѣ плоскости подоб¬ 

ныя плоскостямъ данннаго многогранника , гао есть 

всѣ величины предполагаемыя въ опредѣленіи по¬ 

добныхъ многогранниковъ. 

(ёі) Опредѣленіе. Подобныя прямолинейныя тѣла 

называются подобно положенными , или подобно на¬ 

писанными изъ тѣхъ ихъ сторонъ , кои суть сход¬ 

ственныя стороны подобныхъ ихъ плоскостей. 

(83) Слѣдствіе. Різъ сего явствуетъ , что пря¬ 

мыя , исходящія отъ центра шара до поверхности 

онаго , суть взаимно равныя ; и также всѣ попе¬ 

речники шара равны взаимно. 

(84) Опредѣленіе. Высота тѣла , находящагося 

между плоскостію и прямою къ ней параллельною, 

И.1И между двумя плоскостями параллельными , есть 

прямая , перпендикулярно къ основанію проведенная, 

оть какой ниесть точки взяШой па прямой или 

на плоскости проіпнвулежащей основанію. Высо¬ 

та же пирамиды и кощ^са есть прямая, отъ вер¬ 

шины перпендикулярно къ основанію проведенная. 
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(85) Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ , что прямая 

линія пересѣкаетъ плоскость въ одной токмо точкѣ. 

(86) По мнѣнію нѣкоторыхъ толкователей сіе 

предложеніе непосредственно слѣдуетъ изъ опр. 35 

И 7 КН. 1. 

(87) И ОШЪ тойже точки внѣ плоскости не 

моі'уть быть проведены двѣ прямыя перпендикулярк. 

ныя къ оной. Ибо , естьли возможно , пусть про¬ 

ведены будутъ ; то онѣ будутъ параллельны*, что ♦б. 

нелѣпо. 

(88) Въ семъ предложеніи должно, или по крайней 

мѣрѣ мо:кно , пропустить слѣдующее : потому же 

Бь есть и къ плоскости . . . прямыхъ АВ, ВС. 

П Р Е Д И О ?К Е Н I Е А. 

(89) Прямая, перпендикулярная къ одной изъ 

параллельныхъ плоскостей , перпендикулярна и 

къ другой. 

Пусть будутъ параллельныя плоскости АВ , СВ 

СФ- 27 ) ; и пусть прямая ІіГ будетъ перпендикуляр¬ 

на къ одной изъ параллельныхъ плоскостей , АВ. 

Говорю , что ЕР перпендикулярна и къ плоско¬ 

сти СВ. 

Пусть чрезъ ЕР проведены будутъ двѣ плоско¬ 

сти ; и одна изъ ііИхъ пусть пересѣкаетъ парал- 

■•ельныя плоскости въ прямыхъ ЕА, РС , а другая 

прямыхъ ЕВ, РВ. 

Итакъ ЕА параллельна къ ГС, а ЕВ къ РВ*. *і6. 

** поелику ЕР перпендикулярна къ плоскости АВ; 

ЕГ со всѣми прямыми .'.иніями , съ нею 

* * 
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встрѣчающимися и лежащими на сей плоскостіі 

♦опр.З, дѣлаетъ углы прямые*. Встрѣчается же съ ЕР 

каждая изъ прямыхъ ІІА , ЕВ , лежащихъ иа той 

Плоскости: посему каждый изъ угловъ РЕА , ГРВ 

есть прямой. И поелику Р’С параллельна къ АР, и 

на нихъ падаетъ ЕІ': то два угла РЕА, ЕРС равны 

*29іТ. двумъ прямымъ*; но уголъ РЕА прямой, посему и 

уголъ ЕРС прямой. Потому же и уголъ ЕР1) прямой. 

Чего ради ЕР къ каждой изъ прямыхъ РС , РИ 

есть подъ прямыми углами. Но ежели прямая, къ 

двумъ прямьімчі встрѣчающимся взаимно , будетъ 

поставлена подъ прямыми углами , при взаимномъ 

Оныхъ сѣченіи ; то сія прямая будетъ подъ прямы.мй 

*4- углами и къ плоскости тѣхъ прямыхъ*: посему 

ЕЕ подъ прямыми углами къ плоскости прямыхъ 

Р'С, РО. Но сія плоскость есть плоскость СН: по¬ 

сему ЕР перпендикулярна къ плоскости СО. 

Итакъ прямая перпендикулярная, и проч. ч. и д. н; 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ В. 

(до) Плоскость, Перпендику.іярная къ одноіі изъ 

параллельныхъ плоскостей , перпендикулярна и къ 

другой. 

Пусть будутъ параллельныя плоскости ЛВ , СО 

( ф. а8 ); и пусть плоскость ЕР' будетъ перпенди¬ 

кулярная къ одной изъ параллельныхъ плоскостей, 

АБ. Говорю , что иі перпендикулярна и къ плос¬ 

кости <?І). 

Пусть взаимныя сѣченія п.госкостей АВ , СО съ 

плоскостію ЕР" будзтаь прямыя СР, РІІ; возьмй 

на СіГ какую ниесть точку О ; а отъ точки О 
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проведи на плоскости ЕР з подъ прямыми углами 

въ СР, прямую ОЕ*. **’*■ 

Прелику плоскость ЕР перпендикулярна къ пло¬ 

скости АВ 3 и прямая ОЕ проведена на плоско¬ 

сти ЕР, подъ прямыми углами къ СР взаимному 

сѣченію сихъ плоскостей ; то прямая СЕ пер¬ 

пендикулярна къ плоскости АВ*. Но плоскость АВ 

параллельна къ плоскости СІ); а прямая, перпен¬ 

дикулярная къ одноц изъ параллельныхъ плоско¬ 

стей , перпендикулярна и къ другой*: посему СЕ *А, 

перпендикулярна и къ плоскости СО. Но ежели пря¬ 

мая будетъ подъ прямыми углами къ какой нпесть 

плоскости; то всякія цлоскости , проходящія чрезъ 

сію прямую 3 будутъ къ тойже плоскости подъ 

прямыми углами*: слѣдственно и плоскость ЕР пер-^ів. 

пендикулярна къ плоскости СО. 

Итакъ плоскость , и проч. ч. и д. н, 

ПРЕДЛОЖЕНІЕ С. 

(ді) Параллелепипеды з содержимые равноугольны¬ 

ми плоскостями з суть взаимно въ отношеніи сло¬ 

женномъ изъ отношеній сторожъ , кои около ихъ 

толстыхъ угловъ. 

Пусть будутъ параллелепипеды АВз СО ( Ф- ), 

содер.'кимые равноугольными плоскостями ; а именно : 

пусть будетъ равноугольна плоскость АС плоско¬ 

сти СК, плоскость АН плоскости СП, и плоскость 

НС плоскости ІШ: посему и прочія три плоскости 

параллелепипеда АВ равноугольны прочимъ тремъ 

параллелепипеда СП. Говорю , что АВ къ СП 

Имѣетъ отношеніе сложенное изъ отношеній АЕ 

КЪ СЕ, и ЕС къ ГК, и ЕН къ РК- 
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Продолжи АЕ, СЕ, НЕ впрямъ; и Положи ЕК 

равную СР, и ЕЕ равную ЕМ, и еще РЗІ равную 

ГК; и дополни параллелограммъ ЕК, который бу, 

*ЕъЗЗ. дешъ , какъ уже доказано было*, равенъ паралле¬ 

лограмму СМ. Изъ основанія ЕК доцолни паралле¬ 

лепипеды и КР; и возьми какую ниесть пря- 

*акс.а,Ѵ. ліую 8; и сдѣлай какъ АЕ къ ЕК, такъ 8 къ Т*, 

И какъ СЕ къ ЕЕ, такъ Т къ Ѵ, и какъ НЕ къ 

ЕМ, такъ Ѵ къ X. 

Поелику параллелепипеды АІЗ, Ер имѣютъ ту¬ 

же высоту ; то какъ АВ къ Ер, такъ основаніе 

*3а. АС къ основанію КЕ*. Но АС къ КЕ имѣетъ 

отношеніе сложенное изъ отношеній АЕ къ ЕК, 

*23,Ѵ1. и СЕ къ ЕЕ*, которое есть отношеніе прямыя 8 

*(ф)- "Ѵ*: цосему какъ 8 къ V, такъ параллелепипедъ АВ 

къпараллелепипеду Ер. И поелику параллелепипедъ рР 

пересѣченъ плоскостію ЕК, параллельною къ про- 

шивулежащимъ плоскостямъ : то какъ основаніе 

НК къ основанію КМ, такъ параллелепипедъ рЕ 

*25. къ параллелепипеду КР*. Но какъ основаніе НК 

къ основанію КМ, такъ НЕ къ ЕМ*, и такъ Ѵ 

къ X, по строенію ; посему какъ V къ X, такъ 

*»,Ѵ.рЕ къ КР*. Итакъ , поелику доказано , что какъ 

8 къ V, такъ параллелепипедъ АВ къ ЕР; и какъ 

"Ѵ къ X, такъ парал.лелепипедъ рЕ къ КР: то 

равномѣстно , какъ 8 къ X, такъ параллелепипедъ 

*22,'Ѵ. аВ къ параллелепипеду КР*. Но КР равенъ СИ: 

и іі,\. посему ка^ъ 8 къ X , такъ АВ къ СВ*. И по¬ 

елику есть одинъ рядъ величинъ 8 , Т , V , X 

имѣющихъ взаимное отношеніе ; а другой рядъ 

отношеній : АЕ къ ЕК; СЕ къ ЕЕ; НЕ къ ЕМ, 

которыя суть тѣ.ке съ отношеніями величинъ 
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перваго ряда ; то 8 къ X имѣетъ ошпошевіе сложен¬ 

ное изъ отношеній АЕ къ ЬК, и СЕ къ ЕЕ, и НЕ 

къ ЕМ*: посему параллелепипедъ АВ къ параллелепи-*С4зЪ 

педуСі) имѣешь отношеніе сложенное изъ отношеній 

АЕ къ Е,К, и ОЕІ къ ЕЕ, и НЕ къ ЕМ. Но отношеніе 

сложенное изъ сихъ есть тоже съ отношеніемъ 

сложеннымъ изъ отношеній АЕ къ СЕ, и ОР. къ КР, 

и ЕН къ РРі*; ибо ЕК равна СР, а ЕЕ равна РN, *7иЕ5Ѵ. 

и ЕМ равна РК: чего ради параллелепипедъ АВ къ 

параллелепипеду СП имѣетъ отношеніе сложенное 

изъ отношеній АЕ къ СЕ', и СЕ къ ]\Е’, и ІШ 

къ" РЕ*. » *іі,Ѵ 

Итакъ параллелепипеды , и проч. ч. и д. н. 

КЪ книгѣ ДВѢНАДЦАТОЙ. 

(92) Слѣдствіе. Очертанія подобных^! многоуго.ль- 

никовчі въ кругахъ , суть взаимно какъ поперечники 

круговчі. 

Мбо премѣненіемъ , какъ АВ къ ЕС , такъ ВС 

къ СН, и такъ СП кчі НК, и такъ ПЕ къ КЕ, и 

еще такчі ЕЛ къ ЕЕ'. Но какъ одна предчіидущая 

кч, одном послѣдующей , такъ всѣ предъидущія ко 

всѣмъ пос.лѣдующимч,*: посему какъ А В къ РС, такъ 

АВ, ВС, СП, ПЕ, ЕЛ къ РС, СН, НК, КЕ, ЕР; то 

есть, такъ очертаніе многоугольника АВСПЕ кч, 

очертанію многоугольника РОНКЕ. Доказано же, что 

какч, Л В къ такъ поперечникъ ВМ кч, попе¬ 

речнику СЫ : слѣдственно какч, очертаніе много¬ 

угольника АВСПЕ кч, очертанію многоугольника 

ГОНКЕ,такъ поперечникч, ВМ кч, поперечнику СМ*. 

к 
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(93) Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ , что подобные 

многоугольники въ кругахъ, суть взаимно какъ 

круги. Ибо и многоугольники и круги суть взаимно 

въ удвоенномъ отношеніи поперечниковъ. 

(94) Предложенную нами фигуру можно замѣнить 

фигурою Зо. 

(95) Сіе слѣдствіе можно еще доказать такъ; 

Пусть будутъ подобныя пирамиды, коихъ осно¬ 

ванія многоугольники АВСОЕ , РІІНКЬ , а вершины 

точки М , N ; сходственныя же стороны пусть 

будутъ ЛВ^ ГС; и пусть основанія АВСПЕ, ЕСНКВ 

раздѣлены будутъ на подобные треугольники АВС, 

*2о,Гі.АСі), АПЕ, рсн, ріік, ркр». 

Поелику треугольникъ АВМ подобенъ треуголь¬ 

нику РСК, и треугольникъ АВС треугольнику РсН: 

то какъ АМ къ АВ, такъ РN къ РС; и какъ дВ 

къ АС, такъ РС къ РН: посему, равномѣстно , 

какъ АМ къ АС, такъ РК къ РН*. Потому же и 

какъ АС къ См, такъ Р'Н къ ИіѴ. Чего ради еще 

равномѣстно , какъ АМ къ МС, такъ РИ къ 1\Н. 

Итакъ стороны треугольниковъ АСМ,РНN суть про- 

порціонаиьныя : и потому треугольникъ АСМ есть 

равноугольный треугольнику КНК*; слѣдственно и по- 

добенъ ему. Чего ради пирамида АВсМ подобна пира- 

*оп.д, IX. МИДѣ ГСІІІ\*, ибо онѣ содержатся равномногими по¬ 

добными плоскостями. Потому же и пирамида АСПМ 

подобна пирамидѣ РНІѵК, а пирамида АОЕМ пиралшдѣ 

РКI .N. И поелику подобныя пирамиды , имѣющія 

треугольныя основанія , суть взаимно въ утроен- 

*8. номъ отношеніи сходственныхъ сторонъ*: то пи¬ 

рамида АВСМ къ пирааіидѣ Г.СНМ имѣетъ утроенное 
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отношеніе прямыя АС къ ГН. Потому же и пира- 

інидн АСНМ къ пирамидѣ РНКК имѣетъ утроен- 

рое отношеніе АС къ ГН. Него ради какъ пира¬ 

мида 4ЬС^І къ пирамидѣ РОНК, такъ пирамида 

ДСОМ къ пирамидѣ РНБ.N*. Подобно же докажемъ , *сл;Е,Ѵ. 

что какъ пирамида АСОМ къ пирамидѣ РНКN, 

такъ пирамида Л НЕМ къ пирамидѣ ЕК^N. И по¬ 

елику какъ одна предъидущая къ одной послѣ¬ 

дующей , такъ всѣ предъидущія ко всѣмъ послѣ¬ 

дующимъ*; посему какъ пирамида АВСМ къ пира- *іа,Ѵ. 

МИДѣ ЮНК, такъ цѣлая пирамида , АВСНЬМ къ 

цѣлой Р(>НК^N. Но пирамида ЛВСМ къ пирами¬ 

дѣ РС.НК имѣетъ утроенное отношеніе прямыя 

АВ къ РС: посему и пирамида АВСНЕМ къ пира¬ 

мидѣ РОНКРМ имѣетъ утроенное отношеніе пря¬ 

мыя \В къ РСг. 
Слѣдствіе. Всякія подобныя прямолинейныя тѣла 

суть взаимно въ утроенномъ отношеніи сходствен¬ 

ныхъ сторонъ. Ибо отъ нѣкихъ точекъ внутри 

Ихъ или оптъ вершинъ іполсшыхъ ихъ угловъ у 

можно раздѣлить сіи тѣла на пирамиды , коихъ 

вершины будуть при шѣхъ точкахъ , а основанія 

Плоскости , коими ограничиваются тѣла. Сіи пи¬ 

рамиды будутъ взаимно подобны и пропорціональны 

цѣлымъ тѣламъ , что докажется какъ и предъи- 

дущее слѣдствіе. Но поелику сіи пирамиды суть 

взаимно въ утроенномъ отношеніи сходственныхъ 

сторонъ; то и оныя цѣлыя тѣла будупть взаимно 

Въ утроенномъ отношеніи тѣхъ же сходственныхъ 

сторонъ. 

(96) Слѣдствіе. I. Подобно докажемъ, что равныхъ 

Пирамидъ , имѣющихъ основаніями параллелограммы. 
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сснованш сущь обратно пропорціональны высотамъ- 

И которыхъ пирамидъ, имѣющихъ основаніями па¬ 

раллелограммы , основанія обратно пропорціональны 

Высотамъ, тѣ суть равныя. 

^ Слѣдствіе 2. Равныхъ пирамидъ, имѣющихъ основа¬ 

нія многоугольныя, основанія суть обратно про¬ 

порціональны высотамъ: И которыхъ пирамидъ, 

имѣющихъ основанія многоугольныя, основанія обрат¬ 

но пропорціональны высотамъ , тѣ суть равныя. 

Ибо, естьли составлены будутъ параллелограммы 

равные основаніямъ пирамидъ ; и на сихъ параллело¬ 

граммахъ возставлены будуіпъ пирамиды равновы¬ 

сотныя первымъ пирамидамъ : то пирамиды на 

паралле.щграммахъ будутъ равны пирамидамъ на 

ыногоугольниказ^ъ. И потому предлагаемое спра¬ 

ведливо. 

(97) Ибо, протянувъ А8, АР (ф. Зі ), поелику ЛК 

равна А В, и К8 равна ВР; то двѣ прямыя АК, К8 

равны двумъ прямымъ АВ , ВР, каждая каждой; и 

основаніе А8 равно основанію АР: посему уголъ АК8 

*8,і.равенъ углу АВР*. А и прямой уголъ 8ХК равенъ 

прямому углу ВѴР : итакъ два треугольника 

К.8Х, ВІ V имѣютъ два угла равные двумъ угламъ , 

они же имѣютъ и одну сторону равную одной 

сторонѣ , кои противулежатъ равнымъ угламъ , то 

есть 8К равн}то РВ : посему и прочія стороны 

а6,І. будутъ имѣть равныя прочимъ сторонамъ*; а посему 

5Х равна РѴ, и КА равна ВѴ. 

(98) йбо вообрази , что отъ точекъ д, Т (ф. Зі) 

проведены перпендикулярныя прямыя къ плоскости 

Круга ВСОЕ, то и онѣ упадутъ на ВГ>, КК; и чрезъ 

точки, въ коихъ встрѣтятъ сіи прямыя, прошяня 
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^окажется , что КВ парал-іельна къ Т^. Доказано 

яіе, что КВ параллельна и къ 8Р: посему НР па¬ 

раллельна къ Т^'': слѣдственно четыреугольникъ 

І^Р^Т есть на одной плоскости. Потому же и четыре- 

угольникъ Т^В^ есть на одной плоскости. 

(99) И дѣйствительно, поелику КВ, ВР, К8 (ф. Зі) 

равны, а Р8 меньше; то и углы КУВ, ВУР, КТ8 

взаимно равны, а угодъ РУ8 меньше. Но четыре 

угла КУВ, ВУР, РУ8, 8УК равны четыремъ пря¬ 

мымъ; посему уголъ КУВ тупом, и треугольникъ 

КВУ есть тупоугольный. Въ тупоугольныхъ же 

треугольникахъ квадратъ изъ стороны , противу- 

лежащей тупому углу , больше квадратовъ изъ 

сторонъ, содержащихъ тупой уголъ : посему квад¬ 

ратъ изъ ВК больше квадратовъ изъ КУ, ВУ. Но 

квадратъ изъ КУ равенъ квадрату изъ ВУ, ибо КТГ 

равна ВѴ: посему квадратъ изъ ВК больше нежели 

двукращный квадратъ изъ ВУ. 

Далѣе потомъ, вмѣсто «Ошъ щочки К проведи 

перпендикулярную къ ВР прям}чо К2 » лучше сказать: 

« Протяни КУ: то подобно какъ и прежде докажемъ, 

что уголъ КНѴ равенъ углу РВУ. И поелику КВ 

^авна ВР, э ВУ общая ; то двѣ прямыя КВ , ВѴ 

равны двумъ прямымъ РВ, В\; и содержатъ угльі 

равные: посему и уголъ К V В равенъ углу ВУ Р. Но 

уголъ ВУР прямой ; посему и уголъ ВУК прямой ; 

Слѣдственно КУ перпендикулярна къ АВп. 

Ишакъ явно , что линію К2 должно считать за 

Одну и туже съ КУ. 

( іоо) Какъ доказано въ началѣ (99). 
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(іоі) Говорю же, что и прочія плоскости вписан, 

наго многогранника, кои между дугами ВО, КО (ф. 

не прикасаются къ меньшему шару. 

Ошъ А проведи , перпендикулярную къ плоскости 

четыреугольника 8Р^Т , прямую Ау ; и протяни 

Ру, у8: то подобно тому какъ доказано о четыре- 

угольникѣ КВР8 и точкѣ Т, докажемъ, что точ- 

ка у есть центръ , а Ру прямая отъ центра кру. 

га описаннаго около 8Р^Т■, и что 8Р больше Т^. 

И поелику четыреуголышки КВР8 , 8Р^Т суть 

вписываемые въ кругахъ, и двѣ противулежаіція 

•тороны 8К, РБ четыреугольника КВР8 равны 

двумъ противулежащимъ сторонамъ Т8, ^Р че¬ 

тыреугольника 8Р^Т, каждая каждой ; а прочія 

двѣ стороны кВ, 8Р больше двухъ прочихъ сто¬ 

ронъ 8Р, Т^, каждая каждыя : посему и прямая 

♦лемма. КУ больше прямой 8у*- Поелику же АК равна А8; 

то и квадратъ изъ А К равенъ квадрату изъ А8. 

Квадрату же изъ АК равны квадраты изъ КТ, ТА; 

а квадрату изъ А8 равны квадраты изъ 8у, уА: 

посему квадраты изъ КТ, ТА равні* квадратамъ 

изъ 8у, уА. Но въ нихъ квадратъ изъ КТ больше 

квадрата изъ Лу,ибо КТ больше 8у: посему остальной 

квадратъ изъ 4Т меньше остальнаго изъ уА ; я 

посему Ау больше АТ. Но АТ больше АО или А§; 

итакъ тѣмъ паче Ау больше А§. Сіе же подобно 

докажется и о четыреугольникѣ Т^В^ и о треуголь¬ 

никѣ ОКО. Такъ же докажемъ и о всѣхъ прочихъ 

плоскостяхъ помянутаго многогранника, что онЫЯ 

ие прикасаются къ меньшему шару. 

Лемма. Еже.іи будутъ два четыреугольника АВСГ): 

ЕГСН (ф. 32) вписанные въ кругахъ , коихъ ценшр«»* 
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рвутри сихъ четыреугольниковъ ; и естьли двѣ 

врошивулежащія стороны НА, СВ одного будутъ 

равны двумъ противулежащймъ сторонамъ ИЕ, СР 

другаго , каждая каждом , а прочія двѣ стороны 

дБ, СО будутъ больше прочихъ двухъ ЕР, СН, 

раждая каждыя: то и прямая отъ центра круга 

ДВСО будетъ больше прямой ошъ центра круга 

ЕЕОН, то есть АК больше ЕЕ. 

Ибо, буде не такъ ; то АК или равна ЕЕ, или 

меньше ея. Пусть, вопервыхъ, будетъ равна. Про¬ 

тяни КВ, КС, КН, ЕР, ЕС, ЕН. И поелику двѣ 

прямыя АК, КН равны двумъ прямымъ ЕЕ, ЕН, и 

основаніе АН равно основанію НЕ; посему и уголъ 

БК А равенъ углу НЕЕ. Потому же и уголъ В КС, 

равенъ углу СЕР. Еще же , поелику двѣ прямыя 

АК, КВ равны двумъ прямымъ ЕЕ, ЕР; но основа¬ 

ніе АВ больше основанія ЕР: посему И уголъ АКБ 

больше угла ЕЕР. Потому же и уголъ НКС больше 

угла НЕС. Чего ради четыре угла около то»1ки К 

суть больше четырехъ угловъ около точки Е. Но 

Четыре угла около К равны четыремъ прямымъ: 

посему четыре угла около Е меньше четырехъ 

Прямыхъ: что невозможно: слѣдственно АК не 

равна ЕЕ. 

Говорю еще, что и не меньше. Ибо , буде воз¬ 

можно, пусть будетъ меньше. Возьми каждую изъ 

прямыхъ ЕМ, ЕК равную АК ; и протяни МN. 

Ишакъ двѣ прямыя АК, КН равны двумъ прямымъ 

МЬ, ^N, и содержатъ углы равные: посему осно¬ 

ваніе АП равно основанію МN. И поелику ЕН па¬ 

раллельна къ МК: то треугольникъ ЕНЕ есть ра¬ 

вноугольный шреуго.іьнику КЕМ, с.іѣдсгавенно и 
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подобенъ ему. Посему какъ ЕЕ къ ЕМ, такъ ЕП 

къ МІ\: но ЕЕ больше ЕМ; посему ЕН больше МіѴ. 

По положенію же ЕН равна АС, посему и АО больше 

МN; но и равна ей, по доказанному ; что невозможно : 

чего ради А К. не меньше ЕЕ. Доказано же, что 

и ни равна; слѣдственно АК больше ЕЕ. ч. и д. н. 

Есшь.ли будетъ остроугольный треуго.льникъ 

ОРО, коего двѣ стороны ОР, 0^ равны двумъ 

прогаивулежащимъ четыреугольника АВСІ) сторо¬ 

намъ СА, СВ, каждая каждой ; а основаніе его 

Р^ будетъ меньше которыя ниесть изъ осталь¬ 

ныхъ сторонъ аВ, СС: то подобно докажемъ , что 

АК- будетъ бо.льше прямыя отъ центра круга опи¬ 

саннаго около треугольника ОР^. 

(і02) Слѣдствіе. Отсюда явствуетъ , что подоб¬ 

ныя прям...іинейныя тѣ іа , вписанныя въ шарахъ , 

сушь взаимно какъ сіи шары. 
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